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pijfi glorietur, quibas n/ifendis par e fi *vt confluat, & ad- 
mittatur genibus obfiquentijfimus Orbis . Profedo in at*, 
pltjfimi munens pompam corda njobifcum trahitis , omnium - 
que Vos comitantur --veta dedita mancipia , JEolus , (g$r 
Neptunus , pro <vefiri tranquillitate itineris leges ferunt 
•-ventis , ac <vndis > humus tucundtori amanitate leuigatur ; 
ilMaieftas currum componit ; ducit Virtus ‘ y Famaque tubi fi 
gloriofiorem aduentumperfinantibus dat au/ras , •vt populos 
eundos habeatis feliciter obuios . ‘Pariter & ego comitatui 
me adiungere ardentius exoptaui, ineunti anter decreui , ne 
quos Macebat es, Patronos ^venerantur animi f en fu s, 
<-unquam defer erent . Vobis ideo, quos <v er e Geometrici dr- 
bis Hercules fas efl appellar e, fe fifiit mea Mathefis , VeHro 
Nommipraclanfiimo, ftj titulis fetnfctihii, Vobis fi humil- 
lima dicat , arrhamque exhibet deutchjjimi fludij . 6)uot 
igitur exarati apices has qkalcfcumquepagm as implent , tot 
Vobis erigunt monimenta. , tot njeHra probitatis excitant 
te fles , tot eximia ve (Irum nobilitatis , tV laudis explicant 
elogia . Exigua fime hac elucubrat io , (fip tenuis labor ,fed 
quem meritorum amplitudine cumulatis , fiwnnaquc ruo- 
uentis deuotio compl t , ftfi 'abfblutijfimum perficit . Exci- 
piatis conciuis obfequium, quod a patnjs aridis erga Vos 
fuamter ebibit , pretio fus meherclc eundis opibus , dum ve- 
stra fapientia , (df nob l tat e ditatur, •venerabundi ajfedus 
pondere-mn leniter grauitat . Forfan (dj hac opcUula car- 
minibus Homeri non umidet > fi vos , qui. Macedonis pra- 
Hantiam aquatis, vrbauitate b ntjfima ipfi (uffragabimini „ 
Plura adderem , qui plurima debeo , maximaque libare per- 
cupio . AH calamo, iter vobis impofitum , lamque imntfi 
’ " ' 1 nens 


Digitized by G 



nens ftatuit metas . Difceflhm , & reditum Tata Vobis 
bene fortunent . Ducat fi/pttes Virtus^ Fortuna reducat h* 
columes . 
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iuvis fecimus elapfo 
anno 1658. Libellum quendatn, 
cuius titulus . SEXAG 1 NTA 
PROBLEMA^ CEOME- 
trica. In huius calce appendi- 
culam adinnximus, inquaoccurri- 
tur P. Mario Bettino,M?thematicomelifluo Socie- 
tatis iesu, Caiialcriana indiuifibilia veluti D.tmo- 
nespauenti. Paucis verb tranfa&is s diebus a fupra 
di&i libelli impradfione, forte incidimus Veneti js 
in libraria taberna Minerusedn opus aureum P. An- 
dreae Tacquet, Mathematici difertiffimi eiufdetiL> 
focietatis: CYLINDRICA, ET ANNVLARlA 
nuncupatum . - Cuius operis dum paginas; ciiifim 
vojggrtiiiuj, incidenter irifpcximus fchobum pro- 
; • Tr. 1 2. Ijb. pri. in quo indiuifibilia carpit i talibus 

v l .ycrb j^ ^Mcthodmn Hctyonflrandi perindunfthilcx ^ •vel 

1 1 . -rtti/LX 

iE’ w b T ( &*■- 






v njte &°, “ppeV-tre feleo ) y er hsUttgcnu , V ,x r ' "r 
metra Bonauentura (attaferius in lucem protulit , pro legiti- 
ma t ac geometrica admittendam non exijtimo, &e. Delui- 
mus vehementer , opus tanta eruditione refertum > 
non prius ad manus noftras peruenifse . Cenfura 
autem in ipfo contra indiuifibilia pronuntiata , pa- 
rum, aut nihil nos deturbat. Vetera etenim conti- 
net , & non nifi eorum modica, & imbecilliora , qux • 
prius ab ipfomet Caualerio in pixfationc geoiuc-* 
trix indiuiubilium , &a Guldino in Centrobaryca 
gri> obijeiuntur ; quibus cum fatis, fuperque occurrerit 





ipfemet Caualerius, & in eadem prxfatione^ & in 







exercitatione 5 contra Guldinum confcriptaj nobis ' 



non cft necefle tempusconterere,eadem repetendo. 
Leuicer dumtaxat aliqua tangemus inecnfuris Tac- 
Equct contenta . 

Scholium ergo Tacq uet, exordium fumita nomen- 
clatura indi.iifibilium methodi . Caualerius, fuam 
methodum appcllauit methodum indiuifibilium_... 
Tacquet vero methodum per heterogeneanunca- 
pat . Sicenim loquitur . Methodum demonfihrandi per 
indiuifibdiAyyel ( ut egn appellare fileo^) per beterogenea. 
Verum enim vero, quoniam omnes illi, qui apudho- 
minesnotafapientix infignitifunt, inter quos ex- 
tant Cratyllus, & Heraclitus apud Ammonium 1. 
Pcriher. cap. 2. & Pytha gorici apud Dexippum ibi- 
dem cap . 6 . apertis verbis pronuntiant , fapientis 
munus efle e rerum naturis nomina extrahere; relin- 
quimus tux diligentiae confxderandum(benigncIe- 

aot) 
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<fh>r)quifnarnfapientiorcm fc praebuerit in huiufcq 
nominis impofitione, Cauahrius, an Tacquet. Me- 
thodus, de qua nunc eftfermo, -procedit alineisad 
plana, a planis ad corpora; quidquid enim pronun- \ 

tiat de omnibus lineis duorum planorum, intelli- 
V. gendum aflci it de ipfis planis ; & quam proportio- 
1- nem repcrir inter dubrnm Tolidorum omnia plana ; 
affirmat eandem inrcrccd r in erfolida ipfa . Cum 
autem lineas extern natii ntdinerfa: a planis, & plana 
a folidis jhinc' Tacquet videtur methodum hanc per 
betcrogenca nuncupare. Caualcrius vero, quia li- 
nea? funt indiuifibiles fecundum latitudinem, vtpotc 
ipfa carentes & plana ffint indiuilibilia fecundum», 

‘ - profunditatem, vnde lineae ifunt indiuifibiles fecun- 

f dum peculiarem diuifioneni fuperficierum , hxque 
4 indiuifibiles pariter fecundum propriam diuifionem 
corporumjmethodum pr^fentemmomine indiuifibi- 
jf lium methodi infigniuit. VtiqueCaualerius agno- 
; u i t, q uo d o ffniB iis n i mis eft ob u iu m , n i m i i u m li n eas 

hererogeneas . efle refpe&u planorum , planaque he- 
terogenca extare refpeftu folidorum . A t ha?c no- 
/ menclatura nimis vniuerfaliter naturam methodi 
exprimit, qua: prseffius , & fpccificatius eft adnotan- 
da . Vtiq.ic probationes per methodum praefentem 
| in(|ituuhturperheterogenea, fed per heterogenea. 




i'mauft methbdurti iridiui- 

b * ubi. •• 





fvi-.'’ II •• r . n 

iibilium illegitimam ccnfennam cfie , quia proce - 

eitalincisadfuperficics, a%peino^bas ad plana, 
afteit exemplum aigamentationis per indiuifibilia , 
exclamans . Na w, a'f rem exemplo declaremus, quem con- 
timcat tflbxc ratiocinatio. C~c. Quem ccnu ineat? omnes 
geometras , qui deipfafiint locoti , tr.-bus dumtaxat 
mathematicis , Societatis ie^ exceptis, Guldino, 
.Bettjno, & Tacquec. Nos enim alios non vidimus 
ab his, iplam n n approbantes . Qaalicer enim ipfa « 
viifmtloannes cc Beugrand, &c foannes Antonius v 
Uoccha, poterit Lctforinfpicerc in ex rut Caualc- L 
rij . QifS 1 iter e t ia nUpTa m a dh ibu e r i t , ampliauerit- 
qyte cgivg:us Luangelifta Torricellius , fua perlu- 
itraiui opera, patebit. Iraieniet enim ipfumdedi- 
menf. I^rab. pag. 5 5 . detali methodo ficalloquen- 
tem • Reliquum e fi , f vt eandem parabola men furam nona 
. qua Lvn^fed mirab h ratione aggrediamur, s ope Jcilicct Ceo - ^ 

wejria mdiuifibilum 3 (fj hoc diuer fis modis , &c. Et pag. f 
5 6 . Jguod autem bxc ivdiuifibihum geometria nonum peni- 
tus imeniirn fit , equidem non aufim affirmare . Crediderim 
'potili j iteres geometras hac methodo nofbs in inuentione 
tj&o ematurn difficillimorum , quamquam (n demon Hrat Io- 
nibus aliam <-viam magis probauerint } fiue ad occultandum 
artis arcanum , fine ne ulla muidis deSlratoribus proferre - < 
turoccafio contradicendi • ^ uidquidefi , certum e SI hanc 
geometriam mirum effe pro inuentione compendium T (fif in- 
' numera quafiimperfir ut abilta theoremata , breuibus , dire- 
tiis , affii'matiuifque demonSlrationibus confirmare s quod 
per dcMrinam antiquorum fieri mimme potefi ■ Hac enim e fi 


tn ^Mathematicis /pinetis ‘•via vere regii, quam primus om+ 
mum aperuit , ft/ ad publicum bonum complanault mirabi- 
lium inuentorum machinator /aualerius . Et in appendi-* 
ce de cycloide , pag 8 6. aic . Prima, terttal intelii- 
ge, demonft rationes ) pernouam fndtuifibilium geome- 
triam nobis amici/fimam procedent . Et in proemio ad Le- 
<aorem, in problemate folidi acuti hyperbolici infi- 
nita? longitudinis pag.94.ait .Quoad methodum demon - 
Brandi , unicum quidem , & pracipuum theorema duplici-, 
Conatu o/lendemus , & pemndtut/ibd a, C?- more ruet erum 4 
Quamquam ( njt nuera fateamur) primo inuentum fit per 
indiuifibilium geometriam , qui fiane noerus e fi demonstran- 
di modus , fidenti ficus , fiemper dtreSlus ,(^T ipfi natura ger-i 
manus . Mifieret me noeterti geometria , qua cumtndtuifi- 
bihum doflrinam, fiue non nouerit , fine non admfimt , circa 
dimer/ionem /olidorum adeo paucas njeritates inuemt , not 
ipfia penuria infelix ad atatem nofiram peruenerit . Antiquo- 
rum enim theoremata-, circa doUrinam/blidorum^quota pars , 
iunrcontgmpUt tonum , quas mirabilis nofiro tuo Qiualerius 
( omijfis alijs) mHituit , circa tot cla fies /olidorum, fpe cie dif-*. 
ferentium, multitudine abundantium ? Et itsidem profe- - 
quens fuum difeurfum, dicens, se velle procedere 
per indiuifibilia curua, quorum nullum exemplu&i \ 
tradidit Caualerius,ait, fibifufficere quod fuumli-q 
bellu n approbaueric dodi/Jimus ^i^eruditi/fimus nem . 
Raphael Magiottus Quibus verbis j nos admonet^, 
etiam Magotttim , vnum ex illis fore , quem ratioci- 
natio per inditu Tibiliaycontfintfatv Et pagjna\ntf. 
aic. Tamen <~vt m hac parte fotis factam IcSTort^ettamin— » 
. A b $ eluti - 
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dmfibtlmtHparom atntco , iterabo hanc tpfam dtmonflratio- 
nem in calce operte, per fobtam 'veterum geometrarum <vtam 
demonstrandi , longiorem quidem , fed non ideo mihi certio- 
rem . Francifcus etiam a Schooten Leydenfis in fuo 
tranatu de organica conicarum fe&ionum in plano , 
deferipcione, geometriam Indiuifibilium Caualerij 
paffim recipit , & in praefotione ad Le&orem ait . Jn 
quorum demonstrationibus Le SI orem monitum <vtlm , me 
breuhatis caufa methodo indiufibtltum , quam fubtiliffimus 
ZStr Bonauentura Qaualcrius intmt,futJJ'e innixum : licet , id 
alta quoque ratione exhibere potuerim . Ricardus Albius 
Anglus , vir nobis fettenotus* & amiciflimus, in fuo 
hemifpharrio diflfe&o coroll. propofit. 3 9 ait . Vhdc 
per Geometriam mdimfibilmm J P. Bonauentura Caualeno 
nuper repertam, faci/e demonjlr abiturae. Et Paulo poft. 
Multa autem funt , qua ope huius Geometria , facibus m lu- 
cem prodeunt , quam r veteri Archimedis Methodo, ideo a 

geometris non negbgendam cenfeo. Ifmael Bullialdus in 
fuo tra&atu dfc iifteis fpiralibus,in notat. 2. propofit. 
4 2 • ait • Obiter hic notabimus tam perperam , ac improprio 
nomine indiuifibilium Methodum , nouum fuum artificium 
appellauijfe C au dleri um, quam fubttli,ac mirabili fagacitatc, 
profundaque mentis indagine illud inuentffe^&c. Et paulo 
poft. fta nst Appofite magis illam excellentiffimam Metho- 
dum appeliauijpt , quam indiuifibilium . 

Quod tamen , tanti utri, mihi oltm noti , ac amici fuma de- 
trahendi animo diSlum , nullus credat ; illum enim maximi 
femper feci , ifg veneratus fum tam pulchrum vero tpftus 
inusntum eanuenienti nomine appellatum non fufie, mthi dt l 


fpliceti ftj fi immutauera * titc iffie fi nj tueret , molefiUato* 
rus efietiyffis. Hic vt vides (amice Lo&or > Bullial- 
dusmethodumindiuifibiJium approbat, encomijk 
queextoilit, quod ad noftrum negotium faceflicjfo 
Ium contendit handco^cin^ nomine expreflasn fui£ 
fe, ad quod infra . Qm,nes ergoallatos pracclariffi* 
mosi geometras, eonumcis ratiocinatio per iodiui- 
fibilia , nullumque vidimus fateri non conuinci, 
niti tres Jefuitas» Guldinum, Bettinum , &Tac- 
quet j at quo fpiritu du&os, ignoramus# 

AfTignatTacquet rationem cur colle&io perin- 
diuifibilia non conuincat, & aliqua dicit, ad qua» 
egregie refpondet Caualerius ipfemet . Duo autem 
tanrum confiderabimus . Primum eft , quod com- 
pofitionem continui ex indiuifi bilibus Tacquet om»> 
nino refpuit ; de ipfaenim fic loquitur . ^Alterum 
{ fLbintellige,compofuio continui ex indiuifibili- 
bus) cum geometria, fic pugnat , <~ut m [i illud ipfia defiruat , 
ipfkm defirui , necejje fit . Quamuis methodo indiuifi- 
bilium parum interfit coalefcat continuum ex indi* 
uifibilibus, necne j & quamuis haud lubeat hic ex- 
plicare propriam fententiam : nihdominusconftan- 
tcratfcnmus >quod fi ad approbandam methodum ' 
indiuihbilium oeceflario requireretur coagmenta- 
tic concinui ex indiuifibilibus, h«ec nobis ex ifta_, 
methodo dum taxat roborata , cerciflimaeflet. Me- 
thodus etenim comprobari debet ex proprijs, non 
ex alienis , ex fine fuo , non ex extrinfecis . Metho- 
di finis eft veritatem gignere, ipfa perperam non 

vten- 
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vtenti, veritas femper fulget j numquam cafus eft 
reperibilis, quo errorem produxerit . Qmd ergo 
amplius defidcra tu r? Offendit compofitio ex indi- 
uifibilibus ? Recipiatur haec, & huius veritatis 
cognitio agnofcatur tanquam huiufce faecundifli- 
mae methodi foboles, At, vt diximus, falfumTac- 
quet fupponit , dum putat Indiuilibilium metho- 
dum perire , ablata compoiitione continui ex in- 
diuifibilibus . Minime coalefcat ex indiuifibilibus 
continuum, nihilominus indiuifibilium methodus * 
inconcuffa manet. 


Secundum eft, quod methodus praefensegregie 
adftruere videtur compofitionem continui ex indi- 
uifibilibus. Cupimus le&orem fpeculari caufam, 
cur in argumentatione, quam geometrae Archime- 
deam vocitant, neceflariam omnimode fe praebeat 
adimpofiibilededudfio. Haec autem facilis erit in- > 
tuitu, confideranti modum in fi nili argumentatione 
exercendum . Cupiamus oftendere modo Archi- 
medeo aequalitatem duorum corporum ; nobis in- 
feribenda erunt , in praefatis corporibus, alia cor- 
pora, nimirum, vel cylindri, vel prifmata , &c* O- 
Itendendo vnicuique inferipeo in vno corpore, ae- 
quari aliud in alio corpore inferiptum; vnde tan- 
dem colligemus , omnia corpora inferipta in vno : 
corpore , aequari omnibus in alio corpore inferiptis. 
Verum , quoniam ifthi.ee corpora in illis corporibus • 


inferipta, licet fint partes illorum corporum , atta-. • 
men , nequaquam fune omnes, partes/ mi ni mcque* 

fune 
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fiVnt partes aliquota:, fed aliqUants, ideo ad colli- 
gendam rqualitatem inter ipfa corpora, dedu&io ad 
impoffibile omnino necefTaria confpicitur. Secus ac- 
cideret fi partes ilis &aliquotae>& omnes efTent. Sta- 
tim enim probata squalitate omnium partium vnius 
corporis, cum omnibus alterius corporis partibus, 
cla: illi iu , direftaque confi quentia , squalitas cor- 
porum innoccfcerejc . Curcrgo raciocinarioper in- 
diuifibilia femper efl regia , femper dire&a? Non 
alia fanc videtur aflignabihs germana caufa , nifi 
quia indiuili bilibus vtendOjVtimur omnibus magni- 
tudinum partibus . Hinc ergo oritur, quod ftabilita 
proportione , xqualitateue inter ipfa omnia indiui- 
fibilia , flarim proportio , aqualitafue inter ipfas 
magnitudines, quarum indiuilibilia ipfa omnes funt 
partes, eluccfcat . Hec autem videtur innuere ipfe 
Bullialdus in loc.cit.duui ait. Debuerat Caualerius 
arnmaiuertfie artificium eiufimodi , aliud nihil efie , quam 
eiufdem mco/ura^ <~veleiufdem proportionis , per omnes dua- 
rum po fit arum magnitudinum partes , continuam , fimilem - 
que in infinitum applicationem . Per indiuifibilia fit vti- 
que omnis applicatio, & in infinitum, & omnium 
( vt ita loquamur ) partium, -.quae nequaquam fit, di- 
uifibilia applicando; quiafic, non fit omnium par- 
tium applicatio. Quanta autem veritate fu biungat 
Bullialdus haec verba . Jta njt appofite magis illam ex- 
ccllentiffimam methodum appclUuiJJet^quam 

indtu fibiltum , nobis non conflat . Vtique methodo 
indiuifibilium , fic applicatio per omnes partes , fed 




perqtias partes, nifi perindiuifibiles? i\on eit enim 
vniucrfaliter verum, qubd fupraaitBullialdus. ^ul- 
la enim quantitas continua eft indiutjtbths . Verum enim 
eftjfi loquamur abfolute, minime, refpc&iue. Lines, 
etenim, fuperficiefquefunr diuifibiles: ilis quidem 
fecundum longitudinem , ha? autem fecundum lati- 
tudinem etiam . Sed linea', ad fuperficiem relata’, 
fune indiuifibiles , iuxta diuifibilicatcm peculiarem 
fuperficiei; fupcrficies pariter ad corpora relata?, 
funt indiuifibiles fecundum propriam corporum di- 




uifibilitatem. Vnde omnes linea? fuperncici,omnef- 


■UKi 


iis .. 




i 




que fuperficies corporum, funt omnia indiuifibilia 
immediata, illa? fupei ficiei, ha? vero corporis . Quia 
ergo continua, & infinitaapplicatioeft omnium in- 
diuinbilii m magnitudinis, inqua hc applicatio; re- 
ftcCaualerius hoc exprafltt, fuam methodum in- 
diuifibiliumj nuncupando. Sedad i aequet redea* 

mus IBSli flj iB 

Qui in fchol. propofit. l lib.z.air. Cum theorema 
iam geometrice demon [iratum probare aggredior perketero- 
genc.ij in difcurfum incido , quo omnis illa argumentandi ra - 
tio , quam etiam fupra negaut e JZe geometricam , erroris , (df * 
falfitatis argui 'videbatur . Subiungitaliqua exempla, 
in quibus cx indiuifibilibusperperam adhibitis, fal- 
fum concluditur . Sed in illis identitas tranfitus adeo 
a Caualerio inculcata, nequaquam feruatur . Agno- 
uit hoc, poft ph ra piofufa verba, ipfemet T aequer, 
in quiens . Refpondco nihilominus ad wjl antias haffenus 
altat asyinijs non feruan aqualia tndiuifibduminierualU . 

Nihi- ' 




‘Hl- 


lan 









Nihilominus veritate perfpe&a, & inneficatia obie- 
&ionum animaduerfa, Lappae ad i/iftar propriae ad- 
haeret opinioni, indiuifibiliun methodum illegiti- 
mam, rationibus imbecillibus, &eneruibuscenfen s« 
Quam vero irrationabiliter opinionem fuam tuea- 
tur, oftenfumfuit a Caualerio, locis fupra citatis, & 
ta&um fuit fupra a nobis aliqualiter. Relinquamus 
ergoifthxc, & nequaefo fimilibus nugis patientia 


tua (humaniflimeLe&or) amplius abutamurT S<S| 
Ium cupimus admoneri, nos in hoc opere I e fuppp- 




nere in mathefinon modice verfatum .Hinc fa&um 
eft, nos quafdam minutias haud curafle.Supponimus 
enim Te verfatum in do&rinis Euclidis, Apollonij , 
Archimedis , & aliorum . Qua propter concise ali- 
quando locuti fumus . Rogamus etiam , atque etiam 
'Je, aliqua breuitati temporis condonare?totali enim 
libri compofitioni .eiufdemque impraefiioni nec an- 
num concelTimus . Hoc autem non irrationabiliter 
prodi; c. Caufam attamen huiufce celeritatis haud 
licet in praefenti tibi aperire . Fruere his , alia exp e- 
£ta, pracipue fequenti anno, quo, Deo fauente , Ti- 
^ bi communicabimus nonnulla circa centrum gra- 
uitatis hyperbolae, & circa aliqua folida ex ipfa ge- 
nita, & forfican tranatum de infinitis fpiralibus, 
Vale-» . * 
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DE INFINITIS 

* PARABOLIS ETC 
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'Si 

n- 

LIBER PRIMVS. 1 

V'M, eorum quae in fequentibus 
pertra&anda Tunc , praecipua , prin- • 
cipalifquepars verfetur circa infi- 
nitas parabolas , peropcimum iudi- 
cauimus, naturam illarum , antecse- 
tcra, explicare . Quod licet egregii 
praeftitum fit ab eximio viro, praeceptoreque noftro 
amantiflimo Bonauentura Caualerio in luis exerci- 
tationibus geometricis exercir. 4 . propofia$. nihi- 
lominus, ipfum imitantes,optimum ceniemus hoc in 
loco id ipfum repetere . 

Efto ergo parallelogrammum quodcumque BD, 
in quo intelligantur Budae AGC, ABC, A1C, 
ALC, aliaeque infinitae diagonales, hac lege , vc 
ada vbicumque libuerit EF, parallela BA, dia- 
gonales duitas fecance in G,H, 1 , L, &c. inuenia- 
' : v‘. A tur 
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turefle,vtDA,ad B 
A F, fic C D, feu * 
E F , ad F G j vt 
vero quadracutfL-. 
DA, ad l auadra- 
t em A F, hc lE f, y 
adFH s & vt cu- 
bas DA, ad cu- 
bum A F, ita EF, 
ad F I ; vt autem 
quadratoquadra- 
tum DA, adqua-^ 



dratoquadratutn AF, fic EF, ad FL ,• & fic in 
infinitum afcend*f»do<continue per infinitas pote- 
ft«tes;His explicatfe, fit. 


DEFINITIO PRIMA- 

^Dfengulum BAC, duplicatum ad partes BA, 
vocetur prima parabola, feu parabola linearis. 
Spatium BAHC, duplicatum ad partes BA, 
vocetur fecunda parabola , feu quadratica_, . 
BAIC, fic duplicatum, vocetur tertia parabo- 
la, ftu cubica . BALC, quadratoquadratica , 
& fic in infinitum $ adeo vt omnia pradi&afpa- 
tia vocentur infinita parabolar . 


r 

DE* 
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DEFINITIO SECVMDA. 

Pariter fpacjukn C G A D , . quod eft triangulum , 
& quo deficit prima parabola a paralidograrc* 
d o , vocetur primum iliacum , fcu linearet 
CHAD , vocetur fecundum trilirictun , fea 
quadraticum . C I A D , cubicum .: CLAD , 
quadratoquadraticiim , & fic in infinitum. Adeo 
vt omnia illa fpatia vocentur infinita trilinea. 

DEFINITIO TERTIA. 

* i * • 2ft ’ * «. -» • i i • * > i * • 

1 i. i 

CG F D , quod cft verua» trapezium ordinarium, 
vocetur primumtrapt ariuari) feu lineare. CH F D, 
quadraticum . C l F O , cubicum. CL FiD, qua* 
. dratoquadraticum ; & fic ia infinitum . ' 

DEFINITIO QyARTA. 

GAF, vocetur trilineum lineare ad verticem. 
HAF, trilineum quadraticum ad verticem , & 
fic in infinitum . 

*, t » , r • 

DEFINITIO QyiNTA. 

A , dicatur vertex tum infinitarum parabolarum , 
tum infinitorum trilineorum omnium . 

A a DE- 
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DEFINITIO SEXTA. 

B A, dicatur diameter, ficuti CB,. duplicata ,ba- 
fis infinitarum parabolarum. CD, autem dicatur 
bafis infinitorum trilineorum , & infinitorum tra- 
peziorum. AD, vero dicatur diameter infinitorum 
trilineorum * quia eft diameter eorundem dupli- 
catorum. i. • 

Explicatio horum terminorum fuficiat in prae- 
fenti , nam reliqua congruentibus locis explica- 
buntur. ' ' • r ; 

Verum antequam ad ipfas propofitiones deue- 
niamus, notetur vnum principale, quod ex natura, 
genefique infinitarum parabolarum deducitur. Et 
eft, quod EF , F G, FH, FI, F L, & alia: infinita:, funt 
continue proportionales. Hoc manifefte patebit 
confideranti , vt dixi, genefim, ac naturam ipfa- 
rum • Nam cum, ex hypothefi , fit vt D A , ad A F , 
fic C D , feu E F , ad F G ; & vt quadratum D A, 
ad quadratum A F ; hoc eft , vt quadratum C D, 
feu EF , ad quadratum FG, fic EF,ad FH; 
ergo FG, erit media proportionalis inter EF, 
FH. Eodem tr.odo difeuretur de cacteris. Imo cum 
( vt probabimus inferius, quod etiam a nonnullis 
probatur) exceflus quantitatum continue propor- 
tionalium in proportione maioris in^qualifatis/mt 
etiam in continua proportione totarum magnitudi- 
num , f equitur etiam £ G , G H , H i , 1 L , & cx- 
r ■> ■- teras 
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teras infinitas, efle continue proportionales in pro- 
portione EF, ad FG. His ergo praemiflis ad ip- 
fas propofitiones deucniamus . . 


PROPOSITIO PRIMA. 

'Taral/clogrammum circumferimur» cuilibet trilineo , efl ad 
ip/um y n>t numerus exponentis trilinei r vnttate 

auctus, ad ipfam 'vnitatem . '} 

C Onfideretur fchema fupra explicatum. Dico 
parallclogrammum BD, eife ad quodlibet 

expradidistrili- B , L ^, d , , A 

neis,vt numerus 
exponentis ipfius 
vmtateau<ftus,ad 
ipfam vnitatem. 

V.g. ad primum P 
trilineumC AD, ** 
quod eft triangu- 
lum, vt a. ad i. j 
Ad fecundum.. 

CH A D, vt 3. 
ad 1. Ad ter-^ 
tium , vt 4. ad 1. & fic in infinitum. 

Haec propofitio oftenditur a Caualiero loco ci- 
tato. Vbi etiam in corollario eiufdem propofit. 
oftendit per conuerfionem rationis , parallelo- 
grammum efle ad quamlibet ex infinitis parabo- 
lis. 
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lis, vt numeros parabolae vpitate au&us»ad nume- 
rum parabola. Nempe ad primam parabolam, 
quae eft triangulum, vt a. ad <• Adfecundam, ytj|. 
ad 2. Ad tertiam , vt 4. ad 3 . & fic in infinitum . * 

0 / \ ' 

SCHOLIVM 1. ’ 

' * r * 

Cum ergo triangulum C A D , fit dimidium 
parallelog r animi BD, erit ad quodlibet cx prx- 
di&is infinitis trilineis » vt dimidium numeri trili- 
nei audhim dimidia vnitate, ad vnitatem ; nempe, 
vt nnmerus trilinei au&us vnitate, ad binarium. 
Quare poterit concludi per conuerfionem rationis, 
cfle triangulum ad exceiTum ipfius fupra quodli- 
bet ex infinitis trilineis , vt numerus trilinei vni- 
tate audus,ad exceflum ipfius fupra binarium; hoc 
eft,vt numerus trilinei vnitate au&us, ad numerum 
trilinei vnitate mimi tum. I^empe in fecundo tri- 
lineo, vt 3. ad 1. In tertio vt 4. ad x. &fic in in- 
finitum . 

SCHOLIVM II. 

Quadraturam infinitorum trilineorum , & infi- 
nitarum parabolarum nobis patefecit Caualerius 
per auream methodum indiuifibdium . Quam qua- 
draturam in prafenti libenter recipimus (quamuis 
forfiran & nos aliquando de ipfa aliquid dicemus); 
quia cum in hoc opere inteliigamus incidenter 

ampliare 
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adfdiare do&ripfcm , quam tradidit P« Andrea* 
Tacruer Socrmris tesu in fu is cylindrorum,& an- 
nularhim libris, pitendendo ipfum mancum faiflfe, 
qufe n{iuis quam par ierat cenfuit methodum In»* 
djujifibilkim illegitimam; quadratura perindiuift- 
biliahaud nos prohibet, quin minus intentum con- 
fequamur. Nam abfque Indiuifibilibus poterat 
Tacquet tradere varias propofttiones , & cubare 
truncos cylindricorum re&orom fiiper parabola 
varie refc&orum ; quia parabolae quadratica? d geo- 
metris pluribus modis more afttiquornm afligna- 
ta.fiii.t, quadratura . Non ergo Tacquet refpuec, 
quae ex quadratura ordiflariae parabola: depen- 
dent . Sed hasc clarius propri/s locis percipien- 
tur, 

, ■** ■ 

k ' . ' • i 

PROPOSITIO SECVNDA. 

Si qualibet ex infinitis fimiparabolis fecetur linea baft 
parallela . Portio fimiparabobe aci r verticem , 
erit fimi parabola eiu fidem gradus 
cum tota . 

* * * * ‘ . A 1 1 * . 

E Sto quaelibet ex infinitis femiparabol is ABD 
( quod enim oftendetur de dimidia, intelligen- 
dum etiam venit de tota) cuius diameter BD,& 
in ipfa fit ordinacim applicata EF. Dico EBF, 
eflfe femiparabolam eiufdem gradus cum tota_. 
A B D .* Sumatur inter F, B, vbilibet pun&umK, 
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per quod ordinati map* VT L JS 

plicetur H K . Quo- 
niam, ex natura infini- 
tarum parabolarum fu- 
pra explicata, eft vtpo- 
teftas E F , eiufdenu. 
gradus cum femipara- 
bola , ad fimilem potc- 
ftatem AD, fic BF, 
ad B D; pariterqueeft, 
vt poteftas AD, ad 
fimilem poteftatem_. a 
H K. , fic D B , ad B K. O 
Ergo ex aequali > vt po- . 
teitas EF, ad fimilem potcftatem HK, fic FB, 
ad B K . At pundum K , fumptum eft arbitra- 
rie . Ergo tBF j erit femiparabola, &eiufdem 
gradus cum A B D . Quod erat oftcndendum. 

. SCHOLIVM. ' 

• \ 

Ex praefenti propofitione poflumus euidenter 
cognofccre , quod fi femiparaboiis, ABD, EBF, 
cjrcumfcribantur parallelogramina N D * L F, 
haec erunt ad femiparabolas in eadem ratione > 
quia omnium parabolarum ciufdem gradus, eft ea- 
dem quadratura . Eandem ergo rationem habe- 
bit parallelogrammum ND, ad fimiparabolam 
ABD, quam parallelogrammum LF, addemi- 
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parabolam B B F. Ex quibus per conuerfioner 
ratiqnis deducetur, effe N D, ad mlineum N B 4 
ficuti LF, ad LBE , trilineum ad verticeny, quq, 
vtique erit eiufdem gradus, cum trijineo N B A 
l y o deducetur , qupd cum fit , vt totum paraik 
;log' ammurn N D, ad totam fetpipara.bolam ABD 
fic ablatum parallelogramrrum LF, ad ablacai 
femiparab 1 m B F F , etiam reliqiiupi, ad.rflji 
quum ; erit vt totum , ad tqtqm . Figufa crg. 
LFFDAN , prit acL.fegmenfttm A E F d , v 
numerus parabola: vmkse au&ps , ad numerur 
parabola:. Et diuidendo, erit fegmentum tnline 
N L E A, ad fegmenttim femiparabolae A E F D 
n vniras,ad»numcruni parabola: ,• nempe in prim 
parabola*, vt i/aji i . In fecunda , vt I, ad a. Intel 
tia,vt i.ad ^Srficiriinfinitum.i 
' Pariter fTducantur E B , A B . Quoniam trian 
gula EBF, A;B D, fu nt dimidia pardlclogram 
morum ND, b F . Ergo tam ad femiparabola 
A B D, EBF, quapiad portiones ipfarum AEBA 
E H B E, erunt in eadem ratione. 

« , ■* • 


PROPOSITIO TERTIA. 


fi qualibet ex infinitis pmtparabohs , fecetur vt fupra 
Erit femparabola tot a,ad fimiparabolam ad 'verticem 
f**- prttftas bafts femparabolx 'imo gradu ait ior pote 
flate paraboUj ad fitmlem pote flat em bafts femiparabo 
U adaterticem. ’ ’ J1 ' ' ,l 

* • ; i ‘ 4 . ’ 


L- 




Sint 1 
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S itit ^ergo dita eadem , qux in anteiederttepro- 
I pofitiotte. Dico ABD, effe ad EBf, vt 
'pdttfhs A 15, vno gradu altior poteftate para- 
bolx,ad fiwii&m poteftarem E F . V. g. in prima 
^irabola, nempe in triangulo, vt quadrarum A D, 
ad quadratum 'E F. In fecunda , qux eft parabola 
ordinaria, vc cubus AD, ad cubum EF. Et ■fic 
in infinitum. 



1 Quorviamenfmex Scbolioantec. parallelogram 
mum NDV «ft ad.jjj : T # ' '■* * ‘ R 

A B D , fentiparabo !■■■■ — » " •, 

hm,vt Lfs adfemi-’ : ;Jk ' \Jy 

pltlbolatTr E BF. Er- ' ’ • ’* JyP 1 

go ,‘fife permutahdo,eHt ' \A // V 


V?D,ad LF,vt ABDy 
fem i parabola, ad fenii- 
parabolam EBF. Sed 
ratio N D , ad L F , 
'Componitur ex ratione 
‘A D ad EF , & ex 
ratione DB, ad BF; 
& vt DB , ad BF, 


fic poteftas A D , eiut 

dem gradus curn paraboli, ad fimilem potdhtem 
E F . Eruo & ratio femjparabolx, ad femiparabo- 
lanvcomppnetur cx ijfilem rationibus Sed -illae dux 
rationes componunt rationem poteftatis A D, vno 
gradu altioris poteftate parabol **, ad 'fimilem pote* 
flatem EF. CE. are patee prono fiEum » 

T SCHO- 

■ ’ -* 
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SCHOLIVM I. 

' j' t {. (r* . L • h . * ■; 1 

Exdi&is facile poflumustdeducere, quodet^n&i 
fi trilineurh ANB, fecettd' .1« E > haft NA, ps-t 
rallela , erit trilineum N B A , ad mbfieum L B 
vtporeftas NB, diametri trilinet.vno gradu ajci>r 
poteftate trilinei, ad fimilem poceltatem L R. Ete- 
niro,cum probatum fit, cflejGctam.toturn NP, ad 
totum C. F , quam ablatam femiparabolam A B P, 
ad ablatam EBF , iicuti poteftas AD , feu 
NB > vno gradu altior potcftate, parabolas , ad fi- 
milem poteftatcm EF, feu LB . Ergo, & rcli-r 
qtium trilineum NBA , erit ad reliquum trili- 
neutn LBE, vteft totum, ad totum» nempe >*vteft 
poteftas N B , vno gradu altior poteftate crilinei, 
ad fimilem poteftatem L B . imo dufti$ , vt fatttun 
eft prius , re&is B E , 3 A , erit etiam fegmentum 
A E B A , femTparabola?,ad fegmentum £ H B E , 
in eadem ratione . Quia in eadem ratione, eft tam 
tota femiparabola , ad totam femi parabolam , & 
ablatum triangulum A B D , ad ablatum triangu- 
lum EBF . Quare , & reliquum fegmentum, ad 
reliquum fegmentum &c. 

r*. * » 

SCHOLIVM II. 

Cum autem prardiftarum figurarum fit afiigna- 
ta ratio praedi&a ; nirnirum,quodcamfemiparabo- 
: B x la 
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Ia ad femiparabolam , quam fegmcntum , ad Teg- 
mentum , & trilineum , ad trilineinn,:fint, vt po- 
teftas AD, feu NB, vno gradu altior potefta- 
te parabol* , ad firmlem poceihtem t F, Teu L Bj 
Et cum, vt talis poteftas,ad talem poteftatem , ita 
fit A D j ad vltimum terminum proportionis A D, 
ad EF, fic continua- 
ta?, Vt numerus propor- 
tionum fuperet nume- 
fum parabolae vnicfuej 
numerus vero termi- 
norum talium propor- 
tionum, excedat nume- 
rum parabolas binario. 

Ergo, & ratio illarum 
figurarum, eritvt A D, 
ad illum vltimum ter- 
minum. V.g. in para- 
bola cubica, continua- 
ta proportione A D , 
ad EF, in quatuor proportiones , & in quinque 
terminos, erit fcmiparabola.ad femiparabolam &c. 
vt AD, ad illum quintum terminum .• 



PROPOSITIO QV ARTA. 

Tam parabola eiufdem graius , quam triltnea eiufdem 
gradus , quorum eadem bajis, funt fmile , ad fimtlejn 
. jatione diametrorum . - . 

, Sint 
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S int dux femipa- p 
rabolx A£E , * 

A DE , ei ufdem gra- 
dus , quarum eadem 
bafis A E . Dico 
A B E , efle ad 
A D E , vt BE, ad Q 
E D Circumfcriban- 
rnr ipfis parallclo- 
gramma F E, G E. 

Quoniam ex didis 
in propoficione an- 
tecedenti , eft vt Ai 
F E > ad G E > fic ^ 

A B E , ad ADE,* 

& vt FE, ad G E, 
fic BE , ad E D . Ergo & vt B E , ad E D , 
fic femiparabola ABE, ad ADE. 

Sedfupponamus ABE, ADE, efle trilinea 
eiufdem generis, quorum eadem bafis A E. Eo- 
dem modo probabitur, efle trilineum ABE, ad 
trilineum ADE, vt diameter BE, ad diame- 
trum £D. Quare patet propofitum. 



k 
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1 PROPOSITIO QVINTA. 

St qualibet femiparabola fecttur lines ba/l parallela^ & 
/uper eadem bajt , (^r cire a diametrum fegmenti , con- 
flit natur alia femiparabola eiufdem generis cum priori. 
Erit rejiduum tetius femiparabola , dempta ab ea fcun, 
da femiparabola 5 ad femipar abolam ad ‘ferti cem } ft 
bajis , ad parallelam ipfi dubiam . 

' ; * . t 

E Sto A B E , fe- p 
miparabola,cu- ' 
iusbaiis AE,&ip- 
fi vbiiibet fit a&a 
H D , parallela , St 
intelliganuis A DE, 
femiparabolam eiuf- 
dem gradus , cum 
A B E . Dico refi- 
duum ABOA, ef- f 
fe ad H B D , Vt 
A E, ad HD, 

Ratio A £, w ad k \ 

H D , continuetur 
in tot terminos , vt 
numerus eorum ex- 
cedat numerum pa- 
rabola? binario j & fint vltimi termini L, M. Quo- 
niam cx propof. ant. AB E, eft ad A DE, vt BE, 

ad 
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ad EO; Ergo per conucrfionem rationis, &con- 
uertendo > erit A B D A* ad A B£,, Tt B D, ad 
B E . Sed rx jiatura parabola* , eft vt B f) ^ ad 
B E, fic potidhs H D* eiufdem gradus cum pa- 
rabola » ad fimilem poreftatem AE$ & vt talis 
poceltas aJ talem poteftatem , fic > ex di3is , vkima 
proportionalium proportionis A E, ad H D, con- 
tinuatae in tofr terminos , vt nutn. rus eorum exce- 
dat numerum parabolae vnitacc „ .qui teTminus,ex 
confirudione, eft L, ad AE* Ergo & vt L, 
ad A E, fic AB DA, ad AUE. ,Ai AB E, efi 
ad HBD, ex fcholio. 2 .Propof. 3 . vt AE, a d 
M- ( Ergo ex aequali» erit ABL)A, ad HBD, vt 
JL,adM. Sedvc L,ad M, fic A E, ad HD. 
Qu*re patet propofitum . 

: PROPOSITIO SEXTA. 

} * * 

Si quodlibet trilmeum \fecetur Irnea bajt parallela , ftj JU. 
per eadem baji confhtuatur trilmeum circa diametrum 
trapezjj eiufdem generis cum priori,. Erit re (iduum to- 
tius , dempto a toto trilineo tr timeo conslituto , ad 
* trilmeum ad nejerticem , <vt bajis totius trilwei , adipfi 
aliam parallelam . 

T Rilineurn FBA, fecetur DH , bafi £A a 
parairela j & fuper bafe FA, & c j rc a dia- 
metrum FD,, fitronftitnpupa aliud trilincum eiuf- 
dciii geoeeis cum iriline» FBA . Dico DBA, 
•' ' ‘ '' 'cfle 
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effe ad trilineum ad verticem 1)BH, vc FA,ba- 
{is trilinei F B A 5 ad D H . 

! Ritio FB> ad DB, continuetur in tot termi- 
nos Yvc numerus eorum excedat numerum trilir.ei 
‘binario; & firitduovltimi termini L, & M. 


Quoniam , ex Propofi 4 eft F B A } ad F D A, vt 
BF, ad FD; Ergo per conuerfionem rationis, & 
conuertendo , erit DBA, ad FBA^vt DB, ad 
BF.’ Sed ex fcholio x. propof. 3. eft FBA, ad 
DBH, vt FB, ad vltimum terminum tot propor- 


tionalium in ra-TT ' jj ~ ‘ 

tione continuata 1 — ji >» 

FB, ad BD, vt J / jT 

eorum numerus 

excedat numerum j / 

trilinei binario , / / 

qualis terminus / / ry 

eft M. Ergo erit / / 1 i 

FBA, ad DBH, / / 
vt F B, ad M. / / 

Quare ex aequali, / / 
erit DBA , ad J/ 

DBH, vt DB, 1 _ J JP 

ad M. At vt DB A C \ L 

ad M , fic FB,' ‘ U| M 1 .. 

ad L; & vt FB, "• / ' -4 

ad L , fic pote- ■ ■ < 

ftas FB, eiufdem gradus cum trilinco ad fimi- 
lem poteftatem DBj 8r Vt tal ls 'poteftas , ad ta- 
■Jfj lem ’ 
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lem poteftatem, fic, ex genefi parabola!, G D, feti 
AF, ad DH. Ergo & vt AF, ad DH, fic DBA, 
ad DBH. Quod erat oftendendum . 

PROPOSITIO SEPTIMA. 


Si quotltbet magnitudines ,fint continue proportionales in 
proportione maioris inaquahtatis , Erunt etiam illa- 
rum excejfus continue proportionales in eade m 
proportione totarum magnitudinum , 


H ALc propofitio ab alijs etiam 
oftenditur. Sint ergo quotcum- 
que magnitudines AB, BC, BD,BE, 
continue proportionales . Dico, etiam 
illarum differentias AC, CD, DE, 
effe continuepropoitionales in eadem 
proportione AB, adBC. Quoniam 
enim, per hyppothefim , eft vt tota 
A B , ad totam BC, fic ablata B C, ad 
ablatam BD. Ergo & reliqua AC, 
erit ad reliquam CD, vt tota AB, 
ad totam B C . Idem de reliquis eo- 
dem modo concludetur . Quare patet 
tum_» . 



A 

C 

D 


- E 



B 


propofi- 


S C H O L I V M. 


Ex dictis etiam obferuetur , quod fi fintquot- 

C cumque 

V 
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cumque magnitudines continui proportionales, 
erit differentia inter primam, & viciniam, a?qualis 
omnibus diffetentijSj nempe prima?, & fecundte 
fecunda? , & tertiae ; & fic deinceps . A E, enim , 
quae confiat et difflrentijs harum proportiona- 
lium , crtcxceflus AB, fup;a BE. 

PROPOSITIO OCTAVA. 

Si femiparabola cuiufiumque generis fecetur linea bafi 
par allela. ; fuper eadem baji , & circa diametrum 

jegmentt , fit aha femiparabola , ut dffum e fl in P to- 
po f. 5 . Erit fegnintum , ad fimipar abolam quam in- 
cludit , ut tot c&nttnUe proportionales , in ratione bd> 
fis 3 ad affatu parallelam , (fif quarum prima , fit di- 
CIa bafis , quotus e fi i umerus par ab'. U unitate au - 
cius , ad has proportionales , ultima minori exapta. 
nAd parallebgrarnmum ucro fibi cinumfinptum , n. t 
idem antecedens , ad confequens , quod ad primum con- 
fiquens prxdiffum , fit ut numerus parabola unitate 
auffus , ad numerum parabola . 

A BE, femiparabola qu;t libet, fccetur ordi- 
narim applicata H O , & fuper bafi A E , 
fic alia femiparabola A D E, eiufdem gradus cum 
priori , cui ?it circumfcriptum parallclogrammum 
G E . Dico fegmentum A H D £ , efle ad A D E, 
vt tot proportionales , in ratione A E, ad HD, 
quarum prima maior, fit A E, quotus cft numerus 

para- 
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parabolas vnitate au&us , ad has eafdem propor- 
tionales , vltima minori excepta . V.g- in para- 
bola lineari, vtduas p 
AE, HD, ad A E, i 
In quadratica,vttres 
A E, H D , cum ter- 
tia L, ad duas A E, 

H D. In cubica, vt 
AE, HD, L, & M, Q 
ad AE, HD, S c L. 

Et fic in infinitum. 

Pariter A H DE, erit 
ad parallelogram- 
mum G E, vt idem 
antecedens , adcon- 
fequcns , quod ad 
confequens prius in- ^ 

uentu® , fit vt nu- i f— * 

merus parabolae vni- 

tate audus , a i numerum parabolas. V. g. in pri- 
ma parabola , erit trapez um A H D E, ad paral- 
lclogranroum GE, vtdu p AE, HD, ad duplam 
A E. Jn quadranca, vr A E , H D, & L, ad fef- 
quiakeraui ipfarum A E, H D. In cubica, vt A E, 

H D, L, &r to , ad fefquirertiam A E, HD, & L, 
fimul* & fic in infinitum. 

Continuetur ratio A E, ad HD, in tot termi- 
nos j vt numerus eorum excedat numeium para- 
boli binarioj fintque vltimi minimi termini l ,& M. 

C a Quo- • - 
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Quoniam ergo>exfcholio a. propof. j.eft femipa- 
rabola ABE, ad HBD, vt AE, ad M. Ergo 
per conuerfionem rationis , & conuertendo , erit 
fegmentum AHDE, ad A B E , vt excefliis A E , 
fupra, M, ad ipfam AE. Verum , quoniam vt 
EB, ad BD, fic poteftas A E , eiufdeni gradus 
<*im parabola, ad fimilem poteftarcm HDj & vt 
talis poteftas A E, ad potcftatem H D, fic A E, 
ad penultimam proportionalem inuenram , nempe 
ad L. Ergo & per conuerfionem rationis, vt B E, 
ad E D , fic AE, a d exceflum ipfius fupra L. 
Sed ex propof. 4. vt BE, ad ED, fic femi para- 
bola A B E , ad femiparabolarn A D E . Frgo & 
ABE, erit ad A DE, vt ad exceflum ip- 

fliis fupra L. Cum autem etiam probatum fit,efle 
AhDE, ad ABE, vt excefliis A E, fupra M, 
ad A E . Ergo ex aequali , erit A H D E, ad A D E, 
vt excefliis A E , fupra M, ad exceflum A E, fu- 
pra L. At excefliis AE, fupra M, aequatur, ex 
fchol. propof ant. omnibus exceflibus, qui totfunt, 
quotus eft numerus parabolae vilitate au&us (quia 
omnes termini proportionis excedebant numerum 
parabola binario, & folus vltimus terminus alium 
non excedit )& excefliis A E, fupra L, concinet 
tot excefliis > quotus efl numerus pa-abolx; & ex- 
celfus magnitudinum continue pioportionalium , 
funt proportionales continuem cadum proportio- 
ne cum totis magnitudinibus - ex propof ant. vnde 
vt excefliis At, fupra M, ad exceflum A E, fu- 
pra 
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pra L, fic AE,HD, p 
& cxterx tot pro- * 
portionales , quotus 
eft numerus parabo- 
lx- vnitate au&us, ad 
AE,HO, & exte- 
ras tot proportiona- 
les , quotus eft nu- 
merus parabola». Er- 
go A H D E , erit ad 
A D E , vt A E , & 
exterae tot propor- 
tionales, quotus eft ah 
numerus parabolae 
vn i taces auclus , ad 
has eafdcm propor- 
tionales , vltimomi- 
nori termmo excepto. 

Secunda pars propofitionis , patebit faciliter. 
Cum enim,expropofit. i.fit A DE, ad GE,vt 
numerus parabolx , ad numerum parabolae vnita- 
teau&um, nempe vt AH, H D, cum exteris tot 
proportionalibus , quotus eft numerus parabolx, ad 
magnitudinem, qux adipfasfit, numerus para- 
bolx vnitate au&us, ad numerum parabolx. Ergo 
ex xquali , erit A H D E , ad G E , vt A E, & cx- 
terx cot proportionales, quarum numerus excedat 
numerum parabolx vnitate , ad magnitudinem, 
qux ad AEj cum tot exteris proportionalibus, 

quotus 
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* 

quotus eft numerus parabolas , fit vt numerus pa- 
rabola vnitateau&us, ad numerum parabolas. Qua- 
re patet propofi tum. 

* . « ** *f . * 

COROLLARIVM. 

Ex prima parte propofitionis infertur, quod di- 
uidendo, erit AHD, ad A DE, vt vl cima mi- 
nima proportionalium antecedentium , adcafdem 
proportionales confequentes. V.g inprimapara- 
bda , vt HD, ad A E. In fecunda , vt L, ad 
A E; , HD. In tertia vt M , ad A E, HD, & 
L. Et fic in infinitum. 

> 

PROP-GSITIO NONA- 

St quodlibet ex in finit s trtlineis ftcetur , *vt dtttum e fi 
tn propofi 6 . ,• O* fiant eadem , qua ibidem * Lnt tra- 
petum ad tnlmeum a fe imlujfhm , nat tat proportio- 
nales in ratione diametri trilmei , ad diametrum tri - 
Hnei ad njerticem , quarum prima maior fit diameter 
tribnei , quotus e fi numerus tnlinci njmtate auStus , 
ad diametrum trilmei . zAd paraUelo^rammum nitro 
fibi cir> umjinptum d <~ut tdtrn antecedens , ad tot dia- 
metros totius trilmei , quotus ctt numerus trilmei njrn- 
tat e auflus . 

I N fchemate propof. 6. Efto tnlineum FBA, 
cuius bafis F A , cum alio tnlineoeiufdemge: 

neris 
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neris FDA.&c. Dico trape2ium FDttA, eile 
trilineum F O A , vt tot proportionales conti- 
nue jin ratione FB,ad BD, quarum maxima fit 
FBI quotus eft numerus trilinei vnitate auftus , 
ad FB. V. g. In primo triliheo , vt FB, cum 
BD, ad FB. In fecundo , vt FB, cum BD, 
& L , ad F B . In tertio , vt F B , B D , L , & 
M , ad FB . & fic in infinitum . Ad parallelo- 
grammum vero F G, fibi circ^mfcriptum , vt idem 
antetedens , ad 
tot FB, quotus 
eft rjumerus trifi- 
nii *vnitate au- 
diti * V- g- irrpTf- 
mo, vtFB, B D, 
ad duplam FB. 

In fecundo , vt 
FB, BD, & L, 
ad triplam FB. Ift 
quarto, vt FB, 

BD, L , & M, 
ad]' quadruplim_, 

F B . & fic in in- 
finitum . 

Continuetur , 
vt fa&um eft in 
propof. ant. Ratio FB, ad BD , in tot termi- 
nos, vt numerus eorum excedat numerum trilinei 
binario, & fint duo vltimi termini, L, M. Quo- 
niam 
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niam ergo, ex Sch. ^ 
a. propofir. eftf W 

FBA, adDBH, 
vtFB, ad M. Ergo 
per conuerfioncm 
rationis, &conuer 
tendo, erit trape- 
ziam FDHA, ad 
F B A, vt excelfus 
FB, fupra M, ad 
FB. At FBA, eft 
ad FDA , expro- 
pof-4-vt F B, ad 
FD- Ergoex^qua- A - 
li, erit FDHA, a N d/\ 

FDA, vt exceffus 
FB, fupra M, ad , 

F D. At exccfsus • \ 

F B , fupra M , arquatur tot exceflibus , que. 
tus eft numerus trilinei vnitateauftus $ & FD, eft 
vnicpsexceflus, nempe maior ,• & vtexccflus FB, 
fypra M , ad F D , fic ex propof 7. tot illarum 
proportionalium, quotus eft numerus trilinei vni- 
tate auduS , ad F B . * Ergo & trapezium FDHA, 
erit ad trilineum FDA , vt FB, & eseteratot 
proportionales , quotus eft numerus trilinei vnitate 
au<ftus,ad FB. Vnde patet prima pars. 

> Secunda pars fic probabitur . Cum enim , ex 
propof. prima , fit trilineum FDA, ad FG, vt 

vnitas 
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vftitasad numerum trilinci vnitate audum; nem- 
pe vt FB, ad tot FB , quotus eft numerus trili- 
nei vnitate audus . Ergo ex aequali patebit pro- 

#. * . • i ) 

COROLLARIVM. 



Figo ex prima parte, eric diuidendo, ADH, 
ad A F D , vt illae proportionales , F B , exce- 
pta , ad ipfam FB. 'V. g. iiT'primb, vt DB, ad 
F B . In iecundo , vt DB , ciim L , ad f B. 
In tertio vt DB* L> & M, ad FB. & fic in in- 
anitum. ... .... * 

* j / '* ’ , 

PROPOSITIO DECIMA. 


Si qualibet fimiparabola cum fjbi circumfcripto par allelo- 
grammo ficetur Ime* diametre parallela . Erit pa- 
< ; TAllelogrmmx* nrcumfiriptum figmento ad diame- 
trum , tpjum figmentum , <-ut tot bafis fimtpara- 
boU , quotus e fi numerus ipfius <~unitate aucius , ad 
excejjum ipfarum fupra <-ultimatn minorem proportio- 
nalem , fi jvp portio bafis fimtparaboU , ad interceptam 
inter diametrum, iy tpfi dufil an? parallelam, continuer, 
tur tn tot terminos , quotus esi numerus parabole vni- 
tate auSlus . 

-• O ■ 


S Emiparabola A DB , cum fibi ciicunsFcripto 
parallelogrammo BC, fecetur MN, dia- 
. . D metro 
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taetro AB, parallela ; & ratio DB, ad BN, 
continuetur in tot terminos, vt numerus eorum 
excedat numerum parabola* vnitate j firque vlti- 
mus terminus K. Atfero parallelogrammum MB, 
efle ad Tegmentum A O N B , vt tot B D , quotus 
eft numerus parabola; vnitate au&us, ad exceflum 
ipfirum fupia K. Ducatur OP, parallela BD. 
Quoniam e- . _ . 

nim B M , y\ M 1 ’ ' C 

eft ad PM, 
vt BA, ad 
AP ; nem- 
pe ex natu- p 
ra parabola:, 
vt poteftas 
B D , eiuf- 
dem gradus 
cum para- 
bola , ad fi D 
miLm pote- * 
ftatem PO; 

nempe vt B D, ad K; & vt B D , ad K, fic B.D, 
accepta fecundum numerum parabafae vnitate_> 
au&rm , ad tot numero K . Ergo & B M> erit 
ad PM, vt BD, accepta fecundum numerum 
parabole vnitate au dium , ad tot numerd K. Sed 
ex quadratura infinitorum trilineorum, PM, eft 
ad trilineum AMO, vr numerus parabolae vnita- 
te au&us, ad vnitatem$ nempe vt K , accepta fe- 
cundum 


\"S s 

0 




t- 


N K 


d 
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eundum numerum parabola vnitate au&um , ad 
K, femel acceptam. Ergo ex aquali , erit BM, 
ad trilineum AMO, vt B D, accepta fecundum 
numerum parabola! vnitate au&um , ad k. Quare 
& per conuerfionem rationis , erit BM, ad Teg- 
mentum AONB,vttot B D , quotus elt nume- 
rus parabolae vnitate au&us , ad exceflum ipfarum 
fupra k. f • • 

scholivm 1 . 

Ex di&is ergo poteft concludi, quod in parabo- 
la quadratica, erit BM, ad AONB, vt tripla 
DB, ad duplam BD, cumexceflu OB, fupra k, 
quae fit tertia proportione lis ipfarum D B, B & 

fubtri piando terminos, quod erit vt DB, ad fub- 
fefquialteram DB, cum tertia parte excefliis DB, 
fupra k; qux tertia pars exccffus , aequatur tertiar 
parti DN, & tertia: parti exccffu'. BM, fupra 
k. Cum ergo fubfefquialtera DB, nempe dux ter- 
ti r partes DB, aequentur duabus tertijs partibus 
DN, & duabus tertijs partibus BN; ergo BM> 
erit ad A O N B, vt BD , ad N D , cum dua- 
bus tertijs partibus BN, & cum tertia parte ex- 
cellas BN, fupra k. 


D 2 SCHO- 
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SCHOLIVM II 

Sed & alliam rationem B M , ad A O N B, licet 
vniuerfaliter colligere. Nempe, quod fit , vt tot 
AB, quotuseft numerus parabolae vnitate audis, 
ad tot AB, quotus eft numerus parabola, fimul 
cum PB, feu NO. Quod eft euidens j quia 
BM , eft ad PM, vc BA , ad AP j nempe vt 
BA r accepta fecundum numerum paiabolse vni- 
tate audum, ad tot numero AP. Parallelogram- 
mum vero _ - 

PM, eft ad f? 

trilineum— 

AMO , vt 1 V ^ 1 1 

tot A P, quo- 
tus eft nu- 
merus para- 
bolae vnitate 
audus , ad 
A P. Ergo ex 
aequali , & 
per comi er- 
fionem ra- * 
tionis , erit 

B M, ad A O N B, vt B A, accepta fecundum nume- 
rum pa ab< lae vnitate audum , ad excefliim fi pra 
A Pj nempe ad rot BA > quotus eft numerus para- 
bolce , fimul cum B p. 

SCHO- 
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* • * J 

SCHOLI V M III. 

Ex fuperiori Scholio litet colligere in parabo* 
ia quadratica , BM, eflead AONB, vt tripla 
BA, ad duplam BA, C um Bp, feu NO; nem- 
pe fubtriplando terminos, vt BA, ad duas tertias 
partes B A, cum tertia parte BP.fui NOjYJoki 
ck didis licet collgere quandam proprietatem pa- 
rabolae cuiufcumque,quam licet indicemus parum, 
aut nihil fequentibus inferuire , attamen nobis 
videtur pulcherrima fcita . Proprietas autem eft. 
Quod. 

PROPOSITIO XI. 

* i . !-* - , ! 4 . • ' j * . * * ^ . «. • 

Jk figmento antecedentis propofitionis, tot friangul a A BN, 
quotus efl numerus par aboU^cum n.>no triangulo ONB, 
fitnt ad fegmentum OJ^ B , >-ul numerus parabola 

initate autlus , ad bmartam . ■ ■ 

Q Voniam enim ex didis* BM, eftad AONB, 
vt AB, accepta fecundum ni merum pa- 
rab, te vnitate audum , ad eandem AB, acce- 
ptam fecundum numerum parabofe, cum NO; 
vt yero tot AB , quotus cft numerus parabolae v- 
nitate audus, ad tot AB quorus cft numerus pa- 
rabolae, vna cum NO, /ic tot triangula ANB, 
quotus eft numerus parabolae vilitate audus , ad 

tot 
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tot triangula AN®, quotus cft numerus parabo- 
la , Timui cum triangulo OBN, Ergo , & vt tot 
triangula A B N , quotus eft numerus parabolae 
vnitate au&us , ad tot talium triangulorum , quotus 
eft numerus parabolae , cum triangulo OBN, fc 
BM, ad AONB. Ergo & permutando , vt tot 
triangula AfsjB } quotus cft numerus parabolae 
vnitateau£us,ad BM$ nempe ad duplum trian- 
gulumJAjNBj nempe vt numerus parabolae aucras 
vnitate , ad binarium > fic tot triangula ANB, 
quotus eft numerus parabola^cum triangulo O B N> 
ad Tegmentum AONB. Quod &c. 

SCHOLIVM. 

» « ,1 

Ex quibus licet notare, quod in parabola qua- 
dratica dumtaxat, illa triangula > ad Tegmentum 
retinent Temper eandem rationem , quam habet 
parallelogramum B C, ad Temiparabolamj nempe 
talia triangula ,Tunt Tegmenti TeTquialtera,vt con- 
fideranti pacet « 

PROPOSITIO XII. 

«V • 

Si qualibet femiparabola , tum fibi circumfcripto paralie - 
logv.vntno , fecetur tu. ibus lineis diametro parallelis . 
I ar.illrlogrammurn , u i er has contentum , erit ad fegmem- 
tum /im par ab la , quod ik eludit , njt tot baf»s femipa- 
raboU , quotus e/l numerus ip/tns ^vnitate au Hus , ad 
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txcejfum furum fipra tot numcrocontinue proportio, 
vales in ratione tntercept* tnter diametrum 3 & paraL 
lelam ab ipfa remotiorem , ad Interceptam inter diame- 
trum , & parallelam proximiorem , quarum prima ma- 
ior ftt altera proportionalium m ratione bajis fevmpara - 
bola y ad interceptam inter diametrum , ($r parallelam 
ab tpja remotiorem i <xrt earum numerus fuperet nume- 
rum parabola <~umtate . 



i - ■ « 

B C, ergo parallelogrammum , cum fibt inferi- 
pra feraiparabola, fecetur MN, FG, dia- 
metro AB, parallelis ; & ratio DB , ad BG, 
continuetur in tot terminos > vt numerus eorum 
i exce- 
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excedat numeiuw parabolas ynttate , fitquevlti- 
mus terminus minimus kj fiat autem vt GB, a d 
BN* fic k> ad H,v quae ratio continuetur in tot 
terminos , vt numerus eorum excedat numerum 
parabolas voitate i fitque vicimus minimus termi- ' 



quotus eft numerus parabola; vpirate audus > ad 
extdTum ipsarum fup-a k, 14, & carceras tot pro- 
portionales, quopAmt ipfae i Ducatur 1 tQj pa- 
rallcl a NG» i^aomam enim NF, cft ad QJF, 
vr GF, ad FEj nen pe ex genefi parabolae , vi 
puteto D B, cor-giuons parabolas , ad fimilem 

potefia- 
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poteftatem BGj nempe vt DB, ad kj nempe 
_vc DB, accepta fecundum numerum parabolae 
vnitate au^ym , ad tot numero k.i Pariterque 
conuertendo,ex fecunda parte propof.?. eft QF, 
ad trapezium MFEO, vt tot Fa , feu GB, 
quotus eft numerus ipfius vnitate au&us , ad tot 
numero continue proportionalium in ratione FA, 
^d A M, fcii GB, ad BN,- nempe vt tot ^quo- 
tus eft numerus parabola: vnitate audus , gd k, H, 
& casteras tot proportionales quot ftint ipftr ( fa- 
dum eft enim fupra , vt G B , ad B N , feii F A , 
ad AM, fic k, ad H. &c. ) Ergo ex aequali, erit 
NF, ad trapezium MFEO, vt tot DB, quotus 
eft numerus parabolas vnitate audus, ad k, H, & 
cameras tot proportionales quot funt ipfae . Quare 
per conuerfionem rationis, erit NF, ad fegmen- 
tum OEGN, vt tot D B , quotus eft numerus 
parabolas vnitate auchis, ad excelfum ipfarum fu- 
pra k, H, & casteras . Quod & c- 

SCHOLIVM I. 


In parabola ergo quadratica , erit N F , ad 
OEGN, vt tripla DB, ad cxcelTum fupratres 

k, H, L. - . ' * ' L • v; 

... . ; ^ ' ... \ . ■ d 

SCHOLIVM 1 1. V, 

" i 

t Sed & aliam rationem parallelogrammi NF, ad 

E fegmen- 


Digitized by Google 



*4 SE INFINITIS PJkABOLIS ETC. 
fegrnenttim OEGN, poflumus in parabola qua- 
dratica aflignarc j nimirum quod fit, vt quadratum 
DB* ad re&angulum BDG, cum re&angulis 
BGD, BNG, & cum duabus tcrtijs partibus 
quadrati NG. Cum enim parallclcgrammum NF, 
iit ad QF, vt GF, ad F»> nempe vt quadra- 
tum D b , ad quadratum BG$ nempe vt triplum 



vt tripla GB, ad GB, B N, & Rj ( tertiam minorem 
proportionalem GB, JBN) nempe ducendo omnia 
in BG, vt triplum quadratum BG, ad quadratum 

BG, 
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BG,cumredangulis GBN,GB , R. Ergo ex «qua- 
li, erit N F,ad trapezium M FBO, vt triplum quadra, 
tum DB, ad quadratum GB, cum duobus re- 
dangulis GBN j GB l R; nempe ad quadrata 
GB, BN, cum re&angulo GBN j qqia rechn. 
gulum extremarum GB, r, cft aequale quadra- 
to mediae b N. Ergo per conuerfioncm rationis , 
erit NF, ad fegmentum OEGN, vt triplam 
quadratum DB, a d cxceflum fupra duo quadrata 
GB, BN, & fupra rc£hngulurn GBN ,* nem- 
pe vt quadratum DB, ad tertiam partem huius 
exceflus . At tertia pars huius exceflus , funt re- 
ftangula BDG r ?GD , BNG, cum duabus 
tertijs partibus quadrati |SI G, vc ftatim patebit. 

Quare pgtec propoftttirn A " "* 

Quod vero affurnptutto eft , ite patebit . Nam 
quadratum B D } excedit quadratum Bq, re- 
etangulis BDG, BGD. Pariter quadratum BD, 
excedit quadratum BN, re&an gulis B N D , 
B DN. Idemque quadratum BD, excedit redan- 
gulum GBN, redtangulis BGD, BDG, & 
BGN. Vnde totus talis exceflus, aequabitur duo- 
b s re&angul.s BDG, duobus BGD, & rc- 
ctangulis B DN , BND, BGN. Arretfangti^ 
Ium B DN, aequatur re&angulis BDG, & BD, 
N G ; quod /exanguium B D , N G , aequatur 
retfangulis N G D, B NG , & quadrato NG. 
F.rgo rurfum colhgendo , praedi&us exceflus aequa- 
b^tur gribus rea^ngtilis BDG, duobus BGD, 

£ x & re- 
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& re&angulis BND, BGN, NGD, BNG, 
& quadraro NG. Pariter re&angulum BND, 
ajquatur rcOangulis BNG; BN, GD; & duo 
reSangula BN , GD; NGD, faciunt redan- 
_ gulum BGD. Ergo dcnuo colligendo, praedidtus 
exceflus aquabitur tribus re&angulis BDG, tri- 
bus BGD, duobus BNG , re&angulo BGN, 
& quadrato NG. Sed pariter re&angulum BGN, 
aquatur reda ngu Io BNG, & quadrato NG. E r _ 
go a primo ad vitimunv, praedictus exceflus aequa- 
tur tribus re&angulis BDG, tribus BGD, tri- 
bus BNG, & duobus quadratis NG. Quarum 
. tertia 
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tertia!patserunt re&angula BDG, BGD, BNO, 
& duae tertii partes quadrati N.G . Q^are &c. 




PRGfOSJtTIO XIII. 


Si cuilibet parabola jit circumfcnptum par allelogr amnium, 
quod cum ipfa fecetur linea diametro parallela . Eat 
pars ipfius includens maiorem portionem , ad ipfam , <-vt 
tot bafes pr adi fla portionis 3 quotus efl numerus para- 
bola nunitate auSius , ad tot bafes femiparabola , quo- 
tus e (i numerus parabola , <-vna cum excejfu tot inter- 
ceptarum inter diametrum , &* parallelam duSiam , 
quotus efl numerus parabola '-unitate au cius , fupra 
r ultimam mtmmam continue proportionalem 5 quarum 
maxima fit bajis femiparabola s fecunda intercepta in- 
ter diametrum , & parallelam duliam ; (gjjr quarum 
numerus excedat numerum parabola binario . 


» ■ r , f . 4 » 

E Sto quaelibet parabola A E D , cum /Ibi cir- 
cumfcripto parallelogrammo B D, quod cum 
ipfa fecetur Dk, EF, diametro paraliela $ & ra- 
tio AF , ad Fk , continuetur in toc termino 9 , 
vc numerus eorum excedat numerum parabolae bi- 
nario ^fintque duo vltimi minimi termini M , & 
Q. Dico parallelogratoaiaiii B k, efle ad portio- 
nem maiorem AEHk, vt Ak, accepta fecun- 
dum numerum parabolae vnitate au&um,ad A F, 
acceptam fecundum numerum parabolae, vna cum 

cx- 


Digitized by Google 


38 DE INFINITIS PARABOLIS ETC. 
exceflii tot F k , quotus eft numerus parabolas vni- 
tate au&us , fupra vnicam Q^ 



Quoniam enim parallelogrammum BK, eft ad 
parallelogrammum GF, vt Ak, ad kF; ncm- 
' pe vt Ak , accepta fecundum numerum parabo- 
lae vnicate audum , ad tot numero Fk ; paralle- 
logrammum autem GF, eft: ad Tegmentum E H K F, 
ex propof. io. vt tot AF, quotus eft numerus pa- 
rabolas vnitate auctus > ad exceflum ipfartim fupra 
M> nempe vt tot FK, quotus eft numerus para- 
bolae vnitate auctus , ad exceflum ipfarum fupra 
Q . Ergo ex aequali > erit B K , ad E H K F, vt A K, 
accepta fecundum numerum parabolae vnitate au- 
ctum , ad exceflum tot numero F k , fupra Q. 

Rurfum 
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Rurfum , eodem modo probabitur , k B , eflfe ad 
BF, vt KA, accepta fecundum numerum para- 
bolae vnitate auctum , ad tot numero A F . Sed 
BF, eft ad femiparabolam AEF, vt AF, acce- 
pta fecundum numerum parabolae vnitate auctum, 
ad eandem, acceptam fecundum numerum para- 
bola? . Quare rurfum ex;equali,erit Bk, ad femipa- 
rabolam, vt Ak, accepta fecundum numerum pa- 
rabolae vnitate auctum , ad A F , accepcam fe- 
cundum numerum parabola? . Ergo colligendo 
ambo confequentia , erit B K > a d portionem maio- 
rem AEHk, vc A k , accepta fecundum nume- 
rum parabola? vnitate auctum , ad A F , acce- 
ptam fecundum numerum parabola?, vna cumex- 
ceffu tot FK, quotus eft numerus parabola: vni- 
tate auctus , fupra Q • Quod erat oft^nden- 
dutn_*. 

SCHOLIVk 

In parabola , ergo quadratica erit B K, a( j 
AEHK, vt tres Ka, ad duas AF, cum excef- 
fu trium Fk, lupra Q. 

PROPOSITIO XIV. 

St paralie! ogrammum cum portione anteced. propofit. fece, 
tur aha Ime a diametro pdrallela , adeo *x >t dua paral- 
lela includant diametrum , Erit parallelo gramma tu 

inter 
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• inter par alie Us contentum , ad fermentum parabole , 
. quod comprehendit , ut linea , ad quam bafis femipa- 
; raboU habeat eam proportionem , ^04/w £4^/ /#- 

terceptarum inter unam parallelarum diametrum , 
4^ 4//4/W, o //74 cum baji femiparabola , acceptis amba- 
bus fecundum numerum parabola unitate auSlum , ad 
magnitudinem conflantem ex duabus magnitudinibus } 
quarum <~una , fit excefius tot bafium fcmiparaboU , 
. . quotus esi numerus tpfius •vmtate auSius , fupr a ul- 
tirnarn minorem proportionalem , quarum numerus ex* 
cedat numerum parabola r unitate 3 & quarum maxi- 
ma fit bafis femiparaboU ; Secunda intercepta illa in- 
ter diametrum * & parallelam , qua erat antecedens 
prima proportioni '4 : Aha vero magnitudo fit illa , ad 
quam confequens proportionis bafis femiparabola , in 
ratione interceptarum mter parallelas , $ diametrum , 
accepta fecundum numerum parabola runitate auSIun 
habeat eam proportionem , quam habet bafis fimipara - 
bola accepta fecundum numerum tpfius unitate au - 
d um^ad excejfum fupr a ultimam minorem proportio- 
nalem , quarum numerus excedat numerum parabola 
unitate ; quarum maxima fit bafis femipar* bola s 

Secunda uero illa intercepta mter diametrum , ts 3 pa- 
rallelam , qua erat confequens prima proportionis . 

P Ortio maior AEHK, cum Tibi ciicumfcri- 
pto parallelogrammo Bk , fccetur N O P, 
EF, parallela , adeo vt NP, Gk ? includant dia- 
metrum EF,- fiat autem, vt kF, ad FP, fic FD, 

ad 
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ad L. Rltio autety D F, ad F K, continuetur in tot 
termino!, vtnamerus eorfmi excedat numerum pa- 
rabolae \Jnitapfejfiti]uevltimus terminus M. Eodem 
modo, continuetur ratio AF, ad FP; faque via- 
mus teri^iiiius Q^Tandem fiat vt tot AF, quotus 
eft numdrtJS parabola* vnitaceau&us , ad exceflum 
ipfarufn ftrprra Q^fic L, accepta fecundum nume- 
rum parabolx vnitateau&um j id ft . Dico N K , 
efTe ad POjEHJC,* vt L, cum A F, accepta? fecun- 
dum nufterum parabolx vnitateau&um,ad R, vna 
cuiTTcxceflutot AF, quotUs fcft humerus pattbote 
vnitateaudus,fupra M. 

Quoniam enim e* conftru#k>ne> conucreendo, 
eft vt PF, ad FK, fic L, ad FD. Ergo eompo- 

F nendo. 
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nendo , erit P K , ad K F j nempe parallelogram- 
itmm Nk> adparallelpgrammum EK, vt L, cum 
FD, ad FDj nempe vc L, cum FD, acceptis 
ambabus fecundum numerum parabolae vnitate 
au&um , ad tot numero FD. Sed expropof. io. 
E K , eft , ad E H k F , vt tot F D, quotus eft nu- 
merus parabobe vnitate au&us , ad excefliim ipfa- 
rum fupra M. Ergo ex arquali , erit Nk, ad 
E H k F , vt tot L, cum tot F D, quotus eft nu- 
merus parabolae vnitate au&us , ad exceflum tot 



% * * 

numero FD, fupra M. Rurfumeodcmmodopro- 
babimi s, efleparallelogrammum kN , ad paral- 
Iclogrammum NF, vttot DF, curs tot L, quo- 
tus eft numerus parabolae vnitate au&us , ad tot 

numero 
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numero L. At NF, eftad POEF, vttot AF r 
quotus eft numerus parabola: vnitate au<ftus,adex- 
cefliim ipfarum fupra Q; nempe vt tot L, quccus 
eft numerus parabola; vnitate au&u$ , ad R (fa- 
<ftum eft eaim fupra , vc tot At. quotus eft nu- 
merus parabola? vnitate auctus,ad exceflum ipfa- 
rum fupra Q, fic tot L, quotus eft numerus pa- 
rabolae vnitate auctus ad R.} Ergorarfum exa?qua- 
li,eritNk,ad POEF, vt FO, cum L, acce- 
ptis ambabus fecundum numerum parabola; vni- 
tate auctum , ad R. Quare colligendo omnia con- 
fequencia>eric Nk, ad FO EHk, vt tot L, cum 
tot FD, quocus tft numerus parabolae vnitate-» 
auctus, ad R , fimnl cum cxceflu tot F O, quotus 
eft numerus parabole .vnitate auctus fupra M. 
Qood erat oftendenduuv. 

SCHOLIVM. 

Deducemus ergo ex dictis , qood in parabola 
quadratica, erit Nk, ad POEHk, vt tres L, 
cum tribus F D, ad duas FD, cum kD,&cum 
cxceftu F K , fupra M , vna cum R $ & fubtri- 
plando termmos, vt L, cum FD, ad DK, cum 
duabus terti j> partibus FK } & cum tertia parte 
exceffus iplius fupra M , vna cum tertia par- 
te R. 


• i- 

f i PRO- 


I 
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PROPOSITIO XV- 

» * * • 

Si femiparaboU que cum que fecetur linea diametro paral- 
lela y porttqmtffius , qua tft minar tetius parabo- 
Uy circumfcribatftr parallelogram mum . Hoc erit ad 
portionem , quam includit , o ft tot continue proportio- 
nales , in ratione ba[is femiparaboU , ad interceptam 
inter diametrum , parallelam duCiam , quarum ma- 

xima fitbajis fermparaboU y quotus esi numerus para- 
boU s &* Ue tot wictbus accepta , quotus eil nume- 
rus parabola rvnitate aullus , ad eafdem proportiona- 
les fic acceptas , vt bafis femiparaboU accipiatur fe- 
cundum numerum paraboU ; Secunda , fecundum nu- 
« merum rvnitate minorem j fc deinceps. 

E Sto femiparabola BAD, quae fit fccta N O, 
diametro A B, parallela, & Tegmento OND, 
fitcircumfcriptum parallelograrnmum NE. Dico 
N E, efle ad OND, vt tot in proportione D B, 
ad B N, quarum maxima fit DB, fecunda NB, 
quotus e ft numerus parabolae; & hae, tot vicibus 
acccpcar, quotus eft numerus parabolae vnitate_> 
auctus, ad has eafdem proportionales ; fedficac- 
ceptas , vt DB, accipiatur fecundum numeruni 
parabolae; BN, fecundum nun erum parabola vni- 
tate minorem ; & fic deinceps. V. g. in prima, ve 
dupla DB, ad DB. Jn fecunda, vt tripla DB, 
cum tripla BN, ad duplam DB, cum vnica BN. 

In 
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In tertia, n quadrupla DB, quadrupla BN , & 
quadrupla k ; ( fi haec fit tertia proportionalis 
injoor ip(afun* : DB, BN,) ad triplam OB, du- 
plam fy vnicam k. Etjfic in infinitum. 

SemiparaboUc circumfcribatur parallelograna- 
mum BC; «te NO, producatur vfque ad M; & 
racio C:A , ad AM, feti DB, ad BN > con- 
tinuetur in tot terminos, vt numerus eorum exce- 
dat munerum parabolae vnitate j fitque vltimus mi- 
ni musj^rrainus k. Quoniam * ex genefi parabo- 
larum , eft 
yt N M, ad 
MO, fiepo- 
rcftas CA, 
ieu OB, con- 
gruens para- 
U l.e , ad fi- 
milcm pote- 
/»a,tem MA, 
fcu N B j 
nempe fic 
DB, ad k. t? 

F‘*n Rr nrr J J 


E r gO & per 
cojiuqrfio— 

nem rationis, erit MN, ad NO; nempe paraU 
Ielogrammum M D, ad parallelogrammum NE, 
vt DB, ad excefftm ipfius fupra k. Et conuer- 
tendo, erit NE, ad NC, Yt exceflus B D, fu. 
pra i, ad BD, nempe vt talis excefifus tor vici- 
bus 
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bus acceptus , quotus eft numerus parabolae vnitate 
au&us, ad tot numera DB. At, cx fecunda par- 
te propof. 9. conuercendo, N C , eft ad trapezium 
MCDO, vt tot CA, feu D B, quotus eft nu- 
merus parabolae vnitatc au&us, ad tot numero con- 
tinue proportionales in ratione CA i' ad A M» 
feu DB, ad BN, quarum maxima fit DB; vn- 
de perconuerfionem rationis , eft NC, ad MO D‘, 
vt illae tot DB , ad exceflum ipfarum Cupn illas 
proportionales . Ergo ex aequali , crifc 'NE , ad 
NOD, vt tot exceflus DB, fupra K,' quotus 
eft numerus parabola vnitateau&us , ad exceflum 
tot DB, quotus eft numerus parabolae vnitate-r 
au&us, fupra DB, BN, & c&tcras tot proportio- 
nales, quot fuut ipfae. At ex fcholio propof 7. ex- 
ccfliis D B , fupra k , aequatur omnibus cxceilt 
bus ipfarum proportionalium,qui:funt totnumerd* 
quotus eft numerus parabolae,* vndeexccflus DB, 
fupra tot vicibus acceptus, quotus eft numerus 
parabolae vnitatc au&us, aequatur tot vicibus om- 
nibus exceflibus ; Pariterque exceflus tot DB, 
quotus eft numerus parabofce vnitatc audfrrs , fu- 
pra D B , BN i & caeteras tot proportionales , 
quot funt ipfae , sequatur omnibus exceflibus , tot 
vicibus , quotus eft numerus parabolae j omnibus 
exceflibus a primo, tot vicibus, quotus eft nume- 
rus parabolae vnitate minus i alijs exceflibus a pri- 
mo, & fecundo, tot vicibus, quotus eft numerus 
parabolae binario minutus, & fle deinceps ;■ Ergo 

NE, 
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NE, -erit ad OND, vt exceffus omnes , totvi- 
cjbq$ accepti, quotus eft numerus parabola: vnita* 
te au&us , ad cxceifum DB, fupra BN, acceptum 
fecundum numerum parabola: j cum excelfu BN, 
fupra K, accepto fecundum numerum parabolae 
vnicate mi- 
nutum;& fic J\ 
deinceps . 

Verum ex 
pra?citata_/ 
propofit. 7. T 
exceffus ma- 
gnitudinum 
cocinu^ pro- 
portionali u, 
funt in pro- 
portione c 6 
tinua eiuf- 
dem rationis 


cum proportione totarum magnitudinum ; vnde 
eft, vt exceffus DB, fupra K, acceptus fecundum 
numerem parabola* vnitate audum , ad pra?di<ftos 
exceffus, fic DB, BN, &cseterae continue tot pro- 
portionales, quotus eft numerus parabola?, acceptat 
fecundum numerum parabola? vnitate au<ftum, ad 
acceptam fecundum numerum parabola:; cum 
B N, accepta fecundum numerum parabola? vnita- 
te minutum 15 cum accepta fecundum numerum 

parabola: bfeacio minutum $ & fic deinceps . Ergo 

& NE, 
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& NE, erit ad OND, vt DB, &N,& exterae 
tot proportionales fecundum numerum parabolar, 

& hae accepta: fecundum numerum parabolar vnita- 1 
te au&um, ad eafdem proportionales fic acceptas, 
vt DB, accipiatur fecundum numerum parabolvj 
BN, fecundum numerum parabolae vnicate minu- 
tum; & fic deinceps. Quod &C», .. 

COROLLARIVM- 

t 

Ergo per conuerfionem rationis, N E , erit ad 
O E D, vt pf$di<£uin antecedens, ad exceflfnmip- 
fiusifupra tale confequens . V. g. in prima parabo* 
la , vtdupla B D, ad Bf). In fecunda, vt tripla DB, 
cum tripla BN, ad DB, cum dupla BN. fn ter- 
tia ,vt quadrupla Db, quadrupla BN, & quadru- 
pla K , ad DB, duplam BN, cum tripla K. £*£ fie 
in infinitum. 

? • • . :: • - 

SCHOLIVM. // 

Ex dictis facile poteft deduci imp&rabola qda- 
dratica , N E , efle ad OND, vt DB , cUirt BN, 
ad dimidiam DB, cum dimidia BN, & cum Ferta 
parte N D. Nam y cum in parabola quadratica, fit 
N E, ad OND, vt tripla DB, cum tripli BN, 
ad duas DB, cum BN. Ergo & fiibmpiltis ter- 
miniSyOiit vt DB, B N, »t*ei*ian* partem duarum 
DB , & vnius B N . Atcertia pari-duarum B-d, fecit 
: v . duas 
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duas tpftias ka- 

partes B Dj ; — — — jC 

nempe duas | 

tertias par- , \ 

tes BN, & \ \ O /i ^ 

duas tertias p — — V -?rr P 

partes N 0. \ ry/ \ 

Ergo N£,c~ AA' , : V 

ritadOND, ; \ 

vt DB, BN, * \ 

ad tres ter- -ur V \ 

tias BN,fc r J ' V P' 

nempe ad ^ »■ ‘ . •"*» }( 

BN, cum y - xt * 

duabus tert i js partibus N$>* nempe cum quatuof 
factis partibus eiufdem. At B N, cum quatuor fex- 
tis partibus NO, facit dimidiam BN, drmidMtri 
BD,& fextampartem N D- Quare patet propo- 
fitum. Imopoceft deduci per conuerfionem ratio- 
nis, efle N E, ad OED, vt DB, B N, ad B N, cum 
tertia patte N D, vt confiderami patebit . 


PROPOSITIO XVt 


St quatuor magnitudines fint continue proportionales . Erit 
'vt excejfus prima maioris fupra fetandam , *vna cum 
duplo exeejfu fecunda /upra tertum , fcJcum eme fu 
tertia fupra quartam , ad fubfefquialteram prima , & 
. fecunda » cum tertia parte excejfus fecunda fupra quara 
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tam ,fc excefusprtma fupra fecundam , ad fui fubfef- 
quialteram , cum tertia parte fecunda . ' s v . ; ; , v i 

r :- P'Tri 
• i i 

!- i — ^ — r— H . : 

A ' C D E . • - B * • 

S int quatuor magnitudines AB,‘ BC, BD,j 
B E , continue proportionales. Dico vt A C, 
cum dupla CD., & cum DF, nld fubfefquialtc-; 
ram AB, BC, cum tertia parte CE, fic AC, 
ad fui fubfefquialteram , cum tertia parte CB. Quo- 
niam enim ex propofit»-?*. etiam tres AC> CD> 
D E , funt continue proportionale^* ^ & in eadem 
propbrtione cum ~A B, B C, &c. Ergo & y t A C, 
CD, DE, fimul i nempe A E i ad mediam ipfa-, 
rpm C D > fic tres fimul C B, D B, B E, ad D B} 
nempe fic tertia pars CB, DB» BE, ad tertiam 
partem DB.. Sed & vt A E, ad-G.D, fieidifte.ter-l 
tiar’ partes A E, ad duas tcrtia^parces G O . Ergo 
vt A E, ad C D, fiofunt tam dua&ttnci«.partes AE, 
ad duas tertias C P^quam tertia, p^rs CB,BD,BE, 
ad tertiam partem DB . Quare cum magnitudines 
fint continue propcytiopa^s , vt. A?E, ad C D, 
fic duo tehia A E, cum tertia parte CB, DB, BE, 
ad duotertia CD, cum tertia parte DB. Et com- 
ponendo , erit vt AE, cum.CD, ad CD, fic duo 
tertia A B, CP,. cum tertia parte CB, BE, & 
cumduobustertijsDB, ad duo tertia CD, cum 
tertia parte D B. Et permutando >vc AE>cum CD, 
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ad ddotertia A E, cum duobus tertijs CD/DB* 
nempe cum dubbus tertijs CB, &cum tertia par- 
te C B, B E, fic C D, ad duo tertia C D, cutjj ter- 
tia p£fce D B . Sed vt C D , ad ducu&ertia C D , 
cum tffiTpiri ad duo tertia AC, 
cum tJrtia parte I qB. Erg\& vt AC, 'ad r duo 
tertia jA C , cum tertia-parte C B , fic 'A E, ^um 
C D , ad duo tertia A E , C B, cum tertia parte 
CB, EB . At A E , cum C D, eft A C, cum du- ' 
pia CD, &,cum DE: pariter duo tertia AE, CB, 
cum tertia parte CB, B B, faciunt duo tertia AB, 
BC, cM ni tertia parte CiEj nam tertia par$ CB, 

B E , faciunt duo tertia B|E , cum tertia parte C E, 

& duo itertia A E, E B, faciunt duo tertia A B. 
QuarC patet propoiitumv. 

k , . 

} — . s | .. — - — | 

, , PROPOSITIO XVII. 

* r r r* ♦ ; f ’ . ; • , - * 

Sun quacumque parabola fit dubia parallela diametro , 
Erit parallelogrammum contentum fub dubia , &fub 
Ira fi maioris portionis , ad tpfarn maiorem portionem , njt 
excefius bafis portionis fupra duas <%>htmas minores 
proportionales , fi proportio bafis femiparaboU i ad in- 
terceptam, inter diametrum , & parallelam, continuetur 
m tot terminos , o it numerus eorum excedat nume- 
rum parabola binario , acceptus fa undum numerum pa- ' 
raboU wn-tate autfum 3 adtot bafis praditfa portionis 
quotus efl numerus parabola , <~una cumexcefju inter- 

O x cepta 
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5* T>n INFINITIS PJRJROLIS ETC. 
cepta inter diametrum , parallelam , fupra *vlthnam 

minorem proportionalem . 



I N parabola AED, ducatur Hk, diametro 
EF, parallela j & compleatur paraltelogram- 
mum LKj ratioque AF, ad Fk» continuetur 
in tot terminos, vt numerus eorum excedat neme- 
rum parabolae binario $ fintque vltimi minimi ter* 
mini M, Q^ Dico LK,efFead AEHk>vtex- 
ccflus AF, fupra M, & FK, fupra Q> accepti 
fecundum numerum parabolae vnitate au&um, ad 
A k , acceptam fecundum numerum parabolae» vna 
cum exceifu Fk> fupra 

Quoniam enim , ex natura parabolae , ell vt k G, 
ad GH, iic poteflas DF, congruens parabolae, 

ad fi- 
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ad fimilem poteftatem Fk; nempe fic DF, feii 
AF, ad M. Ergo , per c^n^eHiouewiL rationis, & 
conuertendo,erit kH, ad k G, vtexceffus AF, 
fupra’ M, a<f A FV Ciirfjf aurem fit Vt exceffus 
AF , fupra M , ad A F, fic exceffus Ffo fupra Q, 
ad Fk. Frgoeric permutando, AF, ad Fk, vc 
exceffus A F, fupra M , ad exc effutii F K , fupra 
Ql ^ conuertcrido , Sc. componendo, vt k A, ad 
A F, fk exceffus k A, fujka Q> & M, adexceffum 
AF, ffrpra M. Et rurfum permutando , Qc con- 
uertendo, vtexccjffus A F, fupra M,ad AF, fic 
exceffus Ak, fijpra M, Q, ad Ak. Sed vt excef- 
fus A F, fupra M, ad AF> fic probatum eft effe 
kH, ad kG; nempe paralielogrammum L K, ad 
Bfe. Ergo vt L K, at { g k f fi c exceffus A k, fupra 
M, Q^ad A K 3 nempe f»c talis exceffus acceptus 
fecundum numerum parabola: vnitate au&qm,ad 
tot numero Ak. : Verum ex propofi j BK } eft 
ad portionem A HHk, vt A k 5 accepta fecundum 
numerum parabola vnitate auctam, ad eandem ac- 
ceptam fecundum numerum parabo]* i vna cumex- 
ccffu F k, fupra C^Ergo ex aequali, erit L k, a J por . 
tionem A E H K, vt exceffus Ak, fupra M, & q, 
acceptus fecundum numerum parabolae vnitate au* 
dum , ad A K , acceptam fecundum numerum p*. 
rabolar j vna cum exctffu Fk, fi, pra Q. Quoderat 
offendendum . 


scHa 
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. • i! ; ■! ! ?. •' ' 


S C H O L I v M. 

^ br. a i - - ' •• • • • 

In parabola ergo quadratica j in qna proportio- 
nales Ap> F k , M, & Q^,fpnt tantum quatuor, 
erit L k , ad portionem, vtcxceflus triplus Ak, fu. 
pra M, & ad duplam Ak, cum exceflu F k, 



fupra nempe. fubtriplando terminos , vc talis 

exceflus vna vice fumptus * ad fubfefquiakeram-r 
A K, cum tertia parte exceflus F K , fupra Ve- • 
rum exceflus A K, fupra M, & Q, eft excefliis A F, 
fupra Fk, duplus exceflus FK, fupra M,&excef- 
fus M, fupra Q^quia A F, excedit M, exceffu A F, 
fupra Fk, & Fk, fupra M$ FK, vero excedit Q, 

. • * exceflu 
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cxcefluipfius fupra M, & M, fupra Frgoerit 
L K , ad AEJHk, vtcxceflusprimi A f, fupra fe- 
cundam Fk, cum duploexceflu fecundae Fk, fu- 
pra tertiain M, vnacumexceffu tertia M, fupra 
quartam Q , ad fubfefquialteram Ak.,. nempe 
compofita: ex prima, & fecunda, vna cum tertia par- 
te exceflii fecunda: Fk, fupra quarram Sed ex 
propofitione antecedente, oftenfumeft effe in ea- 
dem ratione, exceifum primae A F j feu F D, fupra 
F K , fecundammempe K D, ad fui fubfefquialteram, 
cum tertia parte F k, fecunda? j nempe ad dimidiam 
D K, cum fexta parte A K: quia dua: tertiae panes 
D k, nempe quatuor fextae partes D k , faciunt di- 
midiam D k, cum fexta parte eiufdemi & tertia pars 
FK,eft idem, ac fexta pars duplae Fk: fextaergo 
pars dupla: kF, cum fexta parte K D, faciunt fex- 
tam partem Ak. Ergo Lk, erit ad A F Hk , vt 
D k, adfui dimidiam , cum fexta parte A k , Verum 
cum in fcholio propof 1 5 . oftenfum fit, quod fi por- 
tioni HKD, circumfcribatur parallelogrammum , 
hoc erit, ad portionem, vt Ak } a d dimidiam Ak, 
cum fexta parte K D . Ergo ex iftis poteft deduci 
ha»c regula generalis . Nimirum 5 Quod fi parabola 
quadratica fecetur linea diametro parallela, fecante 
ipfaminduas portiones: erit parallelogrammum^ 
fub parallela du&a, & fub bafi vnius portionis, ad 
illam portionem, vt bafis reliquae portionis, adfui 
dimidiam , vna cum fexta parte bafis portionis . 

PRO* 
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PROPOSITIO XVIII. 

Si quaelibet femtparabola ficetur duabus Irneis diametro pa- 
rallchs i (£l fegmento intermedio ab illis contento , dr - 
cumfcnbatur paraUelogrammum* Hoc erit ad dt£2um 
figmentum i se tnclufum , ut tot excejfus bajis femipa- 
raboU , quotus eji numerus ipfius unitate au£lus,fupra 
ultimam minimam proportionalem ; quarum numerus 
excedat numerum parabola unitate, (gfr qturum maxi- 
ma jit bajis femiparaboU » fecunda intercepta inter dia» 
metrum , & parallelam proximiorem* ad confequenspro- 
'P*fi 12 ; nempe ad excejfum totbafium fempatabobe » 
quotus ett numerus ipfius unitate au&us, [apta tat nu- 
mero coniwue proportionalium , mrattone mter cepta in- 
ter diametrum , parallelam remotiorem , admtertfr 

ptam inter diametrum, ($T parallelam pro xtmiorem , qua- 
rum maxima jit •vlttma minor proportionalium , m ratio- 
ne bajis femiparaboU , ad interceptam inter diametrum * 
parallelam remotiorem, & quarum numerusexeedat 
numerum par aboU unitate, * . . 

S EmiparaboIa ABD , fecetur -duabus lineis 
ON, EG, AB, diametro parallelis 5 & Teg- 
mento OEGN, ciraimfcnbatur parallelogvam- 
.(Dum NP j ratioauccm D J8, ad BN, continuetur 
in tot terminos, vt numerus eorum excedat vnitate 
numerum,parabola:ifiique.vltimLS.mmimusterini- 
nus R. Eodem modo continuetur ratio DB,adBG; 
V ; fit^ue 
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fitque vicimus terminus k;&fiatvtGB,ad BN,fic 
k, ad Hj quae ratio continuetur in. L, & cactcros tot 
terminos , vcnumerus eorum excedat numerum pa* 
rabol* Vn itate ^Dieo MP> eflead OEGN, vt 
totexceflus,DB, fupra R, quotus eft numerus pa- 
rabolae vnitateau&us, adexceflitmcot D B , quo- 
tus eft numerus parabolce vnitate au&us , fupra 
k , H , & caeteras tot proportionales , quot funt 
ipfae. • 

. Producantur NO, GP, vique ad M, & F. 
Quoniam enim, vt NM, ad MO, ficpoteftas 
CA , fcu DB , eiufdcm gradus cum parabola, 

H ad 
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ad fimilem poteftatem M A, feu BN; nempe vt 
DB, ad R. Ergo per conuerfionera rationis, & 
conuertendo,erit QN., ad MM; nempe paral* 
lelogrammum NP, ad N F„vr exceflus BD, fupra R, 
ad BD; nempe vt tot tales excefTus , quotus eft 
numerus parabola? vnitate au&us, ad tot numero 
DB. At ex propof. 1 2 . eft NF, ad fegn entum 
OEGN, vt tot DB, .quotus eft numerus para« 
bolae vnitate au&us , ad exceflum ipfarum fupra 
K, H, & caterastotporportionales, quot funtip- 
fae. Ergo ex aequali , erit OG, ad OEGN, vt 
tpt exceflus BD, fupra R , quotus eft numerus 
‘ * para- 
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parabola? vnitateau&us>ad cxceflum tot DB, quot 
funt ipfi, firpri Ki H, & c£tcrasroc mJjriero propor- 
tionales. Quddcratoftendenduhi i •' * m ; 


SCHOLIVM. ' 

/ ■ * • * ’ 


ln parabola ergo quadrat? cjj \ erit Mp , 
OEGN, vt triplus exceflus DR, fupra R, qu£ 
fit tertia minor proportionalis ipfarum DB, B N, 
ad excdfum tripb DB, fupra tres k,H,L. 


PROPOSITIO XIX- 


Si quacumque fimiparaboU ficetur linea diametro paraL 
lela^ (s? per punSlum lineae parabohca ubi fecatur t or- 
dinat tm applicetur linea ad diametrum , adeo ut fig- 
mentum ad diametrum , ficetur m parallelogrammum 5 
& femiparabolam ad verticem . Erit paratlelogram - 
mum ad femiparabolam ad verticem > nat tot differetis 
tM inter diametros fimiparabolarum , quotus eH nume- 
rus parabola unitate auSlus , ad tot diametros fetyi- 
. parabola ad ver tic em , quotus ' esi numerus' para- 
bola . 


S Emiparabola ABD, fecetur ON, diametro 
AB, parallela ; & ordinatim applicetur OP. 
Erit parallelogrammum PN, ad femiparabolam 
PAO, vt tot Bp, quotus eft numerus parabolar 
vuitate auctus , ad tot A P , quotus e 11 numerus 

H 2 .para- 
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mm parabolae vnitace; fitque vicimus terminus k. 
Dico fegmeiKum AONB , efife ad portionem^ 
ODN, vrre&angukun concentum fub BN, & 

fub BD, accepta fecundum numerum parabolx, 
vna cum rettangulofub eadem BN , & fub cxcef- 
fu DB, fupra k, ad redhngulum concentum fub 
ND, & fubexceffu tot DB, quotus eft numerus 
parabola; vnitate auchis, fupra tot DB, BM, & 
alias proportionales prardidas. Nam ratio figmen- 
ti AONB, ad portionem ODN, componitur 
ex ratione fegmenti, ad BM; huius ad MD; & hu- 
ius, ad portionem ODN. Ratio AONB, ad 



BM*cft,ex i.i' 
propofit.io. 
conuerten— 
do , eadem 
cum ratione 
exccffus tot 
D B, quotus 
eft numerus 
parabolae v- 
n ita te auc- 
tus, fupra k, 
ad tot BD, D 
quotus eft ^ 
n umerus pa-'* 
rabohevn itate au&us,- nempe vttot BD, quotus 
eft numerus- parabola;, cum vnicoexceffu DB, fu- 
pra k, ad idem confequens . Ratio BM> ad MD, 
a - ul eft 
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eft eadem cum ratione BN, ad ND.:Ec ratio 
NC, ad portionem , eft eadem cum ratione tot; 
BD, quotus ell numerus parabola? vn itate au&us , 
adexceffumipfarum,fupi-a DR, BN, & alias pro. 
portionales , quotfunt ipfa:, ex fecunda parte pro- 
pofit. 9. per conuerfion em rationis 4 Ergo ratio 
AON©, ad ODN, componemfcx ijfdem ratio- 
nibus: nempe ex ratione tot DB j quotus, eft ha-' 
inferus parabola? , vha cum exceffu D^B fuprak, ad 
tot DBj -quptus eft numerus parabolx vnitate au- 
&u$ 1 harum , ad exceffum ipfarum , ftipra DB, BN, 
& exteras tot proportionales, quot fu nt ipfa: j & 
®N, ad NI). Sed rationes tot DB, quotus eft nu- 
merus parabola?, cum exceffu DB, fuprak, ad tot 
D B, quotus eft numerus parabolae vnitate au&us ; 
& harum ad exceffum ipfa rum fu{>ra D B , B N , & 
exteras tot proporcionales , quot funt ipiae , com- 
ponunt rationem tot DB, quotus eft numerus pa* 
rabolac, vna cumexceffu D B , fupra k, ad exceffum 
tot DB , quotus eft numerus parabola? vnitate au- 
<ftus,fupra D B, BN,& carteras tot proportionales, 
quotfunt ipfa:. Ergo ratio AONB, ad ODN, 
componeturexantcdidaratione,& ex ratione B N, 
ad N D . Sdd ex iftis rationibus , componitur quo- 
que ratio redanguli fub BN, in D B, acceptam fe- 
uindum numerum parabolae, & re< 5 hnguli fub ea^ 
dem B N, in exceffum DB, fuprak, ad rcftangu- 
lumfub DN, inexceffum tot DB,: quotus eft nu- 
merus parabola? vnitate au&us, fupra .D B,. B N , & 

• * caeteras / 



DE INFINITIS PARABOLIS ETC . 
ozteras praedictas proportionales .Quare patet pro- 
pofitum. 

. l *.» i j i. * *.* #*h.> l 'J. 

SCHOLI V 

' # ;io < t ; ! noiJioq 

Ex quibas licet inferre ; quod in parabola qtj£- 
dratica, erit fegmentum AONB, ad portionem 
ODN, vc duplum rcftangulum DBN,cumre- 
tfangulo fub BN, inexceftum D B, fupra k, quae 
fit tertia proportionalis ipfarum DB,BN, adqua-, 
dratumND, vnaeumre&angulo fub N,D, & fub, 
exceffu DB, fupra k-, nimirnm> ad duplum quadra- 
tum ND, cumrettangulo fub N D» in exceflum 
B N , fupira k. . . . <U '.V. .. . 

• Jaij ; :' : f! f r ■ ‘*'i 

PROPOSITIO XXI. 

Si in qualibet parabola, applicentur ordinatim ad diametrum 
. dua lina a que remota , una a 'Z>ert/ce ) abadbafi. 
v .!.;•( Harum poteBates erunt aquales . > . ■ : • 

. ■ ‘ ! r . f •' T " 1 > ! potejlati bafis . 

E Sto quaslibet parabola B A C> inquaordmatim 
applicentur dua E K, G L, adeo vc A k, D L, 
fint aequales* pico potellatcs EK 7 GL> eiufdcm 
gradus cum parabola * aequari fimili poteftati B D. 
Quoniam enim^vr D A, ad A k, ficpoteftas DB, 
eiufdem gradus qim parabola , ad fimilcm potefta- 
tem pariter, vt eadem dA, ad A L, fic 

• eadem 

< i* r . .. — • 
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^adempoteflasDB, 

M Iimilcm pote- -A 

flatem GL^ Ergo iv 'fi c ' 
vt DA, ad AK> m 
A L, limul , lic 
teftas DB, ad 
teftates EK, 
limul. Ac 
f nc 
DA 
te 

limul /, 

quales poteftati ub* 




SCHCLLI V-M. 


. 1 : 


Ex hae propofitione dicitur illud , quod particu- 
lariter probauimus innoftro libello, cuius titulus. 
ScxagintaProblemata Geometrica, propofitione.* 
polita pagina i»4* nimirum in parabola quadra- 
tica , quadrata; £ i, G L, aquari quadrato B D. 


PROPOSITIO XXII. 


Line* duSla in qualibet parabola diametro parallela , fmt 
inter se , nrt excefus pote flutis bafis femfparabolaeiuf. 
dem gradus cum parabola , fipra pote flates eiufdem gra- 
dus interceptarum inter ipfas diametrum . 


\ Efto - 
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E Sto qualibet parabola ABC, cuius diameter- 
B D , cui fine du&ae parallelx F E , HG* 
Dico F E , ad H G , eflfe vc exceflus poteftatis 
A D, congruentis parabolae, fupra fimilem potefta- 
tem E D , ad' j 
exceflum eiuf- 
dem poteftatis 
AD, Teii DC, . 
fupra fimilem 
poteftatem^ 

D G. Ducan- 
tur F k, L H, 

AC, paralle- 
lx . Quoniam * 4 
vt D B , ad A 
Bk,ficpoteftas 
ADj eiufdem gradus cumparabola, ad fimilem po- 
tcftatem FK,feii ED. Ergo per eonueffionem 
rationis, & conuertendo > erit vt Dk, feu EF, ad 
PB, fic exceflus poteftatis AD, fupra fimilem po- 
teftatem E D*» ad fimilem poteftatem AD- Pari- 
ter per conuerfionem rationis, DB, eftad DL,feu 
ad GH, vt poteftas A D, feti DC, adexcefliim 
illius, fupra poteftatem fimilem DG. Ergo ex 
squali, erit F E , ad HG, vt primus exceflus, ad 
fecundum exceflum . Quod &c. 



0D G 


f 

i. 


i 


SCHO- 
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ST 


t' 


SCHO L I V M. 


In parabola ergo quadratica erit F E , ad 
H G , vt rcftangulum A £ C , ad reftangulum 
AGC 


PROPOSITIO XXIII. 

Si a vertice cuiufcumque trilinei 1 primo, ducatur Ime 4 
in bafim ^ ficans curtum parabolicam: per puntium 

vbi ficat curuam , ducatur vfque Ad diametrum pa- 
r ali eia bafi . Erit bajis trilnei ad fui partem inter- 
ceptam inter dubiam, & diametrum ,vt patefias dia- 
metri trtlinei vno gradu inferior pote flate trilmei 9 ad 
fimilem poteflatem diametri trilmei ad verticem , 

S it quodlibet trilineum Aprimo, CBA , cuius 
vertex B, diameter BA, & a vertice B, du- 
catur BD, in bafim , fecans cumam in £$ &per 
E, ducatur E F, parallela CA. Dico CA, efTe 
ad AD, vt poteftas AB, vno gradu inferior po- 
teftate trilinei, ad fimdempouftatem BF. V.g.in 
trilineo quadratico, erit CA, ad AD, vt AB, 
ad BF. in cubico > vt quadratum AB, ad qua! 
dratum B F . in quadratoquadratico , vt cubus 
AB, ad cubum BFj & fic in infinitum . Quo- 
niam enim proportio C A, ad A D, componitur 
ex proportione CA, ad EF, & huius ad DA* 

I 2 ex 
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6» DE INFINITIS PAKA90UI ETC. 
ex genefi autem parabolarum, eftvt CA,ad EF, 
fic poccftas A B, eiufdem gradus cum trilineo , ad 
fimilem poreftatem BF: &vt EF, ad DA, fi<; 
BF , ad BA» Ergo ratio C A, ad A -com- 
ponetur <?x rationibus poteflatis A B, -ei ufd em gra- 
dus cum trilineo, ad fimilempoteftatem BF, &ex 
ratione BF, ad BA. Sed exiftis duabus rationi- 
bus componitur ratio poteftatis AB, gradu 
inferioris poteftatetrilinei , ad fimilem poteftitem 
BF. Ergo patet propofitum. ‘ ' 

PROPOSITIO XXIV- 

St cuihbet trdmeo a primo , fello <~ut in propofitione ante- 
cedent t , fit circrmfcnptum triangulum . Erit triangu- 
lum pars totius, cuius latus non esi diameter trilmei y 
ad portionem excejfus ipfius fupra portionem trilmei 
a fe comprebenfam , <~vt faflum fub excejfiu pote fiatis 
diametri trilmei <vno gr*du inferioris pote Hat e tnh- 
nei\ fupra fimilem pote fiat em diametri trilmei ad n/er- 
ticem , in quadratum diametri trilmei , ad tales partes 
excejfus poteflatis d ametri trilmei njno gradu altioris 
patefiat e trilmei fupra fimilem pote flatem trilmei ad * ver- 
ticem , qux ad talem excejjum se habeant , 'vf numerus 
trilmei initate minutus , ad numerum tnlinei initate 
auflum. 

D Vcatur in fchemate propofit, ant- CB. Dico 
triangulum CBD, pfle adfpatiutn CBEC, 
~ compre- 
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. i . . 

tomprehenfuma re&is AB, BE, curua CE, 
vr fa&um fub exceflu poteftatis A B, vno gradu in- 
ferioris poteftate trilinei fupra fimilempoteftatenr 
®F, in quadratum BA, ad tales partes excefluspo- 
teftatis A B, vno gradu fuperioris poteftate trilinei, 
fupra fimilem poteftatem BF, qua: fe habeant acf 
talem excefTum,vt numerus trilinei vn itare minutus 
ad numerum trilinei vnitate au&um . V. g. intrili- 
neoquadratico, erit vtfa&mnfub F A , in quadra- 
tum B A, ad tertiam partem exceflus cubi B A, fupra 
cubum B F. In cubico, vt fa&um fub cxceflu qua- 
drati BA, fupra quadratum BF, inquadratum BA, 
ad duas quartas partes exceflus qnadratoquadrati 
AB, fupra quadratoquadratum Bp. In quadrato- 
quadratico , vt fa&um fub exceflu cubi AB , fu- 
pra cubum BF, in quadratum BA, ad tresquin- 
tas partes exceflus quadratocubi AB, fupra qua- 

drato- 
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ad fimilem poteftatem MA, feti BNj nempe vc 
DB,ad R. Ergo per conuerfionem rationis , & 
conuertendo,erit DN., ad NMi nempe paral- 
lelogftmmum NP, ad N F,.vi excefTus BD, fupra R, 
ad BD$ nempe vt tot tales excefTus , quotus eft 
numerus parabolae vnitate audus, ad tot numero 
DB. At ex propof. 12. eft NF, ad fegn entum 
OEGN, vt tot DB, quotus eft numerus para* 
bola: vnitate audus , ad exceflum ipfarum fupra 
K, H, & caeterastotporportionales, quot funtip- 
fae. Ergo ex aequali , erit OG, ad OEGN, vt 
jpt excefliis BD, fupra R , quotus eft numerus 
; * para- 
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'MVe*; PRtMVsY- i* 
parabola? vn itate audus, dd exceflura tot DB, quot 
funt ipfufiipri H, & csteras tot ftiffdero propor- 
tionales. Qudderacoftendenduini i ■' nr; /A 

•! h.1 - 'i ftiJS 'i... ' .7 i. 


/. i 


xfr. , 


•SCHOLI V M. ' 



In parabola ergo quadratic? , erit ttP , atf 
OEG N, vt triplus exceflus DB;, fupra R, qua: 
fit tertia minor proportionalisipfarum 0B, B N, 
ad excefliim triple DB, fupra tres k,H,L. 


PROPOSITIO XIX. f ' 



Si quacumque fimiparabola ficetur linea diametro paraL 
leU) is* per punSlum bnea parabolica vbi fie eat ur , or- 
dinat tm applicetur linea ad diametrum , adeo vt fig- 
mentum ad diametrum, ficetur m parallelogrammum , 
fimiparabolarn ad verticem . hrn paratielogram - 
mum ad fi miparabolam ad verticem * utut differ en. 
tia inter dtametros firmparabolarum 3 quotus efl nume- 
: rus parabola unitate auSlus , ad tot diametros fimi- 

• parabola ad uerticem , quotus' e H numerus para- 
bola. . 


S Emiparabola ABD, fecetur ON, diametro 
AB, parallela j & ordinatim applicetur OP. 
Erit parallelogrammum PN, ad femiparabofam 
PAO, vt tot Bp, quotus eft numerus parabola 
vnjtate audus , ad tot AP , quotus eft numerus 

H i para- 
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parabolae. Quoniam enim parallclogrammunu. 
p-M,, eft ad parallelogrammonl PM, vt * P , sd 
PAj nempe vt totjBP, .quotus eft numerus tpa- 
rabol* vnitate au&us, ad tot numero AP. PM, 



autem > ex 
propofit. i. ^ 
eft ad PAO, 
vc numerus 
parabclu^y- 
n itate JUt~ p 
&us, ad nu- 
merum pa- 
rabol^jnem- 
pe vt tot 
PA, quotus 
eft numerus I? 
parabola v- * 
n itate auc- 


tus, ad Ap, acceptam fecundum numerum para- 
bola? . Ergo ex aequali , erit P N , ad A P O , vt tot 
B P, quotus eft numerus parabolae vnitate auctus, 
ad tot Ap, quotus eft numerus parabolae . Quod 


&c* 


SCHOLIVM. 

‘ ~ . * i . * I . * < 

Sed & aliam rationem PN, ad A PO , licet fa- 
cile colligere j nempe quod fit , vt tot differentiae , 
quotus eft numerus parabolae vnitate ausftus , in- 
ter 
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ter DB, & vltimara minorem proportionalem.* 
continue, quarum prima fit DB, fecunda BNj & 
quaruirfhumerus excedat numerum parabole vni* 
rate, ad tot tales vltimas proportionales > accepta* 
fecundum numerum parabolae. V. g. in parabola 
quadratica,erit PN, ad P A O, vel Ytcres B P, ad 
duas PA. Vel vt tres exceflus DB, fupra K, ter- 
tiam minorem proportionalem ipfarum DB, B N* 
ad duas K. v . /. . • j ■■ • 


P&OPOSITIO XX. 

• 30*. $ v * r ( » * 


Si quacumque feynpar&bola , fecetur linea diametri paraf- 

T*' leU. Erit fegmentum ad dimetrum % *4 reliquam por+ 

ttonem , reff angulum fubutbpijibus femiparabola , 

quotus e fl numerus ipfiui, & fob intercepta mttr dia- 
metrum , O* parallelam 3 nana <jum reti angulo fub ha£ in- 
tercepta y <& fitbextejfubafif femiparabola fupra njku 
mam minorem proportionalem in ratione bafts femiparal 
hola, ad hanc interceptam 3 quarum numerus excedat nu- 
merum parabola njmtate y ad rctf angulum fub reliqua 
parte bafts femiparabola , i*f fub exceftt ytvtbafium fe- 
mipar abolx, quotus e (2 numerus ipfius vmtate auffus ^ fu- 
pra tot lUas continue proportmtales. r, , , > 


S EmiparaboIa B A D , cum fibi circumfcripto 
parallelogrammo, fecetur MON, diametro 
AB, parallela ; r/ttioque B D, ad BN, continuetur 
in tpt terminos , vt numerus eorum excedat nume- 


rum 
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rum parabola: vnitate; fitque vltimus terminus k* 
Dico fegmencum AONB, eflfe ad portionem^ 
O D N, vrre&anguhun contentum fub BN, & 
fub RD, accepta fecundum numerum parabola:, 
*na cum re&angulofub eadem B N , & fub excefc 
fo DB, fupra k, ad re&angulum contentudi fub 
ND> & fubexceflu tot DB, quotus e ft numerus 
parabobe vnitate Sudus, fupra tot- DB, BN, & 
alias proportionales pratdi&as . Nam ratio fegmen* 
ti aONB, ad portionem ODN, componitur 
ex ration^ Tegmenti* ad BM; huius ad MD;& hu- 
ius , ad portionem ODN» Ratio AONB } ad 



BM ; cft>.ex' . ■s.w a • \.v, v 

propofit. io. ^ 
conuerten- 
do , eadem 
cum ratione 
exccflus tot p 
D B, quotus 1 
eft numerus 
parabolae v- 
nitate auc- 
tus, fupra k, 
ad tot B D, D 
quotus cft 

numerus pa-'* 4 ' * f ‘“ 1 • 

rabola? vnitate auefris ; nempe vttot BD, quotus 
eft numerus' parabola: , cumvnicoexcefTu DB, fu- 
pra k, ad idem confequens . Ratio BM> ad MD, 
u eft 
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eft eadem cum ratione BN, ad ND.:EcratiD 
NC, ad portionem , eft eadem cum ratione tot 
BD, quotus eft numerus parabolx vn itate audus , 
adexceflumipfarum, fupra DB, BN, & alias pro. 
portionales , quotfunt ipfx,ex fecunda parte pro- 
pofit. 9. per conuerfionem rationis . Ergo ratio 
AON®, ad ODN, cOmponetufcx i jfdem ratio- 
nibus: nempe ex ratione tot DB* quotus, eft nu- 
merus parabolse , vna cum excfcftii D B y fupra k, ad 
tot DB, quotus eft numerus parabolx vilitate- au- 
dus 5 harum, ad exceflum ipfarum , iupra D B, BN, 
& exteras tot proportionales, quot funt ipfa: ; & 
B N, ad N D. Sed rationes tot D B , quotus eft nu- 
merus parabola?, cum exceflii DB, fupra k, ad tot 
D B, quotus eft numerus parabolae vnitate audus $ 
& h a r u m Vd. exceflum i pfa ru m fu{>ra DB, B N, & 
exteras tot proportionales , quot funcipfx , com- 
ponunt rationem tot DB, quotus eft numerus pa* 
rabolx, vna cum exceflii D B , fupra k, ad exceftum 
tot DB , quotus eft numerus parabola; vnitate au- 
dus, fupra D B, B N, & exteras tot proportionales, 
quotfunt ipfx. Ergo ratio AO NB , ad OD N, 
componcturexantedidaratione,& ex ratione B N, 
ad N D . Sdd ex iftis rationibus , cortipoaicur quo- 
tjueratioredanguli fub BN, in D»B> acceptam fe- 
tiindum nutaerum parabolx, & redanguli fufrea* 
dem B N, in exceflum DB, fupra k, ad redangu- 
lumfub DN, in exceftum tot DB y , quotus eft nu- 
merus parabolx vnitate audus, fupra .D B,: BN, & 

• ■ * exteras , 
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cacteras praedi&as proportionales . Quare patet pro- 
pofitum . 

. - r •_ . !. ‘ ;■ i - u . * -< I d 


SCHOLIV M; 

, . I 

> j ... j • . * Ii i . ; . ; )t| 

Ex quibus licet inferre ; quod in parabola qua- 
dratica, erit Tegmentum AONB, ad portionem 
ODN, vt duplum reftangulum DBN,cumre- 
dangulo fub BN» inexcefliim P fupra k, qu.T 
fit tertia propottionalis ipfarum DB,BNf, ad qua- 
dratura ND, vna ejura re&angulo fub N,D, & fub 
exceffu D B , fupra k j nimirum, ad duplum quadra- 
tura ND* cumre&angulo fub NP, in excefium 


BNj fupra 

. i l *) l J * » * * - 





: PROPOSITIO XXI. 



Si in qualibet parabola, applicentur ordinat im ad diametrum 
dua hnaaque remote , <~una a 'vertice i akkdba/i, 

.. . [ ; Harum poteBates erunt aquales . , . 

. - >p /r*') :■ pote/lati bajis . 

E Sto quaelibet parabola B A C» inquaordinatim 
applicentur duas E K, G L, adeovt A k, D L, 
fint aequales < Dico potefiates EK^.GL> ciufdem 
gradus cum pafabola >. aequari fimili poteftati B D. 
Quoniam enim* vt D A, ad A-k, ficpotcftas 
ciufderagtadus qim parabola , ad fimilera potefta- 
tem l£k : . pariter, vt eadem D A, ad A L , fic 
it-t eadem 


Digitized by Google 



L1SBR PRIMVS. 


^adcm pote flas DB, 

tf fimilem pote- .q ' 
ftatem GL. Ergo jv 

ni® Kt ad: AiK/'.u'i t. 

A L, (imul,ficpp- 
teftas DB, ad po- 
te ftatcs EK, GL, 
fimul. Ac Ak, Alo 
1 nc aquales ip6 ~ - 
D A » tE*£o & pq- 
teftate$/Ek, GL, [ 
fimul /, erunt as- & 
quales poteflati D B * 


Ex hac propofitione elicitur iliiird , quod particu- 
lariter probauimus innoftro libello, cuius titulus. 
Scxagi n raProblem aca Geometrica, propoficione_> 
pofica pagina 1 14. nimirum in parabola quadra- 
tica , quadracai £Jc, G t» a?quari quadrato B D. 

' f » / 1 . , , , 

PROPOSITIO XXII. 

' * , * * t r \ 

/ j x . • , . 

Line* duBa in qualibet parabola diametro parallela , fimt 
inter se t <vt exce/us pote flatis baps pmiparaboUetuf 
dem gradus cum parabola , fupra pote flates eiufdem gra- 
dus interceptarum inter ipfis t & diametrum . 
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E Sto quzlibet parabola ABC, cuius diametes 
BD, cuifintdu&ae parallelx FE, HG* 
Dico F E , ad HG, effe vt exceflus poteftatis 
A D, congruentis parabolae, fupra fimilcm potefta- 
tem ED, ad j 
exceflum eiuf- 
dem poteftatis 
AD, feu DC, . 
fupra fimilem 
poteftatem^ 

DG.. Ducan- 
tur F k, L H» 

AC, paralle- 
lae . Quoniam » 
vt D B , ad Ii 
Bk,fic poteftas 
A D* eiufdem gradus cumparabola, ad fimilem po- 
teftatem FK,feii ED. Ergo per conuerfionem 
rationis, $cOnuertendo > erit vt Dk, feu EF, ad 
PB, fic exceflus poteftatis A D, fupra fimilem po- 
teftatem E D r > ad fimilem poteftatem AD- Pari- 
ter per conuerfionem rationis, DB, eftad DL, feu 
ad GH, vt poteftas AD, feti DC, ad exceflum 
illius, fupra poteftatem fimilcm DG. Ergo ex 
aequali * erit F E, ad H G , vt primus exceflus, ad 
fecundum exceflum . Quod &c. 



SCHO- 


Digitized by Googfc 


.W LIBER *PRmVS. \ \ 61 

' • > *. ■ . , ' . ' •' 

SCHOLIVM. 

•: . . * • • /, : i c’ . ■ • ' • 

In parabola ergo quadratica erit F E , ad 
HG, vt rc&angulum A£C, ad re&angulum 

A G C. : 


PROPOSITIO XXIII. 

Si 4 nuerttce cuiufcumque trilinei d primo , ducatur Irnea 
in bafim ^ fecans curuam paraboltcam : &• per punitum 
•vbi /icat curuam , ducatur r vfque ad diametrum pa- 
rallela bafi . Erit bafis trilnet ad fui partem inter- 
ceptam inter duSIam, & diametrum , <ut pote flas dia- 
metri trtltnci w gradu inferior potefiate trilinei, ad 
jimilem pote/latem diametri trilmei ad e verticem . 

S it quodlibet trilineum il primo, CBA , cuius 
vertex B, diameter BA, & a vertice B, du- 
catur BO, in bafim, fecans curuam in £; &per 
E , ducatur E F , parallela CA- Dico CA, efle 
ad AO, vt pote flas AB, vno gradu inferior po- 
teftate trilinei,adfimilempotcftarem BF. V. g. in 
trilineo quadratico, erit CA, ad A D, vt AB, 
ad BF. In cubico , vt quadratum AB, ad qua- 
dratum B F . In quadi atoquadratico , vt cubus 
AB, ad cubum BFj & ficin infinitum . Quo- 
niam enim proportio CA,ad AB, componitur 
ex proportione C A , ad E F , & huius ad E> A 

1 2 ex 
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6$ DE IMFJNlTIS PARA9GU& ETC. 
ex genefi autem parabolarum , eft vt C A , ad E F, 
fic pottftas A B, eiufdem gradus cum trilineo , ad 
fimilcm poreftatem BF: &vt HF, ad DA, fi<} 
BF , ad*B'-V. Ergo ratio C A, ad‘ AB, Com- 
ponetur <?x rationibus pottftatis A B, oiuTdewi gra- 
dus cum trilineo, ad fimilem poteftatem BFj.&ex 
ratione BF, ad BA. Sed exiftis duabus rationi- 
bus componitur ratio poteftatis AB, vitd>. gradu 
inferioris poteftate trilinei , ad lirnilem poteftatem 
BF. Ergo patet propofteum. • 

- PROPOSITIO XXIV- 

Si cuilibet trilineo d primo, /e filo <vt in propoftione ante - 
cedenti, jit circtimfcnptum triangulum. Erit triangu- 
lum pars totius, cuius latus non esi diameter trilinei 9 
ad portionem excejfus tpjius fupra portionem trilinei 
a fe comprebenfam , 'vt f a filum fub excejju pote jiatis 
diametri trilinei r vno gr^du inferioris pote filat e trili- 
nei y fupra fmilem poteftatem diametri trilinei ad 'ver- 
ticem, in quadratum diametri trilinei , ad tales partes 
excejfus potestatis diametri trilinei <~uno gradu altioris 
pote fate trilinei fupra fmilem pote filatem trilinei ad r ver- 
ticem , que ad talem excejjum se habeant , njt numerus 
trilinei rvnitate minutus , ad numerum trilinei 'vnttate 

«i 

aufitum . 

D Vcatur in fchemate propofit, ant. CB. Dico 
triangulum C BD, pfle ad fpatium CBEC, 
- compre- 
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- % J • 

tomprehenfuma redis AB, BE, curua CE, 
vr fa&um fub exceflu poteftatis A B, yno gradu in- 
ferioris poteftate trilinei fupra iimilempoteftatenr 
Bp > in quadratum BA, ad tales partes cxce^uspo- 
teftatis A B, yno gradu fuperioris poteftate trilinei, 
fupra fimilem poteftatem BF, quae fe habeant a d 
talem exceflum,vt numerus trilinei vnitate minutus 
ad numerum trilinei vnitate au&um . V. g. in trili- 
neoquadratico, erit vtfa&um fub F A , in quadra- 
tum B A, a d tertiam partem exceflfus cubi B A, fupra 
cubum B F. In cubico, vt fa<5lum fub cxceflu qua- 
drati BA, fupra quadratum BF, in quadratum BA, 
ad duas quartas partes exccfliis qnadratoquadrati 
AB, fupra quadratoquadratum BF. In quadrato- 
quadratico , vt fadum fub exceflu cubi AB , fu- 
pra cubum BF, in quadratum BA, ad tresquin- 
tas partes exceflus quadratocubi AB, fupra qua- 

drato- 
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dratocubum BF. Et fic in infinitum... 

Quoniam enim ex propofir. ant. cft CA, ad ADj 
nempe triangulum C B A, ad triangulum D B A > 
vt poteftas A B , vno gradu inferior poteftate tri- 
linei, ad fimilem poteftatem BF. Ergo per con- 
uerfionem rationis, & conuertendo , erit triangu- 
lum C BD, ad triangulum C* A , vt excefliis po- 
teftatis AB, vno gradu inferioris poteftate crilinei, 
fupra fimilem poteftatem BF, ad poteftatfm BA„ 
Et ducendo hos terminos in quadratum B A, erit 
CBD, ad CBA, vt faftum fubexcefiu poteftatis 
AB, vno gradu inferioris poteftate crilinei» fupra fi- 
milem poteftatem B F, in quadratum BA,adfa<ftum 
fub poteftate BA, vno gradu inferiore poteftatem 
trilinei in quadratum BA$ nempe ad poteftatem 
BA, vno gradu fuperiorem poteftate trilinei . At 
triangulum CBA, eft ad excelfum ipfius fupra trili- 
neum, nempe ad fpatium contentum a reifta , & cur- 
ua C B, vt numerus trilinei vnitate au&us, ad nume- 
rum trilinei vnitate minutum, ex fcholio primo, pro- 
pofit. prima j nempe vt poteftas AB, vnogradufu- 
perior poteftate trilinei, ad tales fui partes» qua le 
habeant ad ip£am > vt numerus trilinei vnitate minu* 
tus, ad numerum trilinei vnitate audum. Ergo ex 
aequali, erit triangulum CBD^ad fpatium conten- 
tum a rccia > & curua CB, vt facium fub exce (Tu po- 
teftatis AB, vno gradu inferioris poteftate trilinei 
fuprafimilem poteftatem B F>in quadratum BA,ad 
tales partes poteftatis AB, vno gradu fuperioris 

pote- 
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- poteftate trilinei , quae fe habeant ad ipfam vtnu^ 
merus trilinei vnitace minutus , ad numerum trilinei 
vnitate audum . Rurfum fpatium comprehenfum 4 
reda , & curua C B , eft ad fpatium comprehenfum 
a reda > & curua B E, vt potettas AB , vno gradu fu- 
perior poteftate trflinei , ad fimilem potcftatem BF, 
ex fcholio primo, propofit. 3 ; nempe vt tales partes 
pradidae poteftatis AB, quae fe habeant ad ip(am,vt 
numerus trilinei vrtitate minutus ad numerum trili- 
nei vnitate audum , ad fimiles partes poteftatis B F. 
Ergo per conuerfionem rationis, erit fpatium com- 
prehenfum a reda, & curua Cb, ad exceffiim ip- 
fius fupra fpatium comprehenfum a reda , & curua 
Eb, vt tales partes poteftatis Ab, vno gradu altio- 
ris poteftate trilinei , quse fe habeant ad ipfam pote- 
ftatem AB, vt numerus trilinei vnitate minutus, ad 
. numerum trilinei vnitate audum , ad exceffum ipfa- 
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rum fupra tales partes poteftatis b F, vno gradu al- 
tioris poteftate trilinei , quae fe habeant ad ipfam , 
vt nurberus trilinei vnitate minutus, ad numerum 
trilinei ifnkat*audum . Ergo rurfum cx aequali , erit 
trianeulum CbD, ad fpatium comprehenfura i 
redis C B , B E , & a curua C E , vt fadum fub ex- 
ccflii poteftatis AB, vno gradu deprxflioris po- 
teftate trilinei , fupra fimilerapotcftatem BF, in 
quadratum bA, adeiceflum talium partium pote- 
ftatis A B', vno gradu altioris poteftate trilinei,qux 
fe habyeatij ad ipfam numerus trilinei vnitate mi- 

nutus^ Id numerum triKttei vnitate audum, fupra fr- 
miles partes poteftatis firnilis bF» nempe ad talem 
partem exceifus poteftatis praedidae Ab, fuprafi- 
mttem poteftatem »F,' q UX fe habeant ad ipfum 
exce (Tuiti, vt numerus trilinei vnitate minutus, ad 
numerum trilinei vnitate audura. Quodoftendc- 
re Oportebat. 

^ ' j, ♦ . i . * . * . \ •>* *+ ' - ' \ 

SCHOtIV.M I, . 

Sed in ttflineis quadratico, & cubico .licet com- 
pendiofiotem titionem, ex.JiAis, deducere ■ In 
trilineocnipn quadratico, pr flurnus deducere» ttian?. 
oulum C B D , eiTe ad pradiduni fpatium , vt qua- 
dratum Ab, ad redangulum AbF , cum tertia 
parte quadrati F A . Nam cum fit, vt fadum fub 
A F , in quadratum B A , ad tertiampartem excef- 
fus cubti Ab , fupra cubum. *F i nempe ad ter- 
tiam s 
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tiam partem cubi A F, vna cum fa&o fub A F, in 
quadratum BF, cum fa#o fub A F , in rc&angu. 
Ium A F B, ( cubus.enim _A B, vtoftenditur a mul- 
tis, fedprecipuejlCaualerio 2 .Gem. Ind. prop.$8. 
Jtquatur cubis partium A,F, FB, tribus fa&is fub 
AF, in quadratum BF, & tribus fa&is fub BF, 
in quadratum AF, nempe tribus fa&is fub AF, in 
re&angulum *AF B,) & cum inonanibus talibus foli- 
dis,TitcQHWJWne latu» >A F . > Er it triangulum C3D, 
ad praedirum; fpatiura , vt quadratum Ab, ad re- 
ttangidum AFB, cum quadrato BF( nempe_* 
ad re&angulam ABF) cum tertia parte quadra- 
ti FA. 

Pariter in trilineo- cubico, erit CBD, adpra?- 
di&um fpatium, vt quadratum AB , ad re&angu- 
lum A BF, cum dimidio quadrati AF. Namcum 
fu , vt fa$um fub quadrato a B» in quadratum a F, 

" ‘ K &in 
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&induoie&angula BF A (talibus enim planis, qua- 
dratam aB, excedit quadratum BF^ad duo quar- 
ta , nempe, ad dimidium excefliis quadratoquadra- 
ti A B , fiipra quadratoquadratum BF$ nempe ad 
dimidium fa&orum fub quadratis B A , BF, inea- 
den\ plana ; nempe vt quadratum B A , ad dimi- 
dium quadratorum A B, BF ,• nempe ad re&angu- 
lum A BF, cum dimidio quadrati a F. Ergo pa- 
tet propofitum . Forfitam etiam in alijs trilineis 
pradidtx poreftates poteiunc aliqualiter deprimi , 
& hoc pro certo fcimus ; - Modum autem deprz (bo- 
nis fe$or proprio Marte adinueniatjnobisenimfuf- 
.ficirfuperioraindicafTc. 

SCHOLIVM II. 

\ 

* * 1 • 

Paucis abhinc diebus , cum llluftriflimusj ac Re- 
uerendiflinuis Dominus Grc corius Barbadicus Pa- 
tritius Venetus, Bergomique Antiftes, Venetias pe- 
tijflet ; accidit , vt benignitate huius praftantifii- 
mi praefulis , in quo propemodum impoflibile vide- 
tur ftatu i pofle quid magis emicet, Sanguinis clari- 
ras, Eruditio, Pietafue a&ionum, fuerit permiflum, 
frui fuaui confuetudine , doctrinaque Perilluftris 
Cofmas Galilei , celeberrimi Galilei nepotis. Ab 
hoc, inter familiares difeurfus, excitari fuimus, in- 
cumbere folutionicuiufdarn problematis, cuius con- 
ftructio, quamuis impofterum dicendis , videatur 
parum, aut nihil inferuire j attamen non videtur 
✓ * aliena 


Digitized by Googl 



r* LIBER PRIM VS. • 75 . 

aliena infinitarum parabolarum a materia , quam ' » 
prae manibus habemus . Problema fuo loco propo- 
netur, interea confcribemus propofitiones, quas ad 
illius folutionem conducere arbitramur . 1 

• •* c ‘ • 


PROPOSITIO XXV. 




‘Datam reElam lineam taliter producere, <ut re fl angulum 
fub data , & fub produSla } fit aquale quarta parti 

quadrati linea data , affumentis . , , \) 

t - ir dimidiam produ&a, P 


V(T- 



E Sto data re&a linea aB, Oportet i pfam tali- 1 
ter producere in H, vt re&anguluoi A BH, 1 
fit aequale quartae parti quadrati a G ( diuifa B H, 
bifariam in G*)Fiat CB, fextupla A Bj & fu- 
per ea fiat femicirculus j ac a puncto B, erigatur 
normalis BD, «qualis Ba,- & per D, ducatur 
DE, parallela CB, occurrens peri phxrix in E 5 

r . k 2, di- 
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dimiffaejtfe perpendiculari I* Fy fiat BG, jtqualis 
B F; cuiift natdupla ®H. Dico ®H> eflfequjefi- 
tam . Ffan tectangilum CFB , eft aquale qua- 
drato E F j ne iri pe quadrato DB , rterttpe' qua- 
drato AB. Qiare addito communi quadrato FB; 
rectanguluirt dFB, cum quidtatO £Bj fiempe 
rectangulum CBFj nempe rectangulum C B G; 
nempe lexc.iplum rectangulum A BG, etitarqua- 
le quadratis A B, BG, RurHimque additis eoM* * 
munibus duobtfs retianguiis A BQ. Ergo octu- 
plum rectangulum ABG, erit atquale quadratis 
A B , B G , & duobus rectangulis A B G j nempe 
quadrato A G. Quare, & illorum quarto? partes, 
nempe duo rectangula A BG; hoc eft vnicum re- 
ctangulum A B H r erit quarta pars quadrati A G. 
Producta dl ergtf, &c. Quod, &c. 

PROPOSITIO XXVI- 

» i 

In AB, C D, linias aquales , (s 3 parallelas , incidat C „ 
& ducantur A B 7>, tAFG . Erit DG, ad G C 7 
<-vt dupla EF y ad FC r 

Q Voriiam enim flFiangtif» A FB, CFG, funtfi* 
kM. fergoVfBiPj ^ 9 DC,fcd 

C G i Q iarg & diufdendo > vt ekceflus B F , fijpra 
F C, nempe vc dupla *£$ ad FG, fic DG, ad GC, 
Qjod &c. 

CO- 
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COROLL ARIVM. 

Ergo re&angulum fub extremis > nempe fub du- 
pla EF> & fub GC, erit squale re&angulo fub 
medijs; nempe fab DG, &fub CF- Ergo& trian- 
gula bomm dimidia, erunr arqralia j nempe trian- 
gulum, cuius bafis C G , altitudo dupla FE, erit 
squale triangulo , cuius bafis DG , altitudo 
C F» 

PRO- 
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PROPOSITIO XXVII. 

Jn eodem fchemate , produCl a EB , in Hyjtc, <~vt diuifa 
BH y bifariam in K, re £1 angulum E BH, Jit quarta 
pars quadrati E K . JmpoJJibile e fl inter D, re pe- 

rire punflitm G , <~vt aCIis GF tA> F D, triangulum 
GFD , maius fit triangulo , cuius bafis (JD, alti- 
tudo BH. 

F lat ergo li eft pcflibile j & fit hoc triangulum 
GFD$ &ipfi CF, fiat aequalis EL. Ergo re- 
liqua LB, erit aequalis reliquae FE. Quoniam, ex 
hypothcfi, triangulum GF D^cuius bafis G D, 
altitudo C F, maius eft triangulo, cuius bafis C D, 
altitudo BHj & ex prqpofit. ant. triangulo, cuius 
bafis DG, altitudo CF» eft aequale triangulum, 
cuius bafis CG, altitudo dupla FE. Ergo trian- 
gulum , cuius bafis CGs 'altitudo dupla FE, erit 
maius triangulo, cuius bafis CD, altitudo BH. 
Ergo maiorerit proportio duplae FE, ad B^, pro- 
portione DC, ad CG, nempe proportione AB, 
ad C Gy nempe proportione BF, ad FC . Quale 
& componendo, maior erit. proportio duplx FE, 
feuduplae ( LB.)' cum BH, ad BH, proportione 
B C, ad C F, Quare reciangulum fub extremis, 
maius erit retfangulo fub medijs . Re&angulum_, 
ergo fub CF, feii fub ei aquali, EL, & fub com- 
' pofita ex dupla L B , cum B H , maius erit re&an- 
oyi gulo 
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c ' G D 



« K 

•H 


gulo CBH. Quare & dimidium, maius erit dimidio. 
Ergo re&angulum £LK , maius erit redangulo 
E B H i Quod eft contra hypothefim • Qyia fuppo- 
nitur, redangulum EBH, sequaleeffe quarta par- 
ti quadrati Ekj hoc eft maximo re&angulorumex 
partibus E k . Quare patet propofitum . 

: COROLLARIVM- 

Ex didis ergo facile patebit > quod fi re&angu- 

lum 

i 


Digitized by Google 




£o DE INp-tNjTJS PARABOLIS ETC. 

Ium E BH, maius fit quarta parte quadrati E k , 
non folum multo minus rq>cribileefle triangulum, 
triangulo pra*didmnairr$vfed nec etiam aequale. 

SCHOLIVM. 

. x i 

Notetur tameir, quodquamuis in fupra didis, & 
in jnfra dicendis, fuppofitum videatur , angulos B, 
& C, redoseffe,nihilomioushochaud eftnecefle. 
Nam poliunt etiam efle quomodocumque obliqui. 
At quando non funt redi , nequaquatn debemus 
confiderare C F ; duplam F E , & &H , tamquam 
altitudines talium rriumti iangulorum ; fed tam- 
quam latera fu per bafibns in eodem angulo incli- 
nata., • 

PROPOSITIO XXVIII. 

Jn eodem j ebemate , f fupponatur aqualis dnnidi a 

EK.Tri angulum G F D, aquabitur triangulo, cuius 
bdjis CD , altitudo BH, 

E Ttivfcn quoniam rectangulum EBH, eftaequa- 
-'le‘tcctamgulotEL : k(xjaia tunc^EL,' Lk, ef- 
'Ketttieqa&ts,) l Ergo & duplum rectangulum F.B Hj 
nempe rectangulum CIFH, i erit aquaic duplo re- 
ctangulo E L K •, nempe rectangulo fub E L, in du- 
plam LB/^rccttngfcloifubeadem BJL,inBH; 
nempe rectangulo fub G F , in compofitam ex du^ 

• p* a 
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pia F E, & ex B H . Ergo vt B C, ad CE, fic dupla 
F E, cum B H, ad B H . Et diuidendo , vt B F , ad 
FC$ nempe AB,feuDC, ad CG, fic dupla 
F E, ad B H . Ejgo triangulum , cuius bafis CP, 
altitudo BH, erit aequale tr ian gulo,cuius bafis C G, 
altitudo dupla F E; nempe, ex propof. t6. triangu- 
lo, cuius bafis DG, altitudo CF$ nempe triangu- 
loGFD. Quod&c* 

/ L CO. 
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* 


l H 

dium praefcripta lege in C E D, «quale. Si ergo 
dato triangulo C F D , non maximo 3 quis, iubeat 
conftruere aliud ?quale;ei fatisfiet, faciendo vt DC, 
ad CG,fic duplam FE,ad BH, ponendam in diretfu 
ipGEBjdeindediuidendo BH, bifariam in K, &fa- 
ciendo E L , «qualem C F . Nam patet in primis, 
triangulum GFD, «quari triangulo, cuius bafis 
C D> altitudo BH. Cum enim fa&um fit vt DC, 
ad CG, ficdupla F F, ad BH.. Ergo triangulum, 
cuius bafis CD, altitudo BH, erit aequale trian- 

L 2 gulo 


\ 
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g do «paius bafis C G , altitudo dupla F E ; nempe, 
exdidss > triangu4e GFD. Patet deinde re&an- 
gulum £ tJt , aequari re&angulo EBH. Etenim 
rurfum, cum fa&um fit vt DC, ad C G; leu vt AB, 
ad C Gj reu vt B F, ad F C, fic dupla F E, fcit LB, 
ad B H . Ergo componendo , vt B C, ad C F, feti 
ad E L, fic dupla L B, cum B H, ad B H . Ergo re- 
3angulum CBH, erit a?qualereftangulofub EL, 
in duplam LB, cum BH. Erg >& dimidium, aqua- 
le dimidio i nempe re&angulum EBH, erit aqua- 
le rcdlangulo ELk. Vel ergo EL, eft maior Lk, 
vel minor $ & fecundum, quod eft maior , vel minor* 
diuidatur etiam in alio punfto I. , vt re&adgula_* 
ELK, fint aequalia, & f L, fiafaijiiatfs C F^atleo 
vt habeamus duo pun&a F> vnum magis, aliekl mi- 
nus diftans a C, & fiat prior conftrudio,& habebi- 
mus triangulum aequale dato triangulo . 

'i ^ 

,, PROPOSITIO XXiX- „ 

/ » 

Jn eodem fchemm . Trinnguk CFG , zAFB, minurit 
enent triangulis € £ D, <AEB. 

Q Vo diam enim A E , E fontreqcrales. Ergo 

tVkmguta AFE r FED, erunt aqualia^. 
Quare trapeziam F D, maius erit triangulo FA P. 
Additrfque cOrranumbus triangulis A E B , CFG. 
Ergo duo triangula CFG, A E B, ctm* trapezio 
■ f Dj 
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FDj nempe dua triangula C E D, A £ B, maiora 
erimctwbus cnangnlis CFG, FAE, EABj nem^ 
pe> triangulis CFG, A F B*. Quod &c. 


PROPOSITIO XXX. 


Jn eodem fch?mate y fuppofto C F y ttjuakwcjZe F B, & 
C G, tp/t A B t & dufla A E D, n.b libet fub A F G. 
Triangula C E 7 ), A E B y femper erunt maiora trian- 
gulis CFG , A F B. 

• .K.t »’ „ 

Q Voniamenim ED, maior e ft EA. Ergo,ac3a 
F D, triangulum F E D, maius erit triangu- 
lo AFE . Ergo trapezium FD, erit multo maius 
triangulo FAE. Additis ergo vt prius , triangulis 
CFG, ABB. Triangula C£D, A EB, erunt ma- 
iora triangulis CFG, A F B . Quod &c. 


SCHOLIVM. 

Patetergoexdidi5,quod(i data AB, cui CD, 
fit parallela, & quibus occurrat CB, aliquis iubeat 
ducere AFG, vt duo triangula CFG, AFB, fint 
omni im minima, hoc haud praeftarialinea cadente 
fub A ED, fecanteCB, bifariam 5 quia hac con- 
ftiiuit femper triangula maiora triangulis CE D, 
AEB. Hoc ergo non adimplebitur nifi a linea car 
ciente fupra A fi D . Haec autem nequit efle nifi 
AFG, du$a t^i lege,vt triangulum GFf), fit 

omnium 
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omnium maximum ducibilium intra triangulum^ 
CED, fic, vt latus GF, pertingat ad A . Ratio 
autem huius aflertieft , quia cum duo triangula^ 
CED, A EB, excedant duo triangula CFG, AFR> 
triangulo FG D j quando cxceflus erit maximus 9 
nempe tiiangulum GFD, relinquentur triangula 
CFG* A FB, minima. Sit ergo. 

PROPOSITIO XXXI. 

Da a AB, magnitudine C D, et parallela) quibus oc- 

currat C B. Ducere AFG , ut duo triangula CFG, 

JF B, fint omnium minima . 

D luidatur CB, bifariam in E, & EB, produca- 
tur in H , vt diuifa B H , bifariam in k , re- 
dangulum EBH, fit arquale quarta? parti quadra- 
ti E Kj fecetur Ek, bifariam in L, & ipfi £ L, 
fiat aequalis CF; & ducatur A F G. Dicotriangu. 
Ia CFG, A F B , clfe quaeiita . Demonftratio 
patet ex dictis. 

i' * i 

SCHOLIVM. . 

i. i. ' . k. 

Vtfupra innuimus , conftrudiohu i us ! problema- 
tis, nonell totaliter aliena a materia infinitarum-, 
parabolarum. Nam cum triangulis CFG, AFB* 
p( (limus intelligere circumfcribi femiparabolascu- 
iufcumque gradus, quarum diametri fint CF, fB y 

femi- 
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femibafes vero CG, AB, quas vtique relata? ad alias 
parabolas eiufdcm gradus, erunt vt triangula , ad 
alia triangula $ patet quod femiparabolje circum- 
fcriptx minimis triangulis, erunt etiam ipfas mini- 
ttix. Vndeexdi&is patet folui poffe hoc Problema, 
•nempe . Datis , quae fupra, ducere A F G , vt fe- 
miparabolarcuiufcumque gradus , quarum diametri 
CF» FB, femibafes vero CG, AB, Hnt om- 
nium minima:. Sed Problema dc inueniendis duo- 
bus minimis triangulis libet vniuer.fal iter propone- 
re , nimirum. Inuenire duo. triangula fpatio dato 
arqualia, feu, quod idem eftj ad fpatium datum, 
proportionem datam habentia . Ex cuius refolutio- 
nis progreflu , patebunt etiam minima triangula . 
Pro-fojutione ergo problematis , procedatur per fe- 
quentespropofitiones. 

PROPOSITIO XXXII. 

‘Datam reSiam lineam ftElam bifariam , rurfum /cc are non 
bifariam^t reEi angulum fub tota , O 4 fub intercepta 
inter JeEliones , Jit aquale quarta parti qua- 
drati maioris fegmenti totius linea. 


S it data re<2a linea A B, fe&a bifariam in C. 
Oportet ipfam taliter fecare in D, vtre&an- 

gulum 
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guluaa AB, Cl), fit arqualc qaartas parti quadrati 
AD. Hxc propofitio eft fere eadem cum propofit. 
15. Nam fi AC, producatur in E, vtdiui&CJE, 
bifariam in D, re&angulum ACE, fit «quale 
quarta; parti quadrati AD. Patet etiam re&angu- 
Ium AB, CD, aequale re&angulo ACE, e fle 
quartam partem eiufdem quadrati A D. 

PROPOSITIO XXXIII. 

St AGTi> CG Hifint duo triangula rcffangula ad '-ver- 
ticem . &rk*vt GB y ad BK, ditmdtam BA, 
fic duo quadrat* C G, G B, adipf* • 
triangula. 


C H D 
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Namoropter fimilitudinem triangulorum, vt G C, 
ad ClL nempe vt quadratum GC, ad re&angu- 
lum GCH, fic GB, ad B A; nempe fic quadratum 
GB, ad redangulum G B A . Et permutando, & 
componendo, vtqb^drataCG, GB, ad quadra- 
tum GB,ficTedangula HCG, GBA, adrcdan- 
gulum GBA. Et rurfum permutando, vt quadra- 
ta C G, G B, ad redangyla. H C G , G B A, fic qua- 
dratum GB, ad redangulum GBA; nempe fic GB, 
ad BA. Ecadconfequentiumdinfidia, vtquadra- 
ta CG, GB, ad triangula CGH, AGB, di- 
midia illorum redangulorilm , fic GB, ad Bk. 
Quod&c. i 

P R O P O S I xko-xxxi v. 

St A B, Jit data, O* (JD, Jit et t larallela, quibus occurrat 
normaliter C B, qua JitJefia Infartam iit B , (£/ non bt- * 
foriam in F, fic <vt reti angulum CB , £P y maius Jit ‘ 
quarta parte quadrati (JF. St in (Jp\ "fumatur arbi~ > 
trarfipitrifrum (j ? per quod ducatur A&ftj femper 
duo triangula ad 'verticem , erunt maiora re fi angtito 
zABF. M n -J 


.1.0 


ih 


» I.. 


ff 


- C 



j Voniam enim , per hypothefim, redangulum 
CB, EF, maius eft quarta parte quadrati 
GF,- Erg6 maius erit redangulo CGF, fc rgo & 
duplum, erit maiusduplo; nempe duplum re&angu- 
lum fub CB, in EF, erit maius duplo redangu- 

M lo 
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■ rl TOrn:;. 
:,i bfi ,80 
)T mnaqr»r>> 
Mt .EO ar'*? 


tZO<IG,H 


lo CGF. Addito ergo communi duplo redhngu- 
lo CBF: duo re&mgula CBE, erupt maiora-* 
duobus. xe#apg*dis CGF, & duobus re&angulis 
CEF ; Etdenuo additis communibus duohus qua- 
dratis CG j ergo duo re&angula C B E> nempe 
quadratum CB, cum duobus quadratis CGferync 
maiora duobus re&angulis CGF, duobus re&an- 
gulis CWFr & duobus quadratis CQr nemp^ 
erunt maiora duobus re^angulis B C G^& duobus, 
re^angulis, GBF (namduo re<9angula CQF,cuin’ - 
duobus quadratis C G> faciunt duo rc&angula 
F C G<: duover o/c^angula CBF, diuidunttir i%, 

duo 
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duo nedangah CG , FB , & in duo reitengula 
G B F ; ^ finiu! addiiis duobus rectangulis F C G , 
& duobus rcctawgulis Bf, CG, fiunt duo rectan- 
gula BCG). Ablatis £rgo hinc Jttde duobus rc- 
ctangulis BCG, fcrgodiro quadrat* "*<57 GC, 
( quae remanent fi a quadrato CB, cum duobus qua- 
dratis CG, auferantur duo rectangula BCG) 
erunt maiora duobus rectangulis GBF. Ergoma- 
ior erit proportio quadratorum CG, GB, ad du- 
plum rectangulum A B F, proportione dupli rectan- 
guli GBF, ad idem duplam rectangulum ABFj 
nempe proportione GB, ad B A . Etadconfequen- 
tiun dimidia: E rgo qtiadrata CG, GB, r<N 
ctangulum ABF, babdbunt maiorem proportio- 
- nem proportione GB, a d ?JL Sfidjex^op. ant- 
vt GB, ad B K, fic quadrata CG, GB,ad trian- 
gula C G H , AGB E f go proportio quadratorum 
CG, GB, ad rectangulum ABF, maiorfcritpro- 
portione eoran dem quadratorum, ad triangula^. 
Quare triangula maiora erunt recta ngtilo^ABF, 

Quod &c. 

4 / # 

• » . •-» : i' •»**.' 1 • • • - * - •• 

SCHOLIVM. 


Ex quibus elicitur, quod aliquo iubente ducCre 
A G H , vt duo triangula ad verticem, fint aequalia 
rectangulo ABF 5 oportebit »F, ablatam * CB, 
taliter relinquere CF, V c rectangulum CB, E F, 
^ non fit maius quarta parte quadraci CF. i mp , e x 


/ 
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C' - ’ p 


■ . 'j 




I-3L u> 

f icnui! 




H o ;>«.->{ jioqui-j 


progrefia demonftrationis patet , quod fi rectangu- 
lum CB, E F, fit squale quarts parti quadrati C F, 
&: attamen pundum G, non fit bifecans CF, nihi- 
lominus duo triangula erunt maiora re&angulo 
A B F, Nam etiam in hoc cafu,re&angulum C G F, 
minus erit re&angulo CByEF. Vnde fequendo 
veftigia antecedentis demonftrationis , idem pro- 
babitur. 


PRO 
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'\PROPOSITlD XXXV. * 

* » t r *. ** ^ t | ^ f* > * j 

Si datis ijfdctn , qua in ant, prope fi reft angulum C B, EF, 
• aquale fit quarta parti quadrati £ F, £*r* CF , fit 
fieSia bifariam in G, O* agatur tAGH. Trian- T* 

gula ad ruerttcem , «•imlr aqualia 
r re Si angulo Jl} F. ■" • 


r r 


r ■ 


N Am, cum re&angulum CCF, aequetur re- 
&angulo C B, £ F; fequendo veftigia arirv 
propof. concludemus tandem, quadrata C G , G B , 
aequari duplo rectangulo GB F. Ergo haeead du- 
plum rectangulum ABF, erunt in eadem propor- 
tione • At duo rectangala G B F , funt ad duo re- 
ctangula AB Fi vt GB, ad BA. Ergo quadrata 
CG, GB, erunt ad duo re&angula ABF, vt G B, 
ad B A . Et ad confequentium dimidia , quadrata 
erunt ad re&angulum aBF, vt GB, ad Bk; nem- 
pe ex propofit. jj. vt eadem quadrata , ad trian- 
gula . Ergo triangula erunt aequalia rectangulo. 
Quod &c. . 


propositio xxxvi. ; 

Datis duabus tineis tA B y CD , cum CB S njt Jupra. 
Ducere AGH, ut triangula CGH t AGF y <- 
fint aqualia J patio dato . 

S Patio dato efto aequale quadratum re&a? Q( & 
fiat vt AB, ad Q^fic Q,ad aliam. HarcVel 

erit 
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erit aequalis dimidiae BC, vel m inor, vel maior. Si 
eft aequatis BG,d insidee BC, ducatur AGH. Dk 
co triangula aequari quadrato Quod eft lucd 
cjk-rius . N*m tum re&anguiura A BG, duplum fi* 
trianguli AB G. Ergp refrangulum ABG; nempe 
quadratum Q^eric aequale crianguhs,&c. 

Si vero illa tertia proportionalis fit minor dimi- 
dia B C, fit haec BF, minor B E, dimidia B C. Haec 
autem > vel eft adeo minor B E, vt rectangulum 
CB, EF,r maius fit quarta parte quadrati CF: Sc 
tunc, vtpatetex fchol. propofit. 14 . problema ne- 
quit conftrui . Vel rectangulum C B, E F, eft aequa- 
le quartae parti quadrati CF. Fr ttinc,diuifa CrF, 
bifariam in G, Seducta AGH; patet exprop.ant. 
duo triangula a?qualia cfle rectangulo ABF, nem- 
pe quadrato Q. Vel eandem illa tertia , eft adeo mi* 
nor, vt rectangulum CB, EF, minus iit quarta 
parte quadrati C F. Et tunc, fuper diametro CF, 
facto femicirculo C M F, & inuenta media propor- 
tipnali inter CB, £ F, erigatur ei aqualis FL, a 
puncto F, perpendicularis fuper CB$ & perpun- 
ctum L, ducatur L M, parallela CB, occurrens 
periphaeri* in M f occurret enim, quia rectangu- 
lum CB, EF, nempe quadratum FL, minus eft 
quarta parte quadrati CF; nempe quadrato dimi- 
diae CFJ Stapuncto M, cadat MG, perpendicu- 
laris fuper CB, ac ducatur AGH* Dicotriangu- 
k CGH, AGB, eflequaefita- 

Nam cura rectangulum CGF, fit aequale qua- 
drato 
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drato nempe quadrato FL; nempe rectan- 
gulo CB,iEF. Ergo ad tnodum fuperiorum con - 
eludemus, triangula cfTeaqualiwecrangulo, A» Fj, 
nempe quadfcaroQ* 

Si vero illa tertia proportionalis fit maior. BE* 
Vel erit aequalis CB, vel minor, vel maior. Si fit 
aqualis, -inter BC, CE, fit. media proportionalis. 
CG^Sf per G, agatur AQH. Dico trianmUa ad 
verticem , «qualia efle rectangulo ABC-' nempe 
quadrata Q. Nam* cum quadratum c G fit jcqua* 
le rectangulo BC-E. Ergo etiam duo quadrata 
G, erunt «qualia duplo rectangulo BCEj nera.. 

P c 
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pe quadrato CB. Additoque communi aliO qua- 
draco cb. Ergo duo quadrata B c , erunt aequalia 
quadrato & duobus quadrans CG. Ablatii- 

que hinc inde^uobus rectiangulis. BC . .Ergo duo 

rectangula £BG y erunt aequatu duobus quadratis . 

C G, G B . Ergo concludemus vt prius, duo quadra- . 

ta CG, GB> &duorectangula £BG, adduore- 

ctangula A H? ,■ habere eanderii rationem ; Sed* 
duo reccangala C BG fune ad duo rectangujv 
ab?, «GB, ,d BA. Ergo quadrata <-G, GB , 

eruntadduorectangula ABC, vt GB, ad A- 

ad confequentium dimidia: quadrata > ^ * 
erunt ad rectangulum A B C; nempe ad quadratum 
Q, vt GB, ad B Kj nempe, ex fupra dictis ,^vcea- 
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dem quadrata, ad triangula. Quarextiangula erunt 

mrniiliq nii4r(Mrn O ** • 


Si vero illa tertia proportionalis fit minor B C> 
fithaec BF, qux diuidatur bifariaimin Oj ere&a- 
que a puncto B, normali BM, «quali mediae pro- 
portionali inter CE, medietatem C B, & F E, iun- 
8aque OM, centro O, interuallo OM, deferiba- 
tor femicirculus fetans CB, produdara in L. Pa- 
tet Bl, minorem cfle EU, dimidia totius C». 

N Nam 
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Nam cum BM, fu media proportionalis inter CEi 
EF, critminoripfa CE. Quare B'E> minor BM, 
erit multo minor C £, fc u E B . Fiat ergo ipfi B L, 
aequalis E G, & per A, G, agatur A G H . Dico tri- 
angula A GB, C GH, cflequaefita* 

Quoniam enim rectangulum NBL, eft aequale 
quadrato BM, Strectangulo N BL, eftsrq 1 ale re- 
ctangulum FLB (quia tam NF, BL, quam NB, 
F L, funt aquales ) , Ergorectangulum F L Bj nem- 

P c 
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pe. t ectaflgulum F B L y eum quadrato B L, erit ae- 
quale quadrato B M , Sed quadratum B M, ex con- 
$rw£tiqne,eft aequale rentangulo CE F ; & rectan- 
gu|umiF^Jf> ,<um quadrato BL, eft squale rectan- 
gulo fub F B,< in G y limul cum quadrato EG 
^quia EG,BL* faCta: funt squale.* ) • Ergorectan- 
gulum FB, EG, cum quadrato EG, erit aequale 
rectangulo, CEF . Omntbufque quadruplicatis,- 
quatuor rectangula FB, EG, cum quatuor qua- 
dratis EG, erunt rr qualia quatuor rectangulis 
C E F$ nempe duobus rectangulis fub CB, in EF. 
Et communibus additis duobus rectangulis C B E. 
prgo quatuor rectangula FB, EG, cum quatuor 
quadratis EG, & cum duobus rectangulis CB E, 
erunt aequalia duobus rectangulis CB, EF, & 
duobus rectangulis CBH.j nempe erunt aequalia 
duobus re&angulis CBF. Hinc inde vero ablatis 
duobus rectangulis fub FB,inCG. Ergo duo re- 
ctangula FBG ('refiduum duorum rectangulorum 
CBF,) erunt aequalia duobus re&angulis FB, EG, 
quatuor quadratis EG, & duobus re&angulis 
FCE, qua: remanent dc illis fex icCtangulis, cum 
quatuor quadratis &c. Nam duo rectangula CBE, 
Ceu BCE , diuidunturinduore&angula BF, CE, 
&induorc&anguIa FCEj coniungendo vero fi- 
mul duo reCtangula BF,CE, cu m duobus reCta n- 
gulisFB, EG, fiunt duo re&angula FB, CG. Ve- 
rum quoniam fupra probatum eft , re&angulum 
FB, EG, cum quadrato GE, aequari rectangulo 
. •, . N x CEF. 

* x 
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CEF ». Frgo duo re&angula FB, E'G, cum duo- 
bus quadratis E G, erunt arqualia duobus redai*^ 
gnlis CEF'. Ergo duo redangula FBG, erunt 
sequaba duobus rc&angulis F CE, duobus n?#an- 
gulis FEC» ( nempe duobus quadratis CE) 1 & 
duobus quadratis EG . Sed duo quadrata C E, cum 
duobus quadratis EG, ex prope iit. 9. fecundi Fle- 
ment. aequalia funt quadratis CG,GB. Efgoduo 
rcdangula FBG r emntaqualia quadratis CG,GBk 
E rgoharc ad duo i edangula ABp, ciunt in eadem 
ratione. Sed duot redangula FBG, funt ad duo 
re&angula ABF,vtGB, ad Ba. Ergo & qua- 
drata CG, GB, erunr ad duo re&angula A B F, vt 
GB, ad ba . Er ad confequentium dimidia. Ef- 
go quadrata erunt ad re&angulum A » F, nempe ad 
quadratum Q» vt GB 5 ad r.empc ex fupra 
didis, vteadem quadrata, ad triangula. Eigotrian- 
gula funt arqualiaquadrato 

1 andem B F, - fit maior BGj & FC, fecetur 
bifariam in N; pondo C, erigatur normaris 
CO, ipli FB, qwe fit media proportionalis inter 
B C, F E, & iungacar N O . Deinde centro N, rn- 
teruallo NO, defcrrbatnr femicirculus fecans 
CB, in G ( {ecabkenim femper, vt probabitur 
inferius) & ducatur aGH. Dico triangula AGB> 
CGH, die quarfita. . 

Quoniam enim L F, aequatur CG, ergorecran- 
gulum LCG, sequatur redangulo FGC.Scdre- 
dangulum LCG, efi etiam aquale quadrato OC, 

quod 
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quod fa&um cft arquale recrangulo £ub F E, ia C B. 
Ergo rectangulum F G C , erit .aquale rcctangulo 
FE, CB. Duplumq ie erit aequale dupla. Eteom- 
muni addito duplo rectangulo C&E. E*go duplum 
rectangulum FGC, cum duplo rcctangulo CBE> 
erunt aqualia duobus rectangulis CB, F E,& duo- 
bus CB E, nempe erun; arqualia duobus rcctan gulis 
F&C Er hinc mde ablatis duobus rcctangulis F®, 
C G Ergo rdid um duorum recc angulorum FGC, 
& duorum recta ngu lorum C B JE , feu quadrati CB, 

arqua- 
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squalis prxd ictis duobus rectangulis CbIs; ablatis 
ab his planis praedictis duobus rectangulis RB, CG, 
erit aequale duobus rectangulis FBG, qus rema* 
ncntfi a ditemus rectangulis FBC, aufe ranbur praeu- 
ri icta duo rectan gula FB, C,G . Sed re.fi duum .duor 
rum rectangulorum FGC, & quadrati CB, abip* 
fis demptis duobus prodictis rectangulis funt qua* 
drata CG, GB, Nam quadratum BC, aquatur 
duobus quadratis BG,GC, & duobus rectangulis 
BGCj quae duo rectangula coniuncta cum duobus 

recun-^ 

"‘I 
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tectangulis FGC, faciunt prjedicta duo rectangn. 
U FB,CG, au ferenda. Ergo duo rcctan gula FBG, 
erunt xqualia quadratis CG, GB. Ergo haec ad 
duorectangula ABF, erunt in eadem ratione. In 
reliquis fequantur prxcedentes demon ftration es, 
& eodem modo concludemus triangula ad verticem 
aequari quadrato Q^Quare in omnibus cafibus con- 
ftructa fu nt triangula xqualia quadrato Q. Quod 
erat faciendum . 

Quod vcroafiumptum eft, nempe lemicirculum 
femperfecare C B , in G, fei\ quod idem eft, N O, 
minorem efle N B , patet: quia quadratum N O , 
feu quadrata N C , C O , feu quadratum N C ,cum 
rectangulo F£, C B , minora funt quadrato N B . 
Nam rectangulum FE, CBjdiuiditur in rectan- 
gulum NE, CBj & in rectangulum FN, CB^feu 
i\ C B . Patet autem quadratum N"C, cum rectan- 
gulis NCBj NE, C B , minora eflc quadrato Nb. 


* ■ •’ -j" S CHOLIVM l 

•** *. > , 

Ex dictis ergo licuit animaduertere , femperduo 
triangula ad verticem xqualia probata elfe rectan- 
gulo fub Ab, in b F, qux b F, eft tertia proportio- 
nalis ipfarum A 8 , & Q; qua? cum augeatur ad 
aug ncntum dati quadrati Q, quod poftea augeri 
poteit in infinitum $ patet edam duo triangula ad 
veiticem augeri pofle in infinitum , adeo vt num- 
quam deueniatur ad maxima. Secus dicendum eft 

de 
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deminimis. Nam-cumvifum fit, quod fi BF > 
adeominor BE, dimidia C», ^ mctangulum C , 

EF, maius fit quarta parte quadrati i CF » F ot ?} e ' n 

nequeat conftrui ; & mnc folum fit conftruibile, 
quando ®F, eft taliter minor B E. vt reciangujum 
c B , E F, fit quarta par s quadrati C F , patet trian- 
gula fic muentaefle omnium minima . SiqUisergO 
iubeat inuenire minima triangula, ei fiatisfaciem 
fic. Diuifa CB, bifariam in E, ruriutn taliter 
fccetur in », inter E, B vt rectangulum £ ■> 
EF, fit quarta pars quadrati CF$ diuuaqt^^ * 
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bifariam in G, ducatur A^H. Hxc conftituet 
triangula fclinima.^ D 

A^ipatur^utem rqu^d licet fuppofitum fit an- 
gulos 6 , B, 're^ps etfei mhilominus fietiarnfint 
vtcumque obliqui, habebimus intentum, ducendo 
perpendicularentintervC.O, AB, & circa ipfam 
operando, vtfa&umeft fupra^ poftea CB, obli- 
quam fccando proportiofrjaliter ifi^Ci, ficuti fuerit 
diuifa normalis in fimile *punftc , 'Ducendo enim 
eodem modo A G H, haj)ebimuwnteuturn . 

s c h o 1J1 v m ii 


V\ 


Vc vifum eft in fcholi^antecedenci j duo^fiian- 
gula ad verticem poliunt quidem augeri in infini- 
tum , fed non in infinitum minui , qifi^ tandem de-, 
uenitur ad crfanguia minima. Licet tamen notare 
accidens quodam non fperncnduai* quod in tali- 
bus triangulis repentur. Et eft , quo,d fi C B , fit fe* 
<5ta bifariam iri, E, tk fit du<5fca A E D, vtique tri- 
angula C E D > A E B, , fune minora triangulorum 
omnium, quseconftituerentur a linea fecance E B, 
& funt maiora omnium conftitutorum a linea Te- 
cante CE . At non eodem modo funt maiora v 8c 
minora: nap quo magis linea fecans E B, approbi 
pinquacur pun&o B , eo magis triangula C E D , 
AEB, funt illis triangulis minora : non yero eo 
fiuna maiora trijjuigulis fuperioribus , quo magis 
Une^ fec»s C E, appropinquatur pun8o Q fed 
lu, ' o dum 
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dum linea fecans CE, difcedir ab AID, fem- 
pcr duotriangula<!ecrefcunt, vfque dum deuente-* 
turad duo minima CGH, AGB, (fupponendo 
ijrikminiftiaeflfe)' progrediendo autem verius C, 
nirfiun triangula crefocrrtt vfque dum perueniatur 
adpundom C, vbi triangula degenerant in tri- 
angulum ACB, quod vtiqiteeft aequale triangulis 
A ER, CE’£>j qtnaicum triangula CED, ACF, 
jrfcxpterasquafrtatem iplarnrrr AEd ED, Ent ar- 
qualia , ergotottrm trtaflgulum ACR, erit aequa- 
le rri angulis CED , A E B . Parcet ergo, quod fi , 
CE, intefligaturficdiuifiiin F» vt trartfeuiue lig- 
nea per A > F,cotiftituantur triangula omnium mini- 
ma >&draidamfiife* AG H , fecante Mvquod 

r. O etiam 
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etiam poteftdiuidi linea AKl, Teomte CfV*tft 
dtatroi anguli CkL, AkB, finrcquafiatriangu- 
* lis CGH, AGB. Quod-rtiquefiet^dinSa GD, 
(cum triangulum HGD, non fit -Onrtiimto maw. 
Aium) ex fchol. propoik. x$. muemacnr triingit- 
lum LKD, ei aequale . Namtriangtila CKLJ 
AkB, erunt aequalia triangulis CGH, AGS’ 
Ratio eft > quia ooo triangol a € £ Di, A E 1 B , fu- 
perantduo triangula CGH, AGBy quantitate 
trianguli HGD: & pariter (uperarit trianguiaj 
CKL, A K B , quantitate trianguli L k J>; cum 
ergo excefliis, ex conftru&ione , nempe triangula 
LKD, HGD, fint aequales. Ergo etiam reliqua 
triangula erunt aequalia. T . _ . . f . ^ 

ExplicajaimusdiligbJtflf isp&riftira» quii exipfis 
dependet folutio Problematis non fpernendi . Pro- 
blema autem taleeft . Datis omnibus, quae fupra , 
& ducta AGH} ducere A k L , vt trapezium 
kGHL, fit aequale triangulo KAG. Etenim fa- 
dis omnibus > quae fupra > cum trianguli C GH , 
AGB, fint aequalia triangulis CkL, AkB; ab- 
latis communibus triangulis CkL, AGB. Er- 
go reliquum trapezium k, G HL> erit aequale tri- 
angulo AkG. 

SCHOLIVM III. 

Sed randem vt huic problemati finem impona- 
mus , & fimul cum ipfo, etiam primo libro innnita- 
M O x rum 
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rum parabolarum , applicentur etiap),praciida nor 
ftrpirftituw.N^mpedatiavt fupra, danere AGH, 
vt quacumque femi parabolas , , quagim; diametri •» 
C G, GB, bafe&;C H, AB, fiat dato fpario aqua- 
les . Nam fi fiat vt nuraerusparabolx , ad dimidium 
numeri parabolae cum dimidia vnJtate , rflcdpatium 
datum, ad aliud: fi huic inueniancur triangula ae- 
qualia modo praedido, quibus in teli igaptu rei reum- 
fcriptsfemiparabolasjhi erunt aequales fpat io da- 
to . Si v^ro triangula non fint reperibjliainee etiam 
erunt rcperjbiles feroiparabolae » v 





DE INFINITIS 

PARABOLIS, ETC. 

* \ 
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[lcuji libro {aperior i explicata: fuere 
infinita: parabola: , ac infinita trili- 
nea , infinitaque horum Tegmenta ; 
fic in praefenti explicanda veniunt, 
infinita folida, quxexyarijs rota-, 
tionibus praedirarum figurarum, 
ortum ducunt . Concipiamus ergo in fchemate po- 
fito initio fuperioris libri , in fini casfomi parabo- 
las BAC, BAHC, baic, balc, &c* 
rotari circa diametrum BA, donec redeant. ad 
initium motus . 



3 i 


DEFINITIO PRIMA- 


T alia folida ex tali rotatione genita, vocentur in- 
finita Conoidea parabolica • 

n DE- 
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"^1 . . < » 

Sed (t rales infinita* femiparaboL* dupjicarx ad 
partes BA, concipiantur rotari circa bafini BC, 
duplicatam. Talia folida vocentur infiniti Fufi pa- * 
rabolici.^ L 

■» fV •• 

•. .-i • ' ' 

DEFINITIO TERTIA. 

Si verotoriclplamus tales Infinitas parabolas ro- 
tari circa JDA,ipfas in verrce tangentem. Solida 
genita vocentur infiniti Aqquliftridi pattbpUcife- 
cundurp redit ud me m bafis. 


DE- 


i*.r* 1 


s • t 


~ ) 
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DBEINITIO Q.V ARTA. 

Siaute^infirtita: parabo!» rotertrurcirfca CD, 

diametro faralldanr. Talla folida vocentur infiniti 
Annuli pirabolfcrftri&i fecundam re#icudinem-* 
diametri # 

DEFINITIO QyiNTA. 

M w 

Sed coitcipiamus infinita trilinea ACD,AHCD, 

^i L . GD * &c ' rouri circa diametrum 
A D.Taliafolida- vocentur infiniti Conici circa dia- 
metrum .V 


DEFINITIO SEXTA, 

Sivero rotentur circa bafim CD. Vocentur in- 
nmti Conici circa bafim. 

Hj funt termini , qui in pradenti fuerunt expli- 
candij reliqui vel erunt omnibus obuii, vel explica- 
buntur proprijsinJocis. ' . V 

PROPOSITIO I. 


Si tpMbtt ex mfimtis nmnditm ptrMuis /icetur aU. 
” ° b *fi ?**&!*. Erit totum conotdes , ad conoula ad 
7"f'" w y vt pote Fias /e mt diametri arcuL fu* bafis 
vplici gradu atuor poteftate conoidts , ad fimiUm po- 
te Jt as em fcmuUame t rt bafis conoidts ad verticem . 

Irto 


/ 


! 
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E Sto Conoides quodlibet parabolicum A B C > 
genitiim ex reuolutione femiparabolae B A D, 
circa diametrum BDj quod fecetur plano EFG, 
bafi parallelo . Dico conoides ABC, effead^conoL 
des EBG, ad verticem, vt poteftas AD, duplici 
gradu akioT poteftate conoidis, ab fimilem potc- 
ftatcm EF. V. g.in primo conoide» nempe in co- 
no, vt cubus AD, ad cubum EF. infecundo, 
nempe in concide ordinario, vt qn ad raroquad ra- 
tum AD, ad quadratdquadratum EF; & fic in 
infinitum . Ipfis conoidibus inteMtgan us circtim- 
fcriptoscylindos NC, LG. Ergo cylindrus NC, 
ad conoides ABC, erit vt cylindrus LG', ad 
conoides EBG j quia figurx eiufdem genens, 
nempe femiparabobe, eodem modoreuokitac, ne- 
queunt 
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queunt producere nififojjda eiufdem generis , ac 
proindo^linirnpfis circumrcripti, retinebunt ad 
ipfas eafftem rationes/ Ergo & permutjahtlo , vt 
cylindrus NC| adxrylindrum LG, ficlconoides 
ABC , Sad conoides fi B G . At ratio; cylindri 
NC, ad cylindrum LG, componitur ex ratione 
quadrati' A D, ad quadratum E F, & ex ratione 
A N , feu D B , ad E L , feu ad'B F , vt facile eli- 
cietur exj i 1, elem. & vt inf erius a nobis probabitur 
in propcfit. p. huius, nempe ex ratione potcftatis 
A D, eiufdem gradus cumconoide , ad fimilem po- 
teftatem E F . Ergo & ratio ABC, ad EBG, com- 
ponetur ex rationibus quadrati A D, ad quadratum 
E F , & poteftatis A D , eiufdem gradus cum co- 
noide,adfimileitipoteftatem EF. At ex iftisdua* 
bus ratiori i bpscoaiefcic ratio poteftatis A D, dupli- 
ci gradu altioris poteftate conoidis » ad fimilem po- 
teftatcm E F; t Quare! patet propofitum . Qurid 
&C. ! ; 't j » *I - •• ' : 1 -i.., d ■ r. 


SCHOLIVM. 

? • ••• , * : r- . . ; ' . " 

Non folum autem erunt in ptaedi&a ratione ta- 
lium poteftatum AD, EF, folida pratdidla , fed er* 
iamfolidumextrilinco NBA, circa Bp, adfbli* 
dum ex trilineo ad verticem LB E, circa BF. Item 
folidum ex figura N L E F D A, circa B D , ad fo 
lidum ex fegraento A E F D, circa F D . Item du- 
&is B E, B A, folidum ex portione contenta fub re- 

P eia, 
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&a,& cuiua Ab, circa BD, ad (olidum .ex por- 
tione contenta fub re&a , & curua E B , circa B D. 
Primum patet , quia cum fit vt totus cylindrus ex 
ND, ad totum cylindrum LG, fic ablatum conci- 
des ABC, ad ablatum conoides EBG. Ergo reli- 
quum, nempe folidura ex trili neo NBA, circa BD, 
erit ad reliquum , nempe ad folidum ex trilineo ad 
verticem LBE, circa BD, vt totum ad totum. 

Eodem modo patet fecundum . Quia cum *fit vt 
totus cylindrus N C, ad totum conoides ABC, fic 
ablatus cylindrus LG, ad ablatum conoides EBGj 
ergo & reliquum , nempe folidum eat N LEE DA, 
circa B D , terit ad reliquum , nempe ad fruftum co- 
noidale A.EG C, vt totum ad totum . 

Facile eriam patebit tertium . Quia tum -fit vt 
'? totum 
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totum conoides ABC, ad totum conoides EBG, 
ficabUtus conus e*triang|ilo AB D, circa B D, ad 
aWa ^-Coj^e*lp^^iQ EB^dcca BF(qui* ' 
conipjnt tertia ptortes ^fmdrorum i ) ergo & reli- 
qHur|eritadreIi<juum vctoEtrai aid totum $ nempe 
folidumex figura contenta a reda,&curua AB, cir- 
ca BD, ad folidum contentum a reda, & curua EB, 
circa BD. 

«■». « * 

PROPOSITIO II. 

• * • — *»— 

W* , _ _ # 

Si quilibet ex infinitis Qmictt circa diametrum feccturpla- 
no bafi parallelo . £r// /<?/«/ conicus ad conicum ad 
•verticem , •vt potefias diametri conici , cuius numerus 
fit duplus vnitate autfus numeri coma , ad [tnulem 

potestatem diametri conia ad • verticem , 

« *• ' 

E Sto Conicus ABC, ortus ex rotatibne criliaef 
AB d, circa diametrum BD, feduspIanoEG, 
AC, parallelo Dico conicum ABC , effe ad conicum 
EBG,vt poteftas DB,cuius numerus fit duplus vni- 
tate audus numeri conici, ad fimilem poteftatem 
B F. V.g. i n primo conico, vt cubus ad cubum. Jn 
fecu ndo, vt quadratocubus ad quadratocubu m . In 
tertio , vt quadratoquadratocubus , ad quadrato- 
quadratoarbum ; & fic in infinitum . 

Conicis eircumfcribancur cylindri HC, LG. 
Fodem modo , quo fadum eft in propofit. ant- pro- 
babimus, eiTe cylindrum HC, ad cylindrum LG, 

P x vtco- 
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vc conicas ABC, ad conicum EBG. Sed ratio 
cylindri HCj ad cylindrum LG, componitur 
er ratione quadrati AD } feu HB, ad quadratum 
EF, feu LB, &exratione AH } ad EL. Ergo 
& ratip conici A B C , ad conicum E B G, compo- 
netur ex ijfdem rationibus. Verum cum fit , ex 
genefi parabola: , vt HB, ad BL, fic poteftas. 
H A , eiufdem gradus cum parabola» ad fimilem 
poteftatem LE. Ergo &vt quadratum HB, at i 
quadratum LB , fic poteftas AH, cuius nume- 
rtfs fic dupfliis pote ftatis parabola? , leu conici, ad fi- 
milem poteftatem L E . Ergo ratio conici ad co- 
nicum componetur ex ijfdem rationibus . At ex il- 
lis rationibus , componitur etiam ratio poceftatts 
H A, feu BD , cuius numerus fit duplus vnitate' 

au&us 
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audUs numeri conici , ad firmlem poteftarem L E, 
feu B F , Ergo &c. Quod &c. 

SCHOLIVM I. 

1 ♦, , • * 

Etiam in praefenti propofitione , non folum erit * 
in eadem ratione praedid<£poteftatis D A* ad illam 
poteftatem BF, conicus ABC, ad conicum EBG$ 
fed etiam annulus ftr itflus ex femiparabola HBA, 
circa B0, ad annulum ftridum ex femiparabola 
LB E, circa BF. Item folidum ortum ex figula., 
HLEFDA, circa DB , ad fruftum AEGC. 
Pariter, dudis EB, AB, folidum ex figura con- 
tenta a re<Sla , & curua AB, circa BD, ad foli- 
dum ex figura contenta a re&a , & curua EB, 
circa BF. Qua? etiam eodem modo patebunt fi- 
cuti ibidem* 

SCHOLIVM II. 

Ex didis ergadti duabus fuperioribus propofi- 
tionibus > & in propofitione tertia primi libri, poffu- 
mus confiderare pulcherrimas feries , & ordinata 
incrementa proporcionum , quae reperiuntur inter 
infinitas parabolas , infinita trilinea , infinita co- 
noidea parabolica , & infinitos conicos. Nam fi 
infinitae parabolx, feu femi parabolae v.g. HBA, 
Iccentur LE, bafi HA, parallela femiparabol^ 
HBA, adfemiparabolas LB E , retinent talem pe- 
rennem 
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rennem proportionem, vt in prima parabola fit in 
duplicata ratione HA, ad LE. In fecunda in tri- 
plicata. In tertia in quadruplicata , &fic in infini- 
tum. Idem intelHgendum eft fi triiinenm ABD, fece- 
tur EF, refpedu proportionis diametri DB, ad 
diametrum BF. in conoidc autem genito ex femi- 
parabola HBA, circa diametrum HB, &fe3o. 
vt dittum eft. Conoides primum ex HBA, ad co- 
noides ex LB E, eft in triplicata ratione HA, ad 
L E . Secundum ai fecundum in quadruplicata».. 
Tertium ad tertium in quintuplicata, & fic in infi- 
nitum . At in conicis ex infinitis trilineis circa diar 
metrum , non feruatur incrementum exponentium 
per vnitatem , vt in praecedentibus , fed per bina- 
rium , adeo vt in primo conico fit, conicus ABC» 
ad conicum E B G, in triplicata ratione D B, ad BF. 
In fecundo in quintuplicata. In tertioinfeptuphea- 
ta. Et fic in infinitum. 

'SOHOLIVM II L 

Verum antequam difcedamus ab hac propofitio* 
nc, notetuF etiam fi placet , quod fiquadibetex in- 
finitis parabolis, vel quodlibet ex infinitis trihneis». 
Item q.iodlibetcx infinitis eonoidibusparabolicis* 
feu quilibet ex infinitis conicis circa diametrum» fe- 
ccntur, vtdi&um eft fupraj nec parabola, & trili- 
neum ad varicem , nec conoides, & conicus ad 
verticem , erunt magnitudines fimiles luis magnitu- 
dinibus* 


/ 
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dinibus , nifi tantum in primo gradu parabolarum , 
trilineorum , conoideorum , 3 c conicorum. Ratio 
cft $ quia cum nobilis Geometra Bonauentura Ca- 
ualerius lib.a. Gcomet. Indiuif. propofit. i 1 7. 
vniiuerfalilfime oAendet id , quod in aliquibus cafi- 
bus » & in magnitudinibus particularibus ab alijs 
oftenditur: nimirum, omnia fimilia plana, effein 
duplicata proportione homologorum laterum ; om- 
niaque fimilia folidaefle in triplicata tali ratione : ex 
di&is apparet , folam primam femiparabolam_* 
AB H, & folum primum triliaeum ABD, nem- 
pe triangula , eOe ad triangula {-BE, HBF, vt 
quadratum HA, feu DB, ad quadratum LE, 
feu B F. Reliquas vero femiparabolas , ficuti reli- 
qua trilinea, in triplicata , in .quadruplicata &c. 
Item e* ditiis apparet , folum primum conoides cx 
HB, & primum conicum ex fABD, 
circa ®D, nempe conos, elfe ad conoides cx LB E, 
& ad conicum JEB G,vt cubus HA, feu DB,ad 
cubum. L E f feu BF. Reliqua veroconoidea, in 
quadruplicata, inquintuplicata &c*Item reliquos 
conicos , in quintuplicata , in feptuplicaca &c. 
Quare pacet pcopoficutn . 


PRO- 
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PROPOSITIO III. 

I •• 

Qmeidea paraCobca etufdem gener is , £$■* conici eiufdcm ge- 
ner is y O* circa diametrum , quorum eadem bafis^funt 
in ratione fuarum diametrorum . 



S int duo conoidea parabolica eitffdem generis 
A^C, ADC, quorum eadem bafis A E C . 
Dico conoides ABC, efle ad conoides ADC, vc 
B 6 ,ad ED. Ipfis intdliganus circumfcriptos 
cylindros FC, GC. Facile patebit ex didis, efle 
conoides ABC, ad conoides ADC, vt cylin- 
drus FC, ad cylindrum GC. At cylindrus FC, 
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eft ad cylindrum G C , vt B E , ad E D . Quare 
patet primum^---- • * 1 * y 

Sed Tupponamus ABC, ADC, «(Te conicos 
eiufdem generis, quorum diametri BE, ED. Eo- 
dem modo patebit, conicum ABC, efle ad coni- 
cum ADC, vt BE, ad ED. Vnde patebit et- 
iam fecundum, — — — • 


i 


PROPOSITIO IV- 

/ 


/ 


Si conoides-yarabolicum quodeumque fecetur plano baji pa- 
rallelo i 0* fuper eadem bafi cjrudiametruto frujli 
cono^dlts ,jit aliud conoides etufdemge heris . Etst f ru- 
fium ^ ad conoidp^ quod includit tot continue pro- 
porttonale&n proportione fcmidianictri maior ii bafis fru- 
sti i adffmidiametrup» bafts minoris , incipiendo k prima 
inclufiue , quotus cH numerus conoidis auStus binario , 
ad eafdem proportionales , 'vltimis duabus minoribus ex- 
ceptis . 


r > * ' • ... , 

E Sto conoidesparabolicum quodeumque ABC, 
, quod fit fe&um plano HDK, bafi parallelo; 
& inteUigatur aliud conoides ADC; ratio autem 
A E, gd ,H D, CQntinueturintot terminos, vt nu- 
merus eorum excec(afc numerum conoidis ternario^ 
Ijtqtie^ vjtimus. minimus ternarius, L , vero fic 

• terminus fuperana numerum conoidis vnitate . Di- 
co frullum AHKQ elfe ad conoides A D C , vc 
A E, H D, & exterae tot proportionales, quotus eft 

numerus 


. . j.i 



«umerus conoidis binario audhis nempe, vt omnes 
proportionales, vlrirna M, excepta,ad eafdem,dua- 
bus^vitimis minimis exceptis . V.gi in primo co- 
floide, vt A E, HD, cum tertia proportionali, ad 
AE. Inquadratico, vt A E, HD, cum duabus 
ali)S» ad AE, HD. In cubico, vt A E, HD, 
cum tribus , ad .A E, HD, cum tertia 5 & fic in 
jnnrmuin,. 

Quoniam *n»n ex propofit. li Huius , conoides 
ABC, eftadcoiroides EEBK, vtpoteftas A E, 
riuplicj gradu altior potfefta te conoidis , ajfimilern 
poceltatem HO-j nempe vt AE, ad M,- ergo 
ikper conuerfionem rationis, & eonu er tendo, erit 
n ezceBk? A E , %ra M, ad AE , fic /m- 

~ ' ftuna 
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fhim A H K C , ad conoides ABC. Rurfum, q u v 
nium c onouk s. ABC, eft ad co rtoi dc s A D C, vc 
BE, ad ED; & quoniam arguendo per tonuer-- 
fioncn rationis, cftvt B E, ad El), iic pjteftas 
A E , eiufdem gradus cum conoide , ad cxccflf. m ip- 
fius fiipra fimit6m poteftatem H merope fic A E, 

adexCiiLmjpfius fupra L. Ergo*er xquali \ erit 
fruftujn Afi K C> ad ctmotdo A DC , vft excef- 
fus A E^fupra; M, ad ekceflum A E, fuprat L. Ve- 
rum duc/niajn ex fcholio. propofir.?..prk exceflus 
A EyUipra^M, sequatur omnibus evccfliW Omnium 
propogri onaliurn,- excefuS ; prcm AJ^JflttTa H, 
aequattjr omniEus excelifaus , duotos vfrimis exce- 
ptis; & cum omacspropoYtionales excedant nume- 
rum conoidis ternario*, omrfes exceflus fiiperabunt 
eandem numerum binario; & cum proportionales 
▼fquead L, lnclufiue, excedant numermwconoidis 
mitate, exceflus AE r fupra L, aequabitur tot er- 
ceflibus quotus eff numerus conoidis Ergo AHkC, 
erit ad ADC, vt tot exceflus proportionalium* 
quotuseft numerus conoidis binario au&us, ad tot 
exceflus, quotus eft numerus conoidis. Verum er 
propoflt 7. primi , cum exceflus rnagnitudinum-» 
continue proportionalium , fine proportionales , & 
in eadem proportione cum totis magnitudinibus; 
vndeeft vttocexeefliis, ad tot exceflus, fic tot pro- 
portionales homologae antecedentibus cxceflibus,, 
ad tot proportionales homologas confequentibus 
exceflibus. Ergo fruftum A H K C, eritadeonoi- 

x des 
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des A D C, vt A E, H D, & ca?tene tot proportio*- 
nales quarum numerus excedat numerum conos- 
dis binario , ad illas cafidem proportionales , dua- 
bus vltimis exceptis j nempo ad tot proportiona* 
les , quarum numerus atquetur numero concidis*. 
Quod, &c* 

COROLLARIVM- 

Ergo diuidendo, erit exceflfus fruftifupra conoi- 
des, adipfum, vtduae vltimae minores proportio* 
nales, ad alias i nempe ad A E, & ceteras tot nu* 
mero , quotus eft numerus conoidis 

' SCHO- 


Digilized by Google 





L1BP.K snCVNDVS. iif 

. S C H O L I V M I. 

Inferius fu a loco etiam a (lignabitur ratio frufti r 
ad cylindrum GC, fibtcircumfcriptirm. 

SC HOLI VM II. , 

Ex didis remanet probata propofitio, quam ha- 
bent Lucas Valerius lib. i . de centro grau. propofifr 
i o. & Ricardus Albius in fuo bemifphxrio diftedb 
prop» 1 6. & forfitan alij , quorum non meminimus* 
Nimirum , frwftum eoni^Unl A Hk€, eflead co- 
num ADC,vt AE,HD, cum tertia proportio- 
nali JL, ad A E. Pariter ex hac probari poteft ear, 
quam habet idem Lucas Valerius lib. propofit. i o. 
Nimirum fruftum conicum , effe ad conum > vtre- 
.dangulum AE, HD, cum tertia parte quadrati 
A O ( fi A O, fit exceflus A E, Cupra H D, ) ad ter- 
tiam partem quadrati A E. Cum enim probatum 
fit , fruftum conicum > efife ad conum , vtr A E, H D, 
& tertia proportionalis L r ad A E} ergo & duceftdo 
omnia in A E, erit fruftum ad conum, vt quadratum 
A E, redangulutn A E, R D, & redangulum A 
l ( nempe quadratum HD) ad quadratum A E'j 
nempe quadrata A E, E O, &re<ftangulum A EO, 
ad quadratum A E. Ergo& fruftum, erit ad conum,, 
vt tertia pars antccedentis,ad tertiam partem confe- 
quentis. Sed tertia parsquadratorum A£, EO,& re- 
. danguli 
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dahgfili A£o, eftredangulum A EO,& tertia 7 
pars quadrati A.Q; (nam cum quadrajufri a E, (it 
aequale re dlangulis a E O, A O E, & quadrato A 0$ 
& cu| n re^aogrjium AOE, cum quadrato OE, fa 3 • 
ciat re&angulum A E o . Ergo quadrata a e } EO, 
& re&angulum a E O,, aequabuntur tribus rc&an- 
gulis A£o, & qradrato A O: quorum tertia pars 
eritre&angulum a EO,& tertia pars quadrati A O j 
Eigo fi itflum > erit ad conum > vt re&angufcum aEO, 
fcu a E , H D, cum tertia parte quadrati AO, ad 
tertiam partem qurdrati a e . 

propositio v. 

, s % \ f • ' ?• • ■ ■* 

Si quilibet ex infinitis conicis cin actum etrum , fecetnr piati 0' 
bafi parallelo, fiuper eadem ba.fi cum ipfi, (fip circa dia- 
metrum fruHi int elhgatur alius conicus e wfitem genens . 
Eritfruflum ad comcum , quemtncludit y i>t tot propor- 
tionales continue m ratione diametri cornei, addiame - 
tium conici ad ^verticem , quarum maxima fit diameter 
eonici nat earum numerus excedat duplum numerum: 
comerumtate, ad diametrum conici „ 

S E<f in £ hem ate proportionis antecedentis inv 
telbgamus AEQ,. ADQ, eflfe conicos circa 
diametros RE,. E0, Dico fruftum A Hic Cy effe 
ad conicum A D C, vr Eg> RE>, flr arter* roc 
continue proportionales ,, vt earum numerus exce- 
dat duplummimerum conici vniratc a ad E V g. 

inpri- 
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in primo conico, erit vt Eb.BD, cum tertia pro- 
portionali , ad BB. fo fecundo, vt j. pcoportio- 

En e Vc d EB c Intertl0,vt 7- proportionales, ad 
B B j & fic m infinitum . Ratio E B, ad B D , con- 

tuuicrurintor terminos , vteotum numerlaexcedat 
duplum numerum conici binario s fitque vltimus 
minimus terminus M. Quorramenimcxpropofit. 
i.huiirs, conicus a bc , eltadconicnm HBk, vt 
poteftas E fi, cuius numerus excedat duplum nu. 

merumcomci vmtate.ad fimilempotclbtem B D • 

" en ’ pe V ' RE » ad **. Ergo per conuerfionem 
rationis , & conuertendo , erit fmftum *HKC, ad 

conicunv a-bg, vt exceffus BE. fupra M, ad 

BE. Sed conicus ABC, eft ad conicum ADC 

E D - Er S° « ^^i.erk 

ER r “ kC J ?i“ on,cum ADC, vt erceffu* 
v r’ ad £ D • At exceffus E&,fupra Mi 

ex lspe diftis, *<juat«r omnibus exceffibus omniunT 

pronabam; qm, cum numetusproportionai 

j XC f datlUlniCru m du ^ Iu mra ^^irtino,e3tde. 
dewdupiuiB nuineriuucanici vn itate; BD, vero eft 

excefTus pnmx HB,r U pra fecundam »D;& caoi ex *7. 

pn. fit vttotexceiTus, ad primum excefliim, fic E b* 
TT tot P ro P° r tionaIcs , quarum numerus cx' 

cedatdupium numerum conici vnitace. ad Er. E r . 

go f, uAum H Ic C , erit ad conicum A D c , vt 
JtndeKO EZQued 


CO- 
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t , • • • 

COROLLARIVM- • 

Ergo cjiuidendo, erit exceffus frufti fupra coni- 
cum, adipfum, vt exter* proportionales abfquc 
prima, ad primam* 

... . .. . 't 

, . SCHOLIVM I. 


i „ • / 

Etiam frufti ad cylindrum GC> fibi circumlcri- 
ptum, inferius fuolocoaflignabitur ratio . 


, SCHOLIVM II. 

V. ' ' : - . 

Pariter etiam ex di&is in hac propofitione, rema- 
nent probat* propofitiones Luc? Valeri), & Albij,de 
quibus loquuti fumus febolio a. propoftt. ant . Nam 
ex dialis, cum fruftum conicum, fit ad conum ADC, 
vt EB, BD, cum tertia proportionali ,ad EB; & cum 
in cono > fit vt EB, adBD, fic ae, ad HD. Ergo 
j&uftum erit ad conum, vt ae, H D, cum harum ter- 
tia proportionali, ad a e. . , - ‘ 

• , . • 

PROPOSITIO VI. : 

, - * * ' T * , 1 * * 

» t ^ \ , . . , • , i . » * • * • • * t 

Qr culus ad quodlibet triangulum reSlangulum , habet ratio- 
nem compofo ain^exr atiene femidiametrhadnunum late- 
rum circa reftum^ ex ratione circumferenti*» *d aliud 
latus circa rcSlum . 
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E Sto circulus, cuius femidiameter AB, & trian- 
gulum re&angulum, cuius angulus re&us, qui 
ad C. Dico circulum , ad triangulum,habere ra- 
tionem compotitam ex ratione A B, ad alteram ip- 
farum DC, CE, puta CE, & ex ratione cir- 
cum ferentiar, ad D»C. 

Si non , vel circulus ad triangulum eft in maiori , 
Vel in minori ratione quam fit ea compotita* Sit pri- 
mo in maiori • Ergo aliquid circulo nainus, erit ad 
triangulum in squali ratione ei compotita: . 'Sit hoc 
fpathim F, & in circulo tnfcribatttr figura aequa- 
lium laterum , minu s deficiens a circulo quam ab |p- 
- fo deficiat fpatium F . Quomodo autem boc fiat, 
geothet?tis.eft nimis femiliare,. Sit ergo h*tc figura 
infcrrpta^mcientia multiplicemus, tpfura quadra- 
> tum sGU K. L, i & l :<& Bj femidiameter dioidat G H, 
>bifariam^ .& ad angulos rectos in M* Quoniam 
■ ‘ R quadra- 
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Hjuadratum HL, maius eft F, ergo ad triangulum 
DEC, erit in maiori ratione quam F , jaoi^Sh 
triangulum ; nempe, ex hypothefi , in maiori ratio- 
ne quam fit compofita ex BA, ad EC, &: ex cir- 
cumferentia , ad D C . Sed ratio quadrati , ad trian- 
1 gulum(& fic cuiufcumque figurari nfcriptajcuideaf 
ter in circulo) componitur ex ratione M A, ad C E, 
& ex ratione perimetri quadrati , ad DC, vtfaci- 
lepatet- Ergo ratio compofita ex MA, ad CE, 
&„cx perimetro quadrati , ad D C, erit maior com- 
pofita ex BA, ad CE, & ex circumferencia"ajl b ' 
DC. At iatio MA, ad CE, minor eft ratione 
• BA, ad eandem CE. Ergo ratio perimetri qua- 
drati, ad DC, eritmuho maior ratione circumfe- 
rentia? circuli, ad DC. Quod nimis implicat. Non 
ergo circulus, eft ad triangulum in maiori ratione 
•quam fit ca compofita. 

Sed nec in minori. Quia fic aliquid circulo ma- 
ius, eftet ad triangulum in eadem ratione cum ea 
compofita riSit rurfttm hoc fpatium F. Et circulo 
‘ circumfcribatur, more folito, figura ex sequalibus 
- lateribus conftans numero paribus , minori fpatio 
excedens circulum quam ipfum excedat Fr. Sit ha?c 
■ quadratum NO.. Ergo NO, erit ad triangulum 
in minori adhuc ratione, quam fit ea compofita. Er- 
go ratio compofita ex C,A, ad CE, & ex peri- 
metro quadrati NO, ad DC, minor erit com- 
pofitftex AG, ad CE, & ex circumferentia , ad 
D C 3 nempe ratio perim^ri quadrati N O, ad DC, 

minor 
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minor erit ratione circumferentiae circuli, ad ean- 
dem DC. Quod etiam implicat. Cum ergo non 
aliquid maius , nec aliquid minus circulo , fitad 
triangulum in ea ratione compofita . Ergo circu- 
lus eft ad triangulum , vt eft ea ratio compofita . 
Quod &c. 

SCHOLIVM. 

Sub hac propofitione vniuerfal i continetur tam- 
quam particulariffima, illa, quam oftendit Archi- 
medes lib- dedimenf:circul. propofit. i. Nimirum 
circulum aequari triangulo re&angulo, cuius vnum 
laterum circa re&um, fit aequale radio, aliud cir- 
cumferentiae circuli. Sedinfuper fub hac continen- 
tur duae hac vhiuerfaliore* . Prima eft . Quod fi 
vnum latus fit aequale radio circuli : circulus eritad 

R & frian- 
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triangulum , vt circumferentia ad aliud latus circa 
redibm. Secunda eft . Quod /Ici reum ferentia fit' 
a*qualis vni laterum circa re&um , circulus erit ad 
triangulum , vt radius ad aliud latus . Notatu retiam 
quod quamuis comparatus fit circulus cum triangtf- 
io re&angulo , licebat etiam illum compara re cum k 
triangulo quocumque , adhibendo vice laterum cir- 
ca res&um, bafim , & altitudinem trianguli, vt confi- 
deranti patebit. Infuper notetur, quidquid di<ftum 
eft dc toto circulo refpeitij trianguli, polle etiam eo- 
dem modo probari de quolibet eius fe£tore,refpe3u • j 
eiufdem trianguli. 

PROPOSITIO VII. 

tArmilla circularis , ad trapetum ordinarium re SI angulum , 
cuius duo oppijita latera jint parallela , habet rationem 
compojitam ex ratione cinumferentix maioris , *vel mino- 
ris y arm //<€, ad latus maius , njel minus parallelorum tra- 
pezjj , ex ratione latitudinis arrml/x > ad altitudinem 
trapezij . Dummodo latitudo armilla , (js 1 altitudo tra - 
pei.ij jint partes proportionales , illa ftmtdumetri to- 
tius arcub , hac r vero altitudinis trianguli , cuius esi 
trapezium . 

• • V • 

E Sto Armilla circularis, cuius latitudo AB, & 
triangulum reclangulum DHG, a quo in- 
tellegatur abJotum trapezicaai DF, cuius latera., 

E F , OO , fmt parallela , & F G , fit proportio- 
nalis 
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quam H G, ad G F . Dico rationem armillas , ad 
trapezium, componi ex ratione vel circumferenti* 
A L O, ad D G, vel circumferentiae BkP, ad E F, 
& ex ratione AB, ad GF. Quoniam enim, ex hy- 
pothefi , eft G H , ad H F , vt AC, ad C B j & vt 
G H, ad H F , fic D G, ad E F ; & pariter vt AC, 
ad CB, fic circumferentia ALO, ad circumfe- 
rentiam BKP; eygo facile concludemus permu- 
tando, efleve AC, ad GH, fictam BC, ad HF, 
quam AB, ad GF, quam circumferentia ALO, 
ad DG, & quam circumferentia BKP, adEF. 
Cum ergo rationes tam circuli, cuius femidiamerer 
A C, ad triangulum DHG, quam circuli, cuius 
fe nidiameter BC , adtriangulum EHF, compo- 
nantur ex ijfdenr rationibus, nempe circumferen- 
tiartim ALO, BKP, ad DG, & EF f & AC, 

vel 
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vel BC, ad GH, velHF. Ergo etiam ratio ar- 
milla? ad trapezium , componetur ex ijfdem rationi- 
bus, -nempe ex ratione alterutrius circumferentia?, 
ad alteram ipfarum DG , EF > nempe homolo- 
ga? ad homologam , & ex ratione AB, ad GF. 
Quod &c. ‘ ■ . ‘ . 

! SCHOLIVM I. 

Etiam ergo fub hac propoli r io ne vniucrfali con- 
tinetur ccu particulariffimahxc. Nimnum, qaod 
H circumferenda ALO, aequetur DG, & AB, 
aequetur G F, etiam armillam aequari trapezio. Sed 
eriam aliae duae hac vniuerfaliores continentur . Pri- 
ma eft, quod fi A B, GF, fine aequales, armilla . 
erit ad trapezium, vt circumferentia ALO, ad 
DG j fi vero circumferentia ALO , fit aequalis 
D G , armilla erit ad trapezium vt A B, ad G F. 

SCHOLIVM II. 

Facile etiam ex diSis patebit , quod fi du&is 
NM, CPO, & N.G, MF, fint proportionales cir- 
cupiferentijs AO, BP, fe&orum ACO, BCP> 
rAtio portionis armilla ABPO, ad trapezium., 
N F, componetur ex proportione circumferentia- 
rum A O , fi.it BP, ad homologam ipfarum N G, 
MF, & ex ratione AB, ad FG. Imo deducen- 
tur ea omnia, quse fupra deducia fune. Nimirum 
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fi A O, & Ab, fintscquales NG, GF, portio- 
nem armillae ABPO, aequari NF 1 ,- '&c. De- 
ducetur etiam faciliter, eandem efle rationem vel 
armillae , vel totius circuli , ad portionem A B P O * 
armillae , cum ratione vel trapezij DF, vertrian- 
guli D H G, ad trapezium N F, & fic de alijs par- 
tibus homologis circuli , & trianguli . Haec enim 
omnia funt nimis obuia,vt circa ipfa tempus conte- 
ramus , quamuis neceflaria pro impofterum di- 
cendis . 

. SCHOLIVM III. 

Ex di&is etiam facile patebit, quod fifuppona- 
mus AC, duplam CB, & aequalem HGj & DG, 
aequalem clfe circumferentia* RkPj re&angulum 
duplum trianguli DHG, «quale erit circulo, cu- 
ius femidiameter A C . Nam cum triangulum.. 
DHG, fit duplum circuli BC, quia H G, aequa- 
lis diametro circuli» & DG, eius circumferentia*,*. 
& cum circulus AC, fit quadruplus circuli BCj 
• ergotalisxirculus AC, eritduplus trianguli DHCj 
&confequenter aequale re&angulo duplo trianguli 
DHG. FLe&angulum ergo, cuius vnum latus se- 
quatur diametro, & aliud circumferentis circuli, 
aequatur circulo, cuius femidiameter aequetur dia- 
metro prioris circuli. 


PRO- 
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PROPOSITIO VIII.- ^ 

cybndn re&ifuptrfkies , exceptis bafibus , ad 
rcShmgultm Quodcumfue , habet rationem compofi- 
tkm ex ratione Uteris cylindri^ ad njnum latus 
re& Anguli > & ex ratiot.e circumferentia 
bxjis cylindri y ad Aliud latus . 

E Sto cylindrus re&us , cuius re&angulum per 
axim A D, datumque fit aliud re&angulum 
quodeumque HH. Dico fuperficiem cylindri AD, 
bafibus exceptis, ad re&angulum £H, habere 
«rionem torrrpofitam ex ratione lateris AG, ad 
ISB, & ex ratione circumferentiae, cuius diameter 
ad BH. Inter AC, CD, fitmediapro- 
forriOnalis k> & exponatur re&angulum E F, cu- 
ius latus BF» «quetur circumferentiae circuli, cu- 
ius diameter EB. Ex Archime.lib x»defphanv& 
Sc cylin.propolk. i $. fuperficiescylindri A D, eft 
aequalis circulo , cuius radius K. Ac taliscirculus , 
.^ftadciiculum, cuius radius EB, vt quadratum k, 
ad quadratum E B. Ergo etiam fuperficies-cyhn- 
dri A Di, eft ad circulum , cuius radios EB, vc 
quadratum k, feu vt retfangulum A D, ei squale, 
ad quadratum EB. Ac ratio re<fta n g *li AD, ad 
quadratum EB, componitur ex rationibus AC, 
& CD, ad EBj &vt C D, ad EB, fic circum- 
ferentia , cuius diameter CD, ad circumferen- 
tiam. 
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tiam » cuius diameter E B . E;go etiam ratio fuper- 
ficiei cylindri A D , ad circulum, cuius radius E B, 
componetur ex rationibus AC, ad EB, & cir- 
cumferentias circuli, cuius diameter CD, ad cir- 
cumferentiam circui^ cuius diameter E B. Verum 

S circu- 
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circulo, cuius radius EB, cx fcholio$. propofit. 
ant. eft xqualere&angulur»' E F . Ergo ratio fuper- 
ficiei cylindri AD, ad re&angulum EF, com- 
ponetur ex rationibus AC, ad EB, & circumfe- 
rentis, cuius diameter CD, ad circumferentiam 
circuli , cuius diameter E B, nempe ex ratione cir- 
cumferentis, cuius diameter CD,ad BF, quia 
ex conftru&ione BF, fupponitur squalis circum- 
ferentis, cuius diameter EB. Rurfum re&angu- 
lum EF, eft ad re&angulum EH, vt FB, ad 
B H . Quare cum ratio fu per fidei cylindri A O, ad 
re&angulum E H, dc foris fumpto re&angulo EF, 
componaturex ratione ipfius, ad re&angulum EF, 
& huius ad re&angulum E H ; componetur quoque 
ex rationibus AC, ad EB; circumferentix, cuius 
diameter CD, ad BF; & huiusad BH; nempeex 
folis duabus rationibus AC, ad EB; fitcircum- 
ferentix , cuius diameter CD, ad B H . Quare 
&c. Quod &c. 

SCHOLIVM I. 

F x di Ais nullo negotio deducitur , quod fi A C, 
fit aequalis EB, fuperficies cylindri AD, bafibus 
exceptis, erit ad re&anguium E H, vt circumferen. 
tia , cuius diameter C D , ad B H . Si vero prxdi- 
fta circumferentia fit aequalis BH, etiam fuperfi- 
cies prxdida , erit ad EH, vt latus AC, ad EB. 
At fi latus AC, fit aequale EB, & circumferentia 

prx- 
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praedida fit aequalis BH, etiam fuperficies cylindri- 
ca aequabitur redangalo EH. Vnde deducitur quod 
fuperficies cuiufcumque cylindri redi , bafibus ex- 
ceptis, eft squalis redangulo, cuius ynum latus squa- 
tur lateri cylindri,aliud circumferentiae bafis ipfius. 

S a SCHO- 
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SCHOLIVM IL 

Pofletetianiiexpraedidis facile deduci , fuperfi- 
ciem cuiufcumque cylindri redi, exceptis bafibus» 
eflfe ad circulum fuae bafis, vt latus cylindri, ad quar- 
tam partem diametri bafis . Ex quibus poftea dedu- 
ceretur quod fi latus cylindri , & diameter bafis ae- 
quarentur , fuperficiem cylindricam efle quadru- 
plam fua: bafis; & confequenter fuperficiem cylin- 
dricam quadruplam efle circuli maximi fphaeraefibi 
infeript* . Sed quia haec non pertinent ad rem, ideo 
exinduftria reliquuntur. 

PROPOSITIO IX. 

Cylindrici qmcumquehabent inter fe rationem comportant 
ex ratione bafium , & altitudinum , feu laterum 
aequaliter fuper bajibus inclinatiorum . 

C Ylindricum vocamus cum Caualcrio lib. r. 

i Geome. Indiuif.def. 3. omne corpus colum- 
nare, quaecumque figurae fint eius oppofitae bales. 
Quod fi oppefie e bafes fint circuli , vocabimus il- 
lum, confueto modo, cylindrum. 

Sint quilibet cylindrici ABC, PF, quorum ba- 
fes BC, DEFG, alritudines, feu latera aequaliter 
inclinata, AB, OF. Dico rationem cylindrici 
ABC, ad cylindricum PF, componi ex ratione-» 

AB, 
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AB, ad OF, & ejrrapiorie bafis BC, ad bafim 
DEFG. DEFG , itonell aequalis bafi BC, 
concipiamus illttm augeri » minuiue vt fiat aqua- 
lis ®C, &fitharcHHFi &fuper illa concipiamus 
cylindricum eiufdem inclinationis cum PF, qaifit 
NF, cuius latus M F, aequetur AB# ^Cylindrici 

AC, NF, funtsqualesj Cum enim bafes,& altitu- 
dines ipforum fint aquales , nequeunt producere nili 
folida aqualia, vt bene ait P. Tacquetfibvi.Cylipd. 
& annui, parte * . propofit.y . & probari poteftex i *„ 
Eleinen. Vnde cylindrici A C, NF, ad cylindri-* 
cum P F, habebunt eandem rationem. Verum ra- 
tio cylindrici NF, ad cylindricum PF, componi-: 
tur ex rationibus cylindrici NF, ad cylindricum 

LFi 
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L Fj & huius ad cylindricum P F . Ergo & ratiocy- 
lindrici A C , ad cylindricum PF, componetur ex 
ijfdem rationibus . At cylindricus N F , eft adpy- 
lindricum LF,vtbafis H E F; feil ei squalis BC, 
adbafim DEFG; &cylindricus LF, eft ad cylin- 
dricum PF, vt MF, feu AB, ad FCXfquz om- 
nia facile patent, & deduci poffunt ex i i.Element.) 
Ergo ratio cylindrici A C , ad cylindricum PF, • 
componetur ex rationibus AB, ad OF, &BC, ad 
D E F G. Quod erat oftendendum. 

« 

PROPOSITIO X- 

Si cylindricus retfus exittens fiuper qualibet figura, circa 
axim,fecetur diagonaliter plano tranfeunte per punSt* 
extrema oppofita axium planorum oppnfitorum , adeo <xrt 
communes JeSliones piant fiecautis^ & oppo fit arum ba~ 

■ fium fint perpendiculares oppofitts axibus. Quilibet trun- 
cus huius cylindrici ^rit ad /olidum rotundum ortum ex 
eius bafi rotat a circa communem [ettionemfigur*>O t pia- 
nt fecantis , *vt latus cylindrici , ad circumferentiam cir- 
culi , cuius femidiameter axis figura - 

F igura circa axim, vel habet baftm, vt ABC, in 
prima figura, cuius axis BD, bafis AC. Vel 
qon habet bafim, vt AFB, in fecunda, cuius axis 
AB. Vel tandem habet duas bafes oppofitas, & pa- 
rallelas, vt A B C D, in tertia , cuius axis ET, bafes 
vero BC, A D. Primi generis poftunt efte , vel 
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quodKbet ex infini- r T r n 

tis trilineis duplica* “ 

tum $ vel quodlibet 
his fimile 5 vel quasli- 
bet figura , cuius pe- 
rimeter claudatur 4 
linea reda AC,&4 
curua ABC; feu 4 
curuis AB, BC ; cu- 
ius poflunt efle fpe* 
cies innumera;. Se- 
cundi generis pof- 
funt efle vel figurae, 
quae clauduntur a li- 
nea curua , vt fiint 
circuli , & ellipfes ; 
vel a duabus lineis 
curuis, vt funt duae 
fimiles , & aequales 
portiones circulo- 
rum, ellipfium j dux 
Parabola; , Hyper- 
bolas, cycloides, ha- 
rum portiones , &c. 

Quarum communis 
bafis AB, confide- 
raturvtaxis. Tan- 
dem terti; generis 

poflunt efle repagulum ; quodlibet ex infinitis da- 

plica- 
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plicatis crapezijs, vel quodlibet his fimile j &alia in- 
numerabilia Tegmenta clauTa a duabus lineis redis* 
& a duabus curuis &c.tn omnibus rftis propemodtim 
infinitis figuris propofitio propofita Cerificatur ea- 
dem demon ftratione,& eadem cbftru&ione, vel pa- 
rum diuerfa , vt confideranti patebit, adeo vt propo- 
lluo fit vniucrfaliflima . Quamuisnos confufionis 
cuitandx gratia fimus adhibituri figuram bafim vni- 



capi habentem. 

£fto ergo figura ABC, 
cuius axis BD, bafis AC$ j 
Tuper qua intelligatur cy- 
lindricus redus, cuius pla- 
na oppofita ABC, FEG, 
qui fedus plano tranfeun- 
teper AC, & perpun&um 
E,diuidetur in duo Tegmen- ** 
ta , Teu in duos truncos , 
nempe A E CGFf qui de- 
inceps facilitatis gratia ap- 
pellabitur truncus dexter) 

& A B C E , ( qui pariter 
vocabitur truncus finiftei)- 
Dico truncum finiftrum_. 

AB C'E, efie ad Tolidum v 
rocundum ortum ex rota- 
tione figur? ABC, circa 
AC, vt E B, latus cylindrici, ad circumferentiam 
cuculi, cuius radius B D . Paritertruncum dexte- 


rnm 
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rum A E C G F, efle ad folidum rotundum ortum ex 
rotatione figtir? FGE,feu ABC, rotat? circa du- 
&am per E, vel per B, G F, vel A C, parallelam, 
vt EB, ad eandem circumferentiam. 

Ad euitandam confufionem , oftendemus hoc in 
trunco finiftro, & infolido rotundo ex figura ABC, 
circa AC. Narti eadem erit dcmonftratio in alto 
trunco, vtconfideranti patebit. Meliufque erit (i 
hocoftendatur in dimidio trunco ABDE,cxiftente 
fuper dimidia figura ABD, comparando ili um_* 
cum jiblido orto ex rotatione ABD, circa Ad. 
Qaqd^nimde dimidiis dicetur verificabicur etiam 
de duplis / Exponatur ergo pr?di&us truncusfoli- 
tariefumptus,&fit ABD Ej duftaque DE, erit 
triangulum EBD, eredum ad planum ABD, & 
erit fedip maxima totius trunci finiftri , & impofte- 
rum vocabitur triangulum maximum omnium fibi 
parallelorum in trunco ducibilium ., Sumatur in_, 
BD, vbilibetpunftum G, & agantur GF, pa- 
rallela AD, & FH, parallela BDj &apun&o 
F, erigatur FK, pars lateris cylindrici. Pariter 
per pun&um G , ducatur in triangulo maximo 
GL, parallela EB. Patet duas FH, FK,elTo 
parallelas duabus GD, G L j FH^ G D, ex con- 
ftru&ione; FK, GL, vero, quia amb? paralle- 
la E®i FK, quia latus cylindrici* G L, vero ex con- 
ftrudtione . Ergo & plana tranfeuncia per H F, F k, 
&per DG, GL, eruncparallela. Verum cum hsc 
Fecentur apiano A E D, & communes fe&ioncsfint 

T HK, 
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HK, DL . Ergo etiam 
hae erunt parallelae . Qua- 
re cum tres Hk, HF, Ffc, 
fint parallela: tribus DG, 

DL, GL. Ergo & trian- 
gula H Fk, DG L, erunt 
fimilia- Ac latus homolo- 
gum FH, eft aequale late- 
ri homologo GD, quia ex 
cor. ft lu&ione FD, eftpa- 
rallelogrammum . Ergo 
Fk, eritarqualis GL Vc & 
rumcumficvt BE,adGL, 
fic B D, ad DG; & vt BD, 
ad DG, fic circumferentia 
circuli, cuius radius BD, 
ad circumferentiam cir- 
culi, cuius radius DG. Er- 
go & vt E B, ad G L , fic 
circumfercntiacirculi,cuiu; radius B D,adcircum- 
ferentiam circuli, cuius radius DG. Quare & per- 
mutando, vt EB, ad circumferentiam circuli, cuius 
radius B D, fic LG, feu ei aequalis Fk, ad circum- 
ferendam circuli, cuius radius GDjfcii FH Sed vt 
kF, ad circumferentiam circuli cuius radius FH,fic 
(du&a KL, pa allela FG, vtpoteiungentes aequa- 
les, & parallelas Fk, GL ) pa»allelogrammum FL, 
adfuperfuiem cylindricam deferiptam a parallelo- 
grammo FD, reUoluto circa AD, ex fcholio primo> 

- pro- 
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propofit.8. huius j&punAa G,F,fumpta funt arbi- 
trarie. Ergo & vt vnum ad vnum, ita omnia ad om- 
nia. Ergo & vt EB, ad circumferentiam defcri- 
pram a radio BD, fic omnia parallelogramma», 
trunci ABDE, ad omnes fuperficies cylindricas 
plani ABDj circa AD, rotati; nempe fic trun- 
cus ABDE, ad folidum rotundum ex eadem figu- 
ra fic rotata, genitum . Quod &c. 

SCHOLIVM I. 

Vt fupra innuimus, eadem dcmonftratio currit 
in ommbus figuris, fed conftrudio eft in quibuf- 
dam parum diuerfa ab afiignata . Quando enim fi- 
gura prima in fchemate initio propolitionispofito, 
rotatur circa EBG; & in fecunda circa EAG, 
vel EBG, tunc FH, debet produci vfque ad li- 
neam circa quam fit rotatio. Idem dicendum efiet 
fifigura ABC, efiet talis conditionis , vt AC, 
ve) non eiTecmaxiroa , vel non asqualis maximae pa- 
rallelarum (ibi ducibilium intra figuram intercepta, 
rum , nam tunc FH, effet producenda vfque ad 
AC, hinc inde productam . 

s C H O L I V M II. ' 

Oftcndimus autem prarfentem r ropofitionem 
F. r viam regalem mdiuifibilitrm , tumn uia propo- 
fi«o eiegantior euadic , eum vnica propofitione. ' 
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vnicaque demonftratione comprehendantur fere 
infinita: figurae, cafufque innumeri $ tum quiaP. 
Tacquet opere fupra citato lib. i. & i.demonftrat 
eam in quibufdam cafibus,dcmonftrationibus pecu- 
liaribus modo Archimedeo; & in cafibus, in quibus 
eamnonoftendic, ipfe non dubitabit, nec aliquis 
alius pote fi: rationabiliter dubitare, pofieoftendi eo- 
dem modo, quo ipfe ibidem oftendit ( adhibitis ta- 
men congruenti pra:paratione,& argumentatione; ) 
Vnde qui plura deiidcrac,addeatipfum Tacquet. 
Verum vt omnibus aliqualiter facis faciamus , trade- 
mus & nos vnicam demonftrationem modo Archi- 
medeojqua: cum comprehendat omnes figuras prae- 
dicas in alteram partem deficientes, & parum ei de- 
erit vt fit vniuerfaUflima , & poterit ledori pro 
exemplo inferuire . Demonftratio autem conue* 
niens cum ipfis T aequet, fit fequens. 

ALITER- 

* 

B D, diameterdiuidatur in quotcumque partes 
B F, F G, G C, C D , & per punCa F,G,C> 
• &c. ducantur FH, GK, Cl, &c. AD, parallelae 
&apun&is H, k, 1, erigantur HM, kL,!Z, la- 
tera cylindrici j & per punfta F, G, C, ducantur in 
triangulo maximo £D6, F O, GN, CR, paralle- 
la: £B. Eodem modo, quo patuit fupra, patebit 
F O, M H; G N, k L; C R, 1 Z, aquales efle , ac pa- 
rallelas; ac proinde , fi ducamur MO, LN, ZR, pa- 
tebit 
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tebit M"F, LG, ZC, efle parallelogramma . Pariter 
apun&is H,k, I, ducantur HPS, kQ^IY, paral- 
lelas D Bj ac in plano L G> ducatur P V 9 parallela 
GN, vel Lkj & pariter in plano ZC, ducatur TX, 
parallela C R , Ergo in trunco habemus infcripta_, 
prifmata ZD, LC,MG; quorum ZDjhabec pla- 
na oppofita triangula ZQJ, DRC; reliqua vero 
habent planaoppofita , qua? funt trapezia > vt patet 
in fchemate. Quod verodeiftisdicitur,inte!ligen- 
dum veniret etiam dealijs , quar inferiberentur, fi 
B D> diuifa fuiflet in plura* pluraque punda, & per 
. pun&a 
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puncla diuifionum conftru&aeftentprifmata/vtfa- 
dum eft in prjrdi&is : femper enim prifmatis Z D , 
c/Tent plana oppofira triangula ; reliquorum vero 
trapezia. Incelligamus figuram ABD,cumfibiin- 
fcriptisparallelogrammis HG,kC, & ID, rorari 
circa A D. Aparallelogrammoeigo ID, cor.fti- 
tuetur cylindrus; a parallelogrammis vero kC.HG, 
tubi cylindrici, quorum crafiities erunt KT,PH, l : a- 
cilc probabitur, vtfa&um eftfupra,eflevt EB, ad 
circumferentiam circuli, cuius radius BD,fic FO, 
feu M H, ad circumferentiam , cuius radius F D, 
feu HS: &pariterfic GN, feu Lk, ad circum- 
ferentiam , cuius radius GD, feu kQ: necnon 
fic CR,. feu 1Z, ad circumferentiam, cuius ra- 
dius CD, faf lY. Tunc. Quoniam habemus 
duos cy lindricos, nempe prifma Z D, & cylindrum 
ex ID, circa AD, quorum eft eadem altitudo 
?C. Ergo prifma, erit ad cylindrum , vtbafisad 
bafim, expropofit. 9. huius j nempe vt triangulum 
RGD, ad circulum, cuius radius DC- At trian- 
gulum, eft ad circulum, ex fcholio propofit.6. huius, 
vt RC, ad circumferentiam, cuius radius DCj 
nempefic EB, adxircumferentiam, cuius radius 
BD. Quare & prifma, erit ad cylindrum 5 vt EB, 
ad circumferentiam, cuius radius BD. Pariter quo- 
niam habemus duos cylindricos, nempe prifma LC, 
& tubus ei kC, circa AD, quorum eadem alti- 
tudo G k . - Ergo, ex di&is, prifma erit ad tu bum,*t 
bafis ad bafim ,• nempe vt trapezium CRNG, ad 

armillam 
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armillam ex GC, reuoluta circa AD ; nempe e* 
fcholio i . propofic. 7- huius, vt N G , ad circumfe- 
rentiam, cuius radius GD; hoceft,vc EB> ad cir- 
cumferentiam, cuius radius DB. Idem oftendetur 
deprifmate MG, & de tubo ex HG, circa AD. 
Quare vt E 8; ad circumferentiam circuli, cuius 
radius B D, ficomniaprifmatainfcriptain trunco 
DABE, aJ cylindrum cum reliquis tubis cylindri- 
cis infcriptis in folido rotundo ex figura A B D, cir- 
ca A D. 

Quod vero probatum eft de prifmatibus inferi- 

ptis 
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ptis in trunco, & de cylindro» & tubis infcriptis ia 
folido rotundo , probaretur etiam de prifraatibus, Sc 
de cylindro , & tubis circumfcri ptis trunco, & foli- 
do rotuhdo. Hoceft frprifma ZD, intell geretur 
produci , vt eius altitudo effet A D ; tunc prifma 
effeticircumfcriptum trunco j & pariter fi cylindrus 
ex PD, intelligeretur produci, vt eius altitudo ef- 
feteadem ©A, cylindrus effer tunc circumfcriptus 
folidb rotundo. Eodemq e modo , quofuprafa- 
dfcurneft, probaremus, prilma effe ad cylindrum, vc 
E B£ ad circumferentiam circuli, cuius radius B D. 
Idem probaretur /i prifma LC, cumtuboex kC, 
intelligeretur produci , v^eorum cojn mu nisui titu- 
doeffet Cf, & idc&i de alijs^^Vnde eodem modo 
oftenderetur omnia prifmata trunco circumfcripta , 
effe ad cylindrum, & ad tubos circumfcriptos lolido 
rotundo, vt EB, ad circumferentiam, cuius ra- 
dius B D. 

' Sed infuper dico, quod erit vt EB, adfarpedi- 
&am circumferentiam, lic truncus, ad illud folidum 
rotundum. Nam fi non eft , vel truncus erit in ma- 
iori , vel in minori ratione ad illud folidum rotun- 
dum, quam E B, ad illam circumferentiam . Si di- 
catur effe in maiori . Ergo aliquid trunco minus, 
erit ad folidum rotundum in eadem ratione cum_. 
E B, ad illam circumferentiam. Sit exceffus , quo 
truncus hoc excedit, penes >£, magnitudinem 
facilitatis gratia, expolita bafi AB©, fcorfim,ipli 
cirqumfcribatur ND, parallelogrammum, & O, 

fccetur 
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U7, 


r.uirno 


fccetur bifariam in G,<Stf rurfum partes cius bifariam 
in F,C,& fiefemper donec tandeirtdeueniamus ad 
talem partem B F, fa&is parallelogrammis NF» 
& reliquis squalibus , parallelogrammunu, 

N F, iit talis conditionis , vt fupei- eo 1 intelledo pa- 
rallelepipedo re^o, in altitudine E B, hoc fit minus 1 
magnitudine Ergo fi a trunco ADBE,intel- 
ligamus ablatum illud parallelepipedum , adhuc re- 
fiduum,erit ad illud folidum rotundum in maiori ra- 
tione quam- £ B, ad illam circumferentiam . Tunc 
in figura trunci ratiocinetur fic . Pars trunci 
F.HB E MO, minor eft parallelepipedo , cuius al-‘ 
titudo EB, bafis parallelogrammum HB,irt fecun- 
da figura . Pariter pars trunci PkH L M-V, eft mi- 


V 
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minori magnitudine quam fit parallelepipedum, cu- 
ius bsfifcparallelogrammum H B, altitudo EB, vt 
claVe patet .'HEpdem modo patebit, ^>H^ma, cuius 
bafis parallelogrammum k F, altitudiops Fp, GN, 
excedere partem trunci k H F G L M O, Tn inori 
magnitudine, quam fitpa^Thdepipcdurn, cuius ba- 
fis parallelogramnrrtnn kH, fcu Hti altitudo EB 
( ipfum eqim excedit prifrqate*. cuips bafis exccfliis 
parallelogrammi KH, fupra portionem bafis KHP, 
altitudines FO,GN):& eodem modo patebit omnes 
excefitis fimul prifinatum truco eiteumferipibrum, 
m mores cfi ? parallelcpipedo, cu ius- bafis parallelo- 
grammuVn. N F,\altitudo- omnia prif- 
mata trirtKo circumfcripta, erunt' tnult^mihora_* 
trunco, & •$* fnrlih <£rgo Omnia prifmata trunco 
circumfcripta, eruntrpmulto minbri ratione , ad fo- 
lidum rotundum exb^afi, quam fit EB, ad circumfe- 
rentium ex radio B iXSed vt E B, ad illam circum- 
ferentiam, fic omnia prifmata trunco circumfert» 
pta, ad cylindrum, & tubos cylindricos iolido ro- 
tundo circumfaiptos. Ergo omnia prifmata trun» 
co circumfcripta, erunt ad folidum rotundum ex ba- 
fi in minori rarione quam ad cylindrum , & tubos 
cylindricos folido rotundo etreumferipros. Quod 
rurfum implicat . Cum ergo truncus non fit ad illud 
folidum rotundum ex bafi nec in maiori, nec in mi- 
nori ratione £B, ad illam circumferentiam • Ergo 
in squali . Quod &c. 
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i Ex priienti propofitio- 
ncfic vniuerfaliter propo- ^ 
fita , ex hacque vniuerfa- *■ 
liffirqa do&rina emanant 
quamplures verjtatcs, qua- 
rum aliqua», funt diligenter 
adnotandae.quia plurimum 
inferuiunt inferius dicen- K 

V.'- ■- - t 1 1 ■ • * ■ 

; Emana* .ergo primo , fr 
quod.. fi cylindricus fuper 
ABC, fit fe&us primo vt £ 
di&um cftj poftea fumpto , V : 
in BE> vbilibetpun&o.K, V. . 
intelligamus aliud planum 
tranfire per A C, & per ip- ^ 

fum , adeo vt conftituantur 
(dudlo plano K.LO, ipfi ,, 1:iH 

A B C , parallelo ) alij trunci , vt in fchemate 
prsfenti truncus ABC E, finifter, erit ad trun- 
cum ABCk, finiftrum, vt £B, a d BK. Jdem 
intelligendum eft etiam de truncis dexteris ad inui- 
cem . Ratio cft ,.quia quilibet horum fimilium trun- 
corum, efi adfolidum idem rotundum genitumcx 
eadem figura eodem modo reuoluta 3 vtfua altitudo 
ad eandem circumferentiam . Vnde cum fit V.£ 

EB, 
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EB, ad circumferentiam , cuius radius BD, vc 
truncu? AjBG£> ^ fo]idunirotunduaitest)afij& 
cum fitconuertendo, vtfolidum rotundum ex b^fi, 
adtruncum ABCk, fic talis circumferentia ^ ad 
BJc. Ex azquali patebit propofitum v 

Enianat|££undo, quod licylmdrici pttdi&i fe- 
centiir vtdi^um cft, trunci dcxteri i 'ad truticosfini- 
ftros ciunt imeadem ratione. Ratio cft, quia cum 
n uncu^dcxter maior, fitad folidum rbtundum ex fi- 
gura CB A, cucaipfam tangentem in B, fcii ipfi 
AC, parallelam, vt HD, feii E B, ad circumfe- 
rentiam , cuius radius BD$ & pariter truncus fini- 
fter maior^ic ad folidum rotundum ex eadem figura 
circa AC, v,t E B , ad eandem circumferentiam : 
fequVprqfle iruncumdexterum maiorem, ad fuum 
foliolum rotundum, vt truncus finifter maior , ad 
fuum foliato ropindum . Quare permutando , eric 
truncus dcxterrfnaior, ad truncum finiftrum maio- 
rem , vtfolidum cx figura CBA, cuius centrum 
rotationis fit B, ad folidum rotundum ex eadem fi- 
gura, cuiuscentrum rotationis fit D. Eodem moder 
probabitur efle vt folidum ex figura ABC, cuius 
centrum rorationis B r ad folidum cx eadem figu- 
ra , cuius ccrttrum rotationis fit D, fic truncuiru, • 
deXterum minorem , ad truncum finiftrum mino- 
renj. Quare erit truncus dexter maior , ad truncum 
fimorum maiorem , vt truncus dexter minor , ad 
trun. um finiftrum minorem. 

- Emanat tertio id quod fcquentibus cpiamplurfr 
, . mum 
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mum inferuit , & 
idep diligenter me- 
moria: eft comen- 
dandum i & eft , 
quod fi circa eun- 
dem axim B E, in- 
telligmturdu? qu$ 
cumque figura 
AB D, AFCD, 
quarum vel fit ea- 
dem bafis AD, vel 
vna fit maior alia, 
dummodoiixis BE, 
fit eadem $ fuper 
quibus intelliga- 
mus cylindricos re- 
dos arquealtos, fe- 
dos diagonaliter 
plano tranfeuntc_> 
per AD, & per 
GHK, vtdidum 
eft, & vt apparet in 
fchemate : erit vt 
truncus finifter v- 
nius, ad folidum rotundum fuae bafis circa A D, fic 
truncus finifter alterius , ad folidum rotundum fu x 
bafis circa eandem A D. Vnde & permutando, erit 
vt truncus finifter ad truncum finiftrum, fic folidum 
rotundum ad folidum rotundum* Quod aurem di* 

chim 
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dum cft de truncis finiftrisrefpeftu folidorumfua- 
rum bafium,intelligendum etiam eft de truncis dex- 
teris , & de folidis rotundis Tuarum bafium ipfis cor- 
refpondentibus . Ratio huius aflerti eft manifeftif- 
fima; quia cum fit truncus finifter cylindrici fuper 
AFC D , ad folidum rotundum ex eadem figura_, 
circa AD, vt HK, ad circumferentiam, cuius ra- 
dius BE; & pariter cum fit vt H B , ad talem cir- 
cumferentiam , ftc truncus finifter cylindrici fuper 
A B D > ad folidum ex A B D , circa A D : Etic 
fitvt primus truncus, ad ptimum folidum, ficfecun- ' 
dus truncus , ad fecundum folidum . Qrnire & per- 
mutando, vt primus truncus, ad fecundum truncum, 
fic primum folidum , ad fecundum folidum . Eodem 
modo difeureretur in truncis dexteris refpedu Tuo- 
rum fplidorum. Quare patet propofitum . 

Particulariter ergo habemus, quod fi A B D, fit 
quaelibet figura circa axim BE, cui fit circumfcri- 
ptum parallelogrammum F D, fictam fuper paral- 
lelogrammo >quamfupra figura concipiantur cylin- 
drici fe&i, vtdi&ut? eft. Eritprifma dimidium cy- 
lindrici fuper, par^lelogrammo , ad truncum fini- 
ftrum cylindrici fuper A B D, vttylindrusex pa- 
rallelogrammo circa AD, ad folidum rotundum ex 
eademfigura A B^D, circa eandem AD. Eodem 
modo eritprifma dimidium cylindrici fuper paral- 
lelogrammo,ad truncum dexterum cylindrici fuper 
A B D, vt cylindrus ex F D , circa F C, ad folidum 
rotundum ex A BD, circa eandem FC 

PRO- 
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PROPOSITIO XI. 

/"fc s k * ^ * 

<f* fiuper eadem bafi fint dux quaelibet figura circa axim , 
*4/« conditionis , <-vt duplicatis figuris ad alteras partes 
b a fis t bxceuadit communis axis duplicatarum figura- 
rum . Solida rotunda orta ex 'volutatione tabum figura- 
rum circt parallelam axi du&am per extremitatem ba- 
fi serunt ad iquiceki ^t ip fx figura . 

at : 

S int dpazqiadibet figura: AIJC, AEFC, qua- 
runr^omfihuais baji s AC fi nr circa axim , 
qui fit vel idem t) By^el vnu?tqa^pr|lio (propofi- 
tio enim vetiffoabifiir S|ie axes fiht ajquales , fiue 
inxquales , dummodo bafis fit eadem ) & ha: figura: 
fint taliscon^ndoniSjVtdtrplicatarad partes AC, vt 
in fchemate, AC, euaSat axis duplicatarum figu- 
rarum j & concipiamus A E FC, A IjcX rotari cir- 
ca parallelam ipfi\rap, dudtam pej punctum C, 
qua: fit V. g. CF. Picofolidum rptundum ortum 
cxfigqra AEFC, eflfead folidumTOtundumorcum 
ex figura ABC, vt figura C~acT figuram 
ABC. Super figuris concipiatrids cylindricos re- 
tfos a?quealcos H C, & ABCLMG, fe&os dia- 
gonaliter plano tranfeunte per CF, & per H G, 
diuidente ambos in duos truncos, vt in 'fchemate, & 
ytfiepedi&umeft . Ergo quilibet illorum diuidetur 
in truncos Aquales, vt clare patet. Cum ergo cy- 
lindrici prcdi&i, quia a?quealti , fint vt bafts ; erpo 

X &il- 
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& iliorum cfimidij erunt vt bafes . Sed vt truncusfi- 
nifter CAEFHG, cylindrici fuper AF, ad 
truncum finiftrim CBAG, cylindrici fuper fi- 
gura > fic ex fcholio 3 • propofit. anteced. folidum ex 
figura A F» circa F C, ad folidum ex figura A B C, 

circa 
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circa F C . Ergo & vt folidu m 7 ad folidum , fic figu- 
ra ad figuram . Quod erat oftendendum . 
jr \\ 

1 i i \ /j^ 

Vniuerfalitashuiuspropofition^.^ quotpropo- 
fitiones ex ipfa vduti corollaria dedicantur , vnuf- 
quifque pot^cognofcer^ If&tum harum aliquas 
& nosfuljiti^gedius. Srfergd. . i 

, / /n I 

I- 

Quol fif fappoiftimus Af^vcflef parallelogram- 
«num , A i C/el%uamlibe*kx Infinitis parabo- 
lis ,* dabiturifario cylindri , ad infinitos annulcsftri- 
ctos parat^flpJSTTtmsrre&m^ >■ 

quos ftringitV Ha:c Atem dabitur |i|i ordine, vt in 
prima parabotefitvt a. aci !► In fecunda, vt 3. ad t. 
In tertia, vt 4\ad ?. & fiaininfijfituril. Item per 
conuerfionem radoffis, dabitur ratio eiufdem cylin- 
dri, ad folidum ear cxccfiu j>^ralIelogrammi fupra 
parabolam . Et ba?^# 4 f-etdtne ; vrm prhna parabo- 
la fit vt r. ad 1 . In fecunda vt ^.ad 1. In tertia vt 4* 
ad 1. & fic in infinitum* Rationespetanturexprr- 
mapropofir. Iib. primi. 


COROLLARIVM II- 

1 . . . 

Infertur fecundo . Quod fi B A N, fit figura_r 

X z con- 
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pcjs in trunco , & de cylindro, & tubis infcriptisia 
folido rotundo , probaretur etiam de prifraatibus, & 
de cylindro, & tubis circumfcriptis trunco, & foli- 
do rotuhdo. Hoceff fi prifma Z D, i ntcll geretur 
produci , vt eius altitudo eflet AD,- tunc prifma 
effetfcircumfcriptumtrunc©; & pariter fi cylindrus 
ex $D, iiitelligeretur produci, vc eius altitudo ef- 
feteafdem DA, cylindrus e flet tunc circurafcriptus 
folidb rotundo*. Eodemq e modo , quofuprafa- 
dlurdeft, probaremus, prifma e fle ad cylindrum, vc 
E ad circumferentiam circuli, cuius radius B D. 
Idem probaretur fi prifma LC, cumtuboex kC, 
intelligerentur produci , vjteorucn commumsaltitu- 
doeflet Cf, &c. iddfn de ali js. Vnde eodem modo 
oftenderetur omnia prifmaca trunco circumfcripta , 
e(fe ad cylindrum, & ad tubos circumfcriptos lolido 
rotundo, vt EB, ad circumferentiam, cuius ra- 
dius BD. 

' Sed infuper dico, quod erit vt EB, adfspedi- 
&am circumferentiam, fi c truncus, ad illud folidum 
rotundum . Nam fi non eft , vel truncus erit in ma- 
iori , vel in minori ratione ad illud folidum rotun- 
dum, quam E B, ad illam circumferentiam . Si di- 
catur efle in maiori . Ergo aliquid trunco minus, 
erit ad folidum rotundum in eadem ratione cum-* ' 
E B, ad illam circumferentiam. Sit exceflus , quo 
truncus hoc excedit, penes *J+, tragnicudinem;& 
facilitatis gratia, expolita bali ABD, feorfim,ipfi 
cirqpmfcribatur N D, paralielugrammum, & D, 

fecetur 
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fccecur:bifiiriammG,St<rurfum partes cius bifariam 
in F,C,& (icfemper donec tandem deueniamus ad 
talem partem B F, vt fa&is parallelogrammis NF* 
&i reliquis ., aqualibus , parallelogrammum., 
N F, (it talis conditionis, vt fupetettincejie&o pa. 
rallelepipedo redo, in altitudine EB, hoc fit minus : 
magnitudine Ergo fi a trunco A D B E, intel- 
ligamus ablatum illud parallelepi pedam , adhuc re- 
fiduum>exit ad illud folidum rotundum in maiori ra- 
tione quam. E B, ad illam circumferentiam . Tunc 
in figura trunci ratiocinetur fic . Pars trunci 
FHBEMiO, .minoreft parallelepipedo, cuius al-‘ 
titudo EB, bafis parallelogrammum HB, iri fecun- 
da figura • Pariter pars trunci Pk H L MV, eftmi- 


V 


nor 
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nor parallelepipedo , cuius bafis Jc H,in fecunda, fe& 
ei sequale g H, altitu do ea d em. 1 & bafis 

kPH, eftm n^paralliogiam 110 zl , &etiam 
HM, maior akitud& qjljfi , n inonefb E B. Eo- 
dem modo^fi parfejstraircf rr^k, , £ X , mi- 
norem efle p rallelepipc loYcujus bkfi ; parallelo- 
grammumj ,infeculfe i/euVijequjle LO: par- 
temque tiwicT^TTZ , minorem efle' >arallelepi- 
pedo, cuius bafis parallefcgramiWim A I feu ON, 
altitudo eadejm E B. Et k!cm eodem modo oftende- 
retur de cafteris partiFusj, TTadeflent rJfrgo excef- 
fus trunci fuper omnia prifmata prajct^e in trunco 
inferipta , rrt inorer i tj^a c^£uf>^ ba fi pa. 

rallelograttomo NF, in^titudifie E''#. Ergo mul- 
to minor magnitudine Ergo omnia prifmata 
in trunco inferipta , erunt ad* folidum rotundum ex 
bafi circa A P, .^dbucin maiori ratione quam FB, 
ad circumferentiam ex radio BD. Sedfupra pror 
batum eftvt ;E;B, ad illam circum fe ren t ia m i, fi c ef> 
fe omnia prifmata ih trunco inferipta , ad cylin- 
drum, & tu^os cylindricos inferiptos in folido ro- 
tundo ex bafi . Ergo, omnia prifmata in trunco in-, 
feri pt as habebunt ad fojrdum rotundumprardidhim I 
n^otern. r^iuonem quam ad cylindrum , & tubos I 
cylindricos in ipfo folido rotundo infcriptos.Quod 
vtique implicat. Ergo truncus ad folidum rotun- 
dum non erit in maiori ratione, quam E ad illam > 

circumferentiam. '-o ! 

Sed nec in minori . Nam aliquid trunco maius, 

erit 
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erit ad folidum rotundam in eadem ratione cum EB> 
ad illam circumferentiam* . Sit exceflus/quo talis 
anagnitudo fuperatmmcum, corpus & fa&a fu- 
p.drtori conii ritdione 3 j>a ral Ietepi pedum fuper NF> 
ia altitudine EB, fat minus cofporc ■»$*. Ergotrun- 
cuapum tali parallele£rpedo,erit ad folidumrotun- 
diimadhuc in minori ratione EB, ad illam circum- 
ferentiam . Tunc difeuratur fic. Prifma, cuiusba- 
fiscflet parallelogramnitim HB, altitudines vero 
BE, FO, quodefletvnum cx prifmatibus trunco 
circumfcripcis, excedit partem truncr HFBEMO, 

V a minori 
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minori magnitudine quam fit parallelepipedum, cu- 
ius bfrfi^arallelogrammum H B, altitudo EB, vc 
elate patet ." Epdem modo patebit, ,^ifma, cuius 
bafis parallelogrammum k F, altitudiopsFX), GN, 
excedere partem trunci kHFGJSI L Mj^jminori 
magnitudine, quam fit paialhdepi pedum , cuius ba- 
fis parallelogramnritim kH, fcu Ht> altitudo EB 
( ipfum enim excedit priftqat^v cuips bafis excctfus 
parallclogrammi KH, fupra portionem bafis K HP, 
altitudines FO,GN):& eodem modo patebit omnes 
excefliis fimul priffriatum truco circumfcripibrum, 
mmoros cfl ? parafielepipedo, cuiufr bafis parallelo- 
grammuYa N F,\al titudev EB. £r£o omnia prif- 
mata trunco circumferipta, erunt' fnult^ minora.# 
trunco, & ^ fi • r'u h ■ £ rgo O m n i a jpr i ima t a trunco 
circumferipta, erunt ip multo minbri ratione , ad fo- 
lidum rotundum exb^fi, quam fit EB, ad circumfe- 
rentiam ex radio B iXSedvt E B, ad illam circum- 
ferentiam, fic omnia prifmata trunco circumferi- 
pta, adcylindrum, & tubos cylindricos iolido ro- 
tundo circumfaiptos. Ergo omnia prifmata trun- 
co circumferipta, erunt ad folidum rotundum ex ba- 
fi in minori ratione quam ad cylindrum , & tubos 
cylindricos folido rotundo etreumferipros. Quod 
rurfum implicat . Cum ergo truncus non fit ad illud 
folidum rotundum ex bafi nec in maiori, necinmi- 
oori ratione £B, ad illam circumferentiam . Ergo 
in xquali . Quod &c. 


SCHO- 
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SCHOLIVM III. 

r il-ji • .1. i t r. .. 

1 Ex pr^ienti propofitio- 

nc fic vniuerfalicer propo- ~ 
fica > ex hacque vniuerfa- *■. 
liffirpa dodtrina emanant 
quamplures verjtatcs, qua* 
rum aliquaefunt diligenter 
adnotandx.quia plurimum 
inferuiunt inorius dicen- K 

Vj" t VJ ‘ " ' 

• , : nuiit^mr.n 

- ergo primo , fI 

quod, . fi cylindricus fuper' 

,ABC, fit fe&us primo vt £ 
di<2um eft$ poftea fumpto : 
in BE, vbilibetpun&o K, 
intelligamus aliud planum 
tranfireper AC, & perip- 
lum , adeo vt conftituantur 
(du&o plano KLO, ipfi ;J 

A B C , parallelo ) alij trunci , vt in fcberaate 
praefenti , truncus A B C E , finifter, erit ad trun- 
cum ABCk, finiftrum, vt EB, ad B*. Jdem 
mtelligendum eft etiam de truncis dexteris ad inui- 
cem . Ratio eft ,.quia quilibet horum fimilium trun- 
corum» clt ad folidum idem rotundum genitumex 
eadem figura eodem modoreuoluta^tfuaahitudo 
ad eandem circumferentiam. Vnde cum fic V.g. 

EB, 
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EB, ad circumferentiam , cuius radius BD, vt 
truncus A BC^ ad fojidum rotunduoitexbafi; & 
cum fi t conuertendo , vt folidum rotundum ex b^fi » 
adtruncum ABCk, fic talis circumferentia ad 
BJc. F x rquali patebit propofitirm . 

E rfianat facundo, quod li- cylindrici pbrdi&ife- 
centiir vtdi#um eft, trunci dexteri , 'ad truncos fini- 
Aros ciunt jn.«adem ratione. Ratio cA, quia cum 
trunci dexter maior, fitad folidum rbtundum cx fi- 
gura CBA, crcaipfam tangentem in B, fcii rpfi 
AC, parallelam, vt H D , feu E B , ad circumfe- 
rentem 9 cuius radias BD$& pariter truncus fini- 
fter maiordic ad folidum rotundum ex eadem figura 
circa AC, v;t E B , ad eandem dreumferentiami 
fequitureffc fruncamdexterum maiorem, ad futim 
folijdum 0i;iindum, vt truncus finiAer maior , ad 
fuum folidurti ropundum . Quare permutando , erit 
truncus dexterrfriaior, ad truncum finiArum maio- 
rem > vt folidum cx figura CBA, cuius centcum 
rotationis fit B, ad folidum rotundum ex eadem fi- 
gura, cuiuscentrum rotationis fit D. Eodem modo 
probabitur elfe vt fe lidum ex figura ABC, cuius 
centrum rorationis B,. ad folidum ex eadem figu- 
ra, cuius ccritnim rotationis fit D, fic truncum., 
deXterum minorem , ad truncum finiArum mino- 
rc/a. Quare erit truncus dexter maior, ad truncum 
finv ’ rum maiorem , vt truncus dexter minor , ad 
yfrJV uni finiArum minorem. 

Emanat tertio id quod fcquencibus quampfuri- 
. . mum 


Digitized by 


* LIBER SECVN&YS. »5*' 



muminferuit ,, & 
idep diligenter me- 
moria: eft comen- 

- i • ) 

dandam ; & eft , 
quod (i circa eun- 
dem aximBE, in- 
telligincurdu?qu?- c 
cumque figura 
ABD, AFCD, 
quarum vel fit ea- 
dem bafis AD, vel 
vna fit maior alia > 
dummodoaxis B E, :\ 

t i ... ■ » » .1 _ 

fit eadem j fuper 
quibus intelliga- 
mus cylindricos re- ; 
dos .xquealtos, fe- 
dos diagonaliter 
plano tranfeunte_> 
per AD, & per 
GHK, vtdiftum 
efl:,&vt apparet in 
fchemate r erit; vp, 
truncus finifter v- 


nius, ad folidum rotundum fuse bafis circa AD, fic 
truncus fipifter alterius, ad folidum rotundum fuje 
bafisrirca eandem A D. Vnde & permutando, erit 
vtttjincus finifter ad truncum finiftrum,fic folidum 
rotundum ad folidum rotundum i Quod autem di- 


dum 
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dum eftde truncis finiftrisrefpedu folidorumfua- 
rum bafium,intelligendum etiam eft de truncis dex- 
teris, & de folidis rotundis fuarum bafiumipfiscor- 
refpondentibus. Ratio huius aflerti eft manifeftif- 
fima; quia cum fit truncus finifter cylindrici fuper 
AFCD, adfolidum rotundum ex eadem figura_* 
circa AD, vt HB, ad circumferentiam, cuius ra- 
dius BE; & pariter cum fic vt H B , ad talem cir- 
cumferentiam , fic truncus finifter cylindrici fuper 
A B D , ad folidum ex A B D , circa A D : Erit 
& vt primus truncus, ad primum folidum , ficfecuri^ ' 
dus truncus , ad fecundum folidum . Quare & per- 
mutando, vt primustruncus, ad fecundam truncum, 
fic primum folidum , ad fecundum folidum . Eodem 
modo difeureretur in truncis dexteris refperftu fuo- 
rum Fplidorum. Quare patet propofitum . 

Particulariter ergo habemus., quod fi A B D, fit 
quxlibet figura circa axim BE, cui fit circumfcri- 
ptum parallelogrammum F D, & tam fuper paral- 
lelogrammo ,quamfupra figura concipiantur cylin- 
drici fe&i, vtai&um eft. Erit prifma dimidium cy- 
lindrici fuper parili elogramtfto , ad truncum fini- 
ftrum cylindrici fuper A B D, vtcylindrusex pa- 
rallelogrammo circa AD, nd folidum rotundum ex 
eadem figura A B^D, circa eandem AD. Eodem 
modo eritprifma dimidium cylindrici fuper paral- 
lelogrammo,ad truncum dexterum cylindrici fuper 
A BD, vtcylindrusex FD, circa FC, adfolidum 
rotundum ex A BD, circa eandem FC 

PRO- 
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. PROPOSITIO XI. 

«fr y«p^r eadem bafi fint dux qualibet figura circa axivi , 
/4/« conditionis , <vt duplicatis figuris ad alteras partes 
bafis» baceuadit communis axis duplicatarum figura- 
rum . Solidi rotunda orta ex •volutatione talium figura- 
rum circi parallelam axi du&tam per exiremitatemba- 
fis^eruntadinutcebi <-a,t ip/a figura . 
y. j f , ' r . 

S lntdpxqi^kbet figurae A^C, AEFC, qua- 
rum^onifinums ba#<5 A £ , \& finr circa axim , , 
qui fit vel idem P B/\yel vnushqaior3lio (propofi- 
tioenim vetjflt/abifiir fyie axes fiVc aquales , fiue 
inxquales , dtimriiodo bafis fit eadem ) & hx figura* 
fint talis concionis, vt dcrplicatx ad partes AC, vc 
in fchemate, AC, euafSat axis duplicatarum figu- 
rarum s & conci piajr.us AEFC, AGiC/rotaricir- 
ca parallelam ipfi p, diluam per pun£tum C, 
qtix fit V. g. CF. Pica jfolidum rptundum ortum 
cxfigqra AEFC, cffead folidum rotundum ortum 
ex figura ABC, vt figura C, "ad figuram 
ABC. Super figuris concipiaitfds cylindricos re- 
dos xquealtos HC, & ABCLMG, fe<2os dia- 
gonaliter plano tranfeunte per C F , & per H G , 
diuidente ambos in duos truncos, vt in fchemate, & 
vtfxpedi&umeft. Ergo quilibet illortimdiiiidetur 
in truncos xquales, vt clare patet. Cum ergo cy- 
lindrici prxdi&i , quia aquealti , finr vt bafts ; ergo 

X &il- 
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ii A* e . v . 

rjtri •• (*,'' ..Ki . 
c * » 

& illorum dimidij erunt vtbafes. Sed vt truncus G- 
nifter CAEFHG, cylindrici fu per AF, ad 
truncum finiftri m C B A G , cylindrici fuper fi- 
gura , fic ex fcholio 5 . propofit. anteced. folidum ex 
figura A F, circa F C, ad folidum ex figura ABC, 

circa 


•r. 


Digitized by Google 


$/*J3 R Xi €FNDVS. .. i** 

circa F C . Ergo & vt folidum, ad folidum , fic figu- 
ra ad figuram . Quod erat oftendendum . 

H 


fJT 

/ 4 


ir&Ei v m. 


X 


~ s e 

V / v < - > 

Vniuerfaritashuiusprqpofitiort^^c quotpropo- 
fitionCs ex ipfa veluti corollairia ^d^icantur , vnuf- 
quifque pot^cegnofcer^ Vcrfunj harum aliquas 
& noifubiu^gcrjius . ^rfergdl . j 


Kxm ; 

Qh \m 


A^RIVM I- 

.« .-ppopfftmus AU Neflfq parallelogram- 
mum , &\A y C/efi&quamlibe>)sx jnfinitisparabo- 
lis 5 d 3 biturirario cylindri , ad infinitos annulcsitri- 
clos paraboKcoy>Ttr*rar^ acceptos y 

quos ftringit\ Hacc Htdm dabitur jaJi ordine, vt in 
prima parabofofit vt i. aci i. Jnfecuna(a y vt$.ad z. 
In tertia, vt 4\ad ?. & ficvn infirfiturfi. Item per 
conuerfionem rapobis, dabitur ratio eiufdem cylin- 
dri, ad folidum ex exce^uj)^ralIelogrammi fupra 
parabolam . Et ba^-taifOfdine, vtTnprhfiaparabo- 
la fit vt r . ad i . In fecunda vt V* ad i . I n tertia vt 4. 
ad 1. & ficin infinitum. Rationespetanturexpri- 
mapropofit.Iib. primi. 

COROLLARIVM II- 

... 'i •'! 

Infertur fecundo - Quod fi BA N y fit figurae 

X z con- 
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. 1 1 


conftans ex duabus quibufcumque femiparabolis 
ciufdcm gradus, &arqi!a)ibus ficdifpofitis, vt bafis 
AD, fit axis ambarum fimul fumprarum. Dabitur 
ratio cylindri ex parallelogrammo E N , ipfis cir- 
cum&ripto reuoluto circa O N , ad folidum ortum 

ex fi- 
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et figura BAN, circa eandem O N . Haec autem 
dabitur tali ordine, vein prima parabola fit vti. ad 
i. Infecunda vt $ ad 2. &c. imo per conuerfionem 
rationis, dabitur etiam ratio pra diCi cylindri» adfo- 
iidum ex excefiu parallelogrammi fupra figuram, 
conftantemexfemiparabolis ficdifpofitis, & ordi- 
ne, vt in antecedenti fcholio. Ratio eft, quia pa- 
rallelogrammum EN, ad figuram BaN, retinet 
eandem rationem , quam habet parallelogrammum 
AF,adABC. Tamenimparalielogramma EN, 
A F, quam figura: ABC, B aN, funt aequales in- 
ter fe_>. 

.C- • , :*■ ■ ‘ 

COROLLARIVM III. 

Infertur tertio,- quod in praecedenti cafu, quam 
rationem habet cylindrus ex £C, circa FC, ad 
folidumex ABC, circa FC, eandem habeat cy- 
lindrus ex EN, circa ON, ad folidumex BAN, 
circa ON: & quam habet cylindrus ex £C, cir- 
ca FC, adfolidumex A£BFC,ci:ca FC, ean- 
dem habeat cylindrus ex EN, circa ON, adfo- 
lidumex figura BEAON, circa ON. Ratio 
eft , quia vtraque ratio horum cylindrorum ad prae- 
dica folida, ett eadem cum vtraque ratione paralle- 
logrammorum ad figuras ; qux rationes , propter ae- 
qualitatem paralleiogrammorum , & figurarum, 
arquales fune . Fx quib s poftea confequenter de- 
ducitur, quod folidumex parabola ABC, circa CF, 

erit 
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erit ^ad fokdum ex B A N , circa ON, vc A D 
ad.fe D. Et pariter ratio folidi ex figura A EBFC, 
circa F C, ad folidum ex figura BEAON» circa 
()N, erit vt AD, ad DB. Ratioeft, quia cum 
fit vc cylindrus ex EC, circa FC, ad folidum^ 
ex ABC, circa F C, fic cylindrus ex £ N, circa 
ON, ad folidum ex BAN, circa ONj erit etiam per- 
mutando, vtcylindrus ad cylindrum, fic folidum 
ad folidum. Sed cylindrus ad cylindrum, eftvc AD,, 
ad DB ("Nam ratio cylindri ad cylindrum,compo- 
niturex ratione bafis adbafim, nempe ex ratione 
quadrati AC, ad quadratum BN j, nempe ex ra-> 
tione quadrati AD, adquadratum DBj nempe 
ex duplici ratione AD, ad DB, & ex ratione ai. 
ticudimim; nempe cx ratione DB, ad DA: atduse 
rationes AD, ad DB, cum ratione DB, ad DA, 
faciunt fidam rationem AD, ad D B.) Quare, & 
vt AD, ad DB, fic folidum ex ABC, ad foli- 
dume* BAN. Eodem modo argumentabitut in 
folidis ex figuris A EBFC, BEAoN, reuolu.- 
tis vtdidumefl. 

COROLLARIVM IV. 

I ' < 

Infertur quarto,- quod fi ABC, fit cylois prima- 
ria, cylindrus ex EC, circa FC, erit ad folidum 
ex ABC, circa FC, in ratione fefquitertia . Ra- 
tio eil,quia ex Torricellio de dimenfione cycloidis , 
& ex Tacquetindeffertatione de circulorum volu- 

tatio- 
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tationibus , propofit. 10. ( pulchen-ima quidem de- 
mon ftrationej p^llelograjnmun^eft fefquiterthun 
cycloidis. Per quod paret id, qubd habet Torricel- 
liu^Iib i.dcmotugrauiumdefceiidentiurj) in calce 
fchol. propofit. 1 8. Nempe. Qt/rifsimus rutr tJnto- 
nius J^ardtus oflendtt , quod fi cyclotif circa tangentem axi 
paraUelam conuertatur , fili dum ad fmm cylindrum erit 
fubflfquitertium . Difcurendo autem vt i ldumcfl in 
parabola , & fi pponendo figuram &A N , conflare 
exduabusfemcycloidibus, concludemus etiam cy- 
lindrum ex EN, circa ON, effe ad folidum cx 
B A N, circa O N, in ratione felquitertia: & etiam 
folidum ex ABC, circa CF, effead folidum ex 
BAN, circa ON, vt AD, ad D B; nempe in ratione 
femiperipherisecirculi genitoris ad fuumdiametiu $ 
ac proinde in ratione non data , fed proxime in ra- 
tione 1 1 . ad 7. Quare fi daretur ratio horum folido- 
rum , daretur etiam circuli quadratura . Imo ex do- 
drinis Torricellij , & f aequet locis fupia citatis, 
poflumus infere, quod fi ABC, non folum fitey- 
clois primaria, fedquadibetexinfinitiscycloidibus, 
cylindrum ex parallelogramnio EC, circa CF, 
ad folidum ex cycloide A B C , circa F vel cy- 
lindrum ex parallelogrammo EN, circa ON,ad 
folidum cx figura BAN, circa O N , efle vt qua- 
drupla Ac,adduplam A C , cum peripheria cir- 
culi genitoris . Sed pro is inferendis, ficalijs videan- 
tur fupradidi audores locis citatis. 


Sic 
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COROLLARIVM V- 


Infertur quinto. Quod fi quodlibet ex infinitis 
trilineis BCF, duplicetur vt fiat CBQ^&eifit 
circumfcriptumparallclogrammum CP. Dabitur 
ratio cylindri ex parallelogrammo C P, circa DC, 
ad folidum ex duplici trilineo » hoc eft ex trilineo 

CBQ, 
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C B Q, circa eandem DC. Hsecque dabitur tali 
ordine, vt in primo trilineo fitvt r.ad 1. Infecun- 
do, vt 3. ad 1. In tertio vt 4. ad i.& fic in infinitum. 
Ex quibus fequitur, quod per conuerfionem ratio- 
nis , dabitur ratio eiufdem cylindri ad folidumor- 
tum ex reuolutionei figurse QPBCD, circa DC; 
& tali ordine; vt ih primo trilineo fit vt 2. ad i.In 
fecundo vt 3. ad x.lntertio vc^ad 3. Se fic in infi- 
nitum . Quare fequitur, quod cum parallelogram- 
ma EN, EC, fintsequalia, & pariter cylindri ex 
ipfis circa , O N, P C, fint aquales , quod etiam fo- 
lida ex BAN, circa ON, & ex QPBDCB, 
circa DC, finta:qualia. Rationes petantur ex qua- 
draturis trilineoram,& parabolarum. 

COROLLARIVM VI- 

Infertur fexto; quod fi quodlibet ex infinitis trili- 
neis duplicetur in BCR, vt infehemate, & ei fit 
circum feriptum parallelogrammum BG ; cylin- 
drus exeo circa RG, ad lolidum ex BCR, circa 
RG, erit in ratione data tali ordine, vt in primo tri- 
lineo fit vt a. ad 1. In fecundo, vt 3. ad r; Jh tertio, 
vt4- adi. &fic in infinitum. Ex quibus fequitur, 
quod per conuerfionem rationis , idem cylindrus ad 
folidum ortum ex figura B D C R G, circa R G,-in 
primotrilineo eritvt 2. ad r. In fecundo vt 3. ad 2. 
In tertio vt 4. ad 3. & fic in infinitum . Ex quibus 
etiam fequitur , quod etiam folida ex A B c , ci rea 

Y FC, 
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tC y & ex B DCGR, circa RG, fint aequalia-A' 
Nam enam cylindri ex parallelogrammis squali- 
bus, nempe EC, circa CF, & BG, circa RG, 
funt squales* Rationes dependent ex propofic. i. 
primi libri. 
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COROLLARIVM VII. 


1.:* 


Infertur feptimo . Quod quaecumque di&a fdnt 
in duobus fuperioribus corollari js de tnlineis infini- 
tarum parabolarum, verificantur etiam de trilineis 
cycloidis primaria , & aliarum . Nempe fi cyclois 
ABC, difponatur quatuor modis, vtin fchcmate 
funtdifpofitae parabolae. Sed rationes cylindrorum 
ad folida ex trilineis in primaria, erunt vt 4. ad i . Ad 
folida vero cx figuris , vt 4. ad j. nempe in eadem 
ratione ficuti ad parabdam cubicam . Jn alijs vero 
cydoidibus, ad folida ex trilineis, vt quadrupla AC, 
ad excefliim ipfius fupra duplam A C , & fupra cir- 
cumferentiam circuli genitoris. Ad folida vero ex 
figuris, vt quadrupla AC, ad duplam AC, cum 
circumferentia circuli genitoris . 


COROLLARIVM VIII. 

Infertur o&auo ,* quod fi ABC, non fit parabo- 
la , fed figura quaedam conftans ex duabus portioni- 
bus minoribus , & aequalibus eiufdem parabola;, re- 
fc&is lineis BD, diametro parallelis, & ficdifpo- 
fitis , vt B D, coeant > & fint axis totius figurae ; da» 
bitur ratio cylindri ex EC, circa CF, adannulum 
ftridum ex illis portionibus circa CF. Haec autem 
dabitur tali ordine, vt in prima parabola fit vt dupla 
bafis femiparabol;?, cuius A B D, D B C, funtpor- 

Y x tiones. 
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tiones, ad eandem bafim. In fecunda , vt tripla ba- 
fi$femiparabolae,cum tripla differenda inter CD, 
& bafim pr* Ji&am , ad duplam bafim , cum vnica 
di&a d fferentia • In tertia, vt quadrupla bafis, cum 
quadrupla pnedi&a differentia, & cum quadrupla 
harum tertia minori proportionali continue , ad tri- 
plam bafim femiparabolae, duplam didam difteren- 
tiam , & vnicam tertiam proportionalem , Et fic in 
infinitum. Ex quibus per conuerfionem rationis, 
facile patebunt proportiones cylindri ad foli Ja ex 
figuris AEBFC, circa CF. Rationes petantur 
expropofit. 15. primi lib. Imo, quaecumque dida^ 
funt in corollarijs fu pedoribus , patet faciliter poffe 
applicari fuo modo cylindris , &folidisexportione 
A B D , quatuor modis difpofita vt di&um eft. 

< 

COROLLARIVM IX- 

Infertur nono. Quod fi ABC, fic figura 'con- 
flans 1 ex duabus portionibus ABD, CBD, ma- 
ioribus, & arqualibus eiufdena parabolae refed e li- 
neis B D , diametro parallelis , cui fit circumfcri- 
ptum parallelogrammum ECj dabitur ratio cy- 
lindri ex EC, circa CF , ad folidum ex figura., 
ABC, circa CF. Imo , etiam per conuerfionem 
rationis, dabitur proportio quae re peritur inter prae- 
didum cylindrum, & folidum ex figura AEIBZFC, 
circa FC. Ordo autem proportionum , & afTerti 
ratio, petantur ex propofic- 1 3 - primi lib- Imo quae- 
cumque 
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cumque di&afuntin corollarijs Ajperioribus de fi- 
guris illis quatuor modis difpofitis > patet poife 
etiam accomodari figurae ABD. 


COROLLARIVM X- 

' - 


Infertur decimo s quod (i quarlibct parabo- 
la fecetur duabus lineis HML, SBD, dia me" - 
tro 1 k parallelis, adeo vt intercipiant Tegmentum 
parabolie L M I B D , & fegmento fit circumfcri- 

pturo 
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ptum parallelograminum H D , quod cum Teg- 
mento inrell gacur duplicatum quaruor modis faepe 
didis . Dabitur tajcio cylindri ad folida. V. g. ex 
parallelogrammd HV, circa ITV, ad folidum 
cx Tegmento circa TV. Ratio, Scordo dependent 
> a propofit. 14. primi libri. - v - . ” ^ 


CQROLLARIVM XI- j 

Infertur vndecimpjquod fi ABCD, fit q lod- 
libet ex infinitis Tegmentis parabolae refe&x BC t 
bafi AD, parall ela > cui fiqcircumfcriptum paral- 
leldgrammum QG.qwod cum ftgmento vertetur cir- 
ca HD: non folum dabitur ratio cylindri ex Q D, 
ad annulum ex figura ABCD,-cir*a HD,fede- 
tiam per conuerfionem rationi^ , reliqua de_* 
A B E F , quatuor modis difpofita concludentur , 
vt prius. Ratio autem, & ordC? proportionis «Cy- 
lindrorum adpraedi&a folida petantur ex fecunda 
parce propofit 8. primi hb. n. f ; 


CQROLLARIVM XII- 


Inferturduodecimo j quod fi in eodem fchemate 
fupponamus ABCD, efle quodlibet ex infinitis 
duplicatis trapezijs, refe&um BC, bafi AD, pa- 
rallela,- ScTupponantur reliqua vt in fchemate. Da- 
bitur ratio cylindri ex GD, circa HD, adfoli- 
dumextrapeiiocirca HD. Patet etiam, quod de 

folidis 
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folidis trapezij ABEF, quatuor modis difpofiti 
poterimus ratiocinari ad modum fuperiorum. Or- 
do vero , & ratio petantur ex propofit. primi 


COROLLA RIVM XIII. 

Infertur tertiodecimoj quod fi ABEF, fit Teg- 
mentum femiparaboterefechim linea BE, diame- 
P ara ^ a > 9 U0< ^ fegmentum intelligatur 
diipoiitum quatuor modis vt fipedidumeft, & vt 
in ichemate. Dabuntur rationes cylindrorum ad fo- 

lida 
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lida orta ex rotationibus illarum figurarum ad mo- 
dum fuperiorum. Et ratio, ordoque proportionum 
continentur in propof. i o. primi lib. 

COROLLARIVM XIV. 

• • * * • 

Infertur quartodecimojquod fi A F, non fit dia- 
meter femiparabolae, fed vtraque BE, AF, fine 
diametro parallelae, adeo vt ABEF, fit Tegmen- 
tum femiparabolae intermedium, & reliqua difpo- 
nantur ad modum fuperiorum. Nihilominus dabi- 
tur ratio cylindri ex G D, circa HD, ad annu- 
lum ftri&um ex figura ABCD, circa HD. Ra- 
tio vero, ordoque deducentur ex propofit: ir. pri- 
mi libri. 

In omnibus ergo figuris, & magnitudinibus fupe- 
riorum corollariorum patuit verum effe, rationem 
quatuor cylindrorum ad folida ex fqis figuris ean- 
dem efie j nempe eam , quam habenr quatuorparal- 
lelogramma , qua: funt «qualia , ad figuras quatuor 
modis difpofitas , qua: fic difpofita: femper funt 
aequales. 

Patuit ergo ex fiipradi&is facunditas anteceden-' 
tis propofitionis, & quot folidorum ex ea habea- 
mus menfuram . Sed etiam eius fecunditas ex infra 
dicendis magis, magi i que patebit. 


PRO- 
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PROPOSITIO XII. 

F[ V t 

fuper qualibet figura circa axtm in alteram partem defi- 
cientem y qua refeCl a per lineas bafiparallelas,femper pa- 
rallelogrammo. ctrcumfiripta figuris ad ^verticem reti- 
neant ad eas eandem rationem , concipiatur cylindricus 
re flus quicumque ficlus diacon alit er per 'verticem 
figura , & per b a fim figura oppofit a . Erit truncus de v- 
ter inferior , ad truntum fimfirum Superiorem, nat pa- 
rallelogr atomum circumfer iptum figura * ad tpjam fi- 

r+.r • ■ ' L 

Mt quaelibet figura CAB, cuius vertex A, axis 
5 AB, adeo vt figura CAB, nobis reprgfentec 
midiam figuram (quod enim dicetur de dimidia 
telligendum parebit de tota ) fuper qua intelli- 
amus cylindricun>Ved:um GC, cuius plana oppo- 
ta ABC, GIL, qui fcefus diagonaliter plano 
AL,. tranfeunteper I L, & per A , dirimatur in 
lostruncos. Dico truncum dexterum AILCB, 
l : c ad truncum finiihu-m GIL A, vr parallelo- 
rammuni DB, circumfcriptum figurae ABC, 
i ipfam figuram . 

Axis A B, fecetur bifariam iri F, &rurfumpar- 
’S bifariam in S, & K ,& fic vfque libuerit, per qu« 
ucantur KN , FE , SZ, parallelae BC, per 
uas in trunco dextero , & inferiori tranfeant plana 
•Q» FO, ST, parallela plano BL. Pariter per 

Z ^T, 



. ' ••• /*! • v 

ijtT, MO, PQ, communes ftftiones horum pla- 
norum, .& plani iAL, diagonaliterdu&i, ducantur 
plana £ T X , M H O , P R Q^, pa r allela plano 
ABC, fieu GIL. Facilepatebit ifcZ, ME, PN, 
efleparalleJogrammafimilia parallelcgrammo I C; 
pariter figuras X9*T, HMO, RPQ^» effeti* 

' guras 
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guras (imilcs r , & fi militer pofitas figura GIL,' 
ABC } Sc probatur a Caualerio lib. 1. Geothetr. 
ladiu. propofit* 1$. vbi oftendit. Si conicus qui* 
atinquc plano fecetur bafi arquidiftante, concepta in 
co figurarent fimilis bafi , & «militer pofita * Quare 
etiam 9* S, MF, Pk, erunt parallela 1 B; & pari- 
ter X9fc, HM, R P, erum parallelae GIj 
M O, PQ, erunt parallela* 1 L* Ergo cum in trian- 
gulo Aib, fitvt AB, ad BS, lic AI, ad 19 *; 
& in triangulo AIG, vt AI, ad 19 », fic AG r - 
ad GX. Erit & vt AB, ad BS , fic AG, ad 
GX* Et permutando vt AB, ad Ag, fic BS, ad 
GX, Eodem modo oftendereturvt AB, ad AG* 
fic cflfe BF, ad GH> Bk, ad GR; & confe- 
quenter faciliter oftendctur G X, X H, H R, R A, 
«quales eflfe , ficuti B S, S F, Fk, k A, aequales fup- . 
ponuntur. Quod notetur. - 1 

Quoniam autem parallelogrammOtn I C, ad pa- 
rallelogrammum 9*Z> habet rationem compofitam 
ex ratione 1 B, ad 9* S ; nempe ex ratione i A , ad 
A 9*; hoceft ex ratione I G, ad Xifc & ex ratione 
!L, ad 9* T; duae vero rationes lG,ad X$?,& 

1 L , ad & T , componunt rationem parallelogram- 
micircumfcripti figurae G l L, feu ABC, hoceft 
parallelogrammi D B , ad parallelogrammum cir- 
cumfcriptumfigu * X 9? T, fcu A SZ; Sc per fup- 
pofiticnem , vt parallelogrammum DB,,ad figu- 
lam ABC, lic parallelogrammum circumfcriptum 
figurae AbZ) ad ipfam 5 vnde & permutando, vt 

Z 1 paral- 
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parallelogrammum ad parallelogrammum, fic figu- 
ra ad figuram. Ergo & vt parallelogrammum IC, 
ad parallelogrammum ST, fic figura ABC,feii 
CIL, ad figuram ASZ, feti X^Z*. Quare & 
permutando , parallelogrammum I C, erit ad figu- 
ram G i L,. vt parallelogrammum ST, ad figu- 
ram Xfr Tj Eodem modo oftendetur vt paralle- 
logrammum 1 C, ad figuram GIL, fic FO, ad 
HMO, & PN,'ad RP Q; idemquooftcndcrecur 
de alijs fi adeflent . Quod pari ter 'notetur. 

Tunc fi fuper parallelogrammis ST, FO, KQ, 
concipiantur parallelepipeda, quorum altitudines 
KF, FS, SB, &quorum tantum vnum BT, ad 
euitandam confufionem,delineauimuSj eritin trun- 
co dextero inferiori infcriptum quodam folidumcx 
parallclepipedis fibi fuper impofitis conftans . Pa- 
riter fi fuper X9?T, HMO, R PQ, inrelligan- 
tur cylindrici, quorum altitudines GX, XH, HR> 
& quorumtantum TG, delineauimusj erit in trun- 
co fuperiori finiftro infcriptum quodam folidum 
ex talibus prifmatibus fibi fuperimpofitis con- 
ftans./ . 

j. Quoniam autem parallelepipedum B T, adprifi 
rua T G, habet, ex propof 9 . huius, rationem com- 
pofitam ex ratione parallelogrammi ST, ad figiw 
ram X^T » ( qu.t fupra probata eft eflfc eadem 
cum ratione IC > ad G i L) & ex ratione S B, ad 
GXj nempe ex fupra di&is , ex ratione AB, ad 
AG . Eigo tale parallelepipedum ad taleprifnuL, 

• ; : / habebit. 
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habebit rationem compofiram ex ratione 5C, ad 
G1L, & ex ratione AB> ad G A. Eodem modo 
oftendetnr ex ijfdcm rationibus componi rationem 
parallelepipedi, cuius bafis ME, altitudo FS, ad 
prifma, cuius bafis HMO, altitudo XHj pariter 
parallelepipedi , cuius bafis P N , altitudo k F, ad 
.1 prifma, 
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pnfma,cuius bafis RPQ 3 alticudo HR.Quare,& col- 
ligendo vt vnum ad vnum, ita omnia ad omnia- Ergo 
etiam ratio omnium parallelepipedorum infcripto- 
rum in truncodextero, ad omnes cylindricos inferi- 
ptosin trunco finiftro componetur ex ijfdem ratio- 
nibus parallelogrammi IC, ad figuram Gl L, & 
A B, ad G A . Sed vt omnia parallelepipeda prae- 
dica, ad omnes prardiCos cylindricos, fictruncus 
dexter ad truncum finiftrum, vt ftatim oftendetur. 
Quare ratio trunci dexteri ad truncum finiftrum_* 
componetur ex ijfdem rationibus. Sed ex ijfdem 
ratioribus componitur ratio parallelepipedi , cuius 
b^fis parallclrgrammum 1C» altitudo AB, quod 
idem tft cum paralleTepipedo, cuius bafis BD, alti- 
tudo 1B, ad cylindricum, cuiusbafis GIL, feli 
ABC» altitudo G A, fei I B; & propter eandem 
altitudinem IB, parallelepipedumeft ad cylindri- 
cum, vtbafis I>B, ad bafim ABC. Ergo truncus 
dexter erit ad truncum finiftrum vt DB.> ad ABC* 
Quod cratoftendendum. 

Quod vero vt omnia paral!elepipeda inferipra in 
tnvr.co dextero ad omne» cylindricos inferiptosin 
trunco finiftro ita fit truncusdexter , ad truncum fi- 
mftium, fre patebit, Sinoneft,vcJtruncusadtrun- 
cum cft in maiori ratione , rei in rrrrnori , Sit primo 
inmaiori. Ergo aliquid trunco dextero minus, erit 
adtruncrm finiftrum in eadem ratione. Sit cxcef- 
fus penes V. (Licet fcuIptornonexprefieritinfcbe w 
mate.) Diuidamus AB, bifariam , & rorfum— 

partes 
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partes bifariam , & hoc femper fiat doriec tandem 
de ueniamus ad partem SB, adeo vtparallelepipe- 
dum , cuius bafis J C, altitudo B S, fit minus V, & 
per pun&a diuifionum fiat conftru&io , qu* prius 
di<fi:aeft. Pariter fu per planis IC,ST, FO, PM» 
in altitudinibus Ak, kF, F S > S B , menteconci- 
piamus parallelepipeda trunco dextero circumfcri- 
pta • Horum exceflus fupra parallelepipeda in trun- 
co in (cripta , erit squalis parallelepipedo , cuius ba- 
fis I C, altitudo B S , vt atente confideranti pate- 
bit j hoc enim fchemate raprefencare pareret ni- 
miam confufionem. Patebit autem , quia ficut pa- 
rallelcpipcdum , cuius bafis 1C, altitudo BS, fu- 
perat parallelepipedum B T , quantitate duorum 
parallelepipedoruni, quorum vnius cft bafis i T, 
feu BZ, altitudo 1 2 , alteriusjveroefi bafis ZC, 
altitudo IB> fic aliud parallelepipedum circum, 
fcriptum, cuius bafis TS, altitudo FS, fuperaret 
parallelepipedum infcriptum, cuius bafis M E, alti- 
tudo FS, duobus folidisfi.nilibusprioribus quiex- 
ceiTustraslatus ad parallelepipedum BT, relinque- 
let nobis de ipfo parallelepipedum arquale parallc- 
lepipedo, cuius bafis ME, altitudo FS. Hoc au- 
tem femper continuando, tandem dc parallelepipe- 
do BT, nebis relinqueretur vltimum parallelepi- 
pedum circumfcriptumjnempe cuius bafis PN, alti- 
tudo A k; quod tandem traslatum ad parallelepipe- 
dum BT, ipfum expleret. Redeamus ergo ad or- 
dinem demonfirationis . Ergo, ex dite, patet folida 


cir- 
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circumfcripta trunco dextcro fuperare parallelepi- 
peda ipfo infcripta minori quantitate quam fit V. 
Ergo truncus dexter fuperabit ipta folida infcripta 
multo minori quantitate quam lit V. Ergo parallele- 
pipeda in trunco dextero infcripta erunt adtruncum 
fmiftrum adhuc in maiori ratione D8,ad ABC. Sed 
vt DB, ad ABC, fic probata funtparallelepipe- 
da in trunco dextero infcripta, ad cylindricos infcri- 
ptos in trunco fini ftro. Ergo parallelepipedainfcri- 
pra in trunco dextero,ad truncum fmiftrum erunt in 
maiori ratione quam au cylindricos in ipfo infcri- 
ptos. Quod implicat. Non ergo truncus ad trun- 
cum erit in maiori ratione. 

Sed nec in minori . Nam tunqergoconuertendo 
truncus finifter eritad truncum dexrcrum in maiori 
rauonequam ABC, nd DB. Ergo aliquid ipfo 
minus erit ad truncum dcxterumin eadem ratione . 
Sit rurfumexceflus penes V: &conftru<5Uo,qurefa- 
da fuit in trunco dextero fiat in trunco finiftro,adco 
vt cylindricus, cuius bafis GIL, altitudo GX, mi- 
nus iit V. Ergo truncus linifter minus hoc cylindri- 
co , erit ad truncum dex f erum adhuc in maiori ratio- 
ne ABC, ad DB. Atcylindriciintruncofini- 
ftroinfcriptiminusdeficiuntab ipfo, cylindrico cu- 
ius bahs GIL, altitudo GX. Ergocylindriciin 
truncofiniftroinfcripti ad truncum dexterum funt 
in multo maiori ratione , quam fit ea , quam habet 
ABC, ad DB- nempe quam fit eorumdem , ad 
parallelepipeda in trunco dextero infcripta . Quod 

rurfum 
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irfiim implicat . Ergo in omnibus , & per omnia 
atuit truncum dexterum , efle ad truncum fini- 
fcrum vt DB, ad ABC, Quod erat oftenden- 

lum — . . 


SCHOLIVM. 

Ex didlis ergo in praefenti propofitione,& in pro- 
pofit. 1 . lib. prim», ac in fchol. eiufdem, infertur quod 
(1 fu per qualibet infinitarum parabolarum, vel fuper 
quolibet infinitorum trilineorum concipiatur cylin- 
dricus re&us fe&usdiagonaliter, vtdidumeft, in* 
fertur inquam truncum dexterum , efle ad truncum 
finiftrum, vtparailelogrammum parabolae, feu trili- 
neo circumfcriptum , ad ipfam parabolam, feu trili- 
neum . Hoc autem oftenditur etiam a Caualerio 
exerc. 5 . propofir. 16 . Sed peregregiam indiuifibi- 
lium viam, & in quodam cylindrico particulari, irt 
quo latus , feu altitudo ipfius aequetur diametro pa- 
rabolae, feu trilinei . Quaepropofit.' ex fchol.j.pro- 
pofit. 10. huius, poteftad vniuerfalitatem reduci; 
quia cylindricorum re&orum fuper eadem bafi exi- 
ftentium,cuiufcumquefint altitudinis, eodem mo- 
do diagonal iter refe&orum, omnes trunci funt ad 
inuiccm in eadem ratione . Ex di&is ergo , & ex pro- 
polit. 1 . Iib. i . habemus rationem horum truncorum 
ad inuicem . T runcus enim dexter cylindrici fuper 
parabola, ad truncum finiftrum , eftin prima vt z» 
ad i. Infecunda, vt j.adi. In tertia vt 4. ad fic 

A a in in- 
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in in finitum: nempe vt numerus parabola vnitate 
au&us, ad numerum parabolae. Ex quibus potefl: 
cpndudi , quod componendo, totus cylindricus erit 
ad truncum finiErum, vt duplus numerus parabobe 
vnitateau&us , ad numerum parabola: . Nempe in r . 
vt 3. ad 1. In fecunda vt j. ad 2. In tertia vt 7. ad j. 8 c 
fic in infinitum. 

Pariter truncus dexter cylindrici fuper trilineo, 
erit ad truncum finiftrum,vt numerustrilinei vnita- 
te au&us, ad vnitatem . Nempe in primo,vtx.ad 1. 
Infecundo vt 3. ad 1. In tertio vt4. ad i.Vndecom- 
ponendo, totus cylindricus erit ad truncum fiai- 
Erum, vt numerus trilinei binarioau&usadipfam 
vnitatem , &c. vt clare patet . 

PROPOSITIO XIII. 

* ' ' • * , . <• % § • % • 0 

St qualibet ex figuris antecedentis propofit. retetur r vm*xA» 
ce circabafim^aha circa bafi parallelam duci am- per <~ver~ 
ucem. Sobdum rotundum arca tangentem in 'vertice , 
ad folidum rotundum cwcabafim,erit >-vt parallelogram- 
■» mmn circumferiptum figura^ad ipfiun figuram. 

. • * • ' 1 . * ' y 

R Oceturergo figura ABC, circa bafim BC, 
& circa AD, tangentem invertice A. Di- 
co folidum ex rotatione circa A D, e/Te ad folidum 
ex rotatione circa BC, vr DB, ad ABC. Nam 
fuper figura concepto cylindrico fe&o vt prius . Er- 
go truncus dexter, erit ad truncum EniErum vt D B, 

ad 
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atf ABC* Sedvt truncas dexter ad truncum fini- 
flrum , ficexfchol.j. propofic. i o. huius, folidumex 
figura ABC, circa AD, ad folidunt ex eadem 
circa BC. f Nam truncus dexter ta! is fe&ionis , e ft 
qualis tnmco dexterodufdenrcylindricife&i pla- 

Aa z no 


x 38 DE INFINITIS PARABOLIS ETC. 
notranfeunte per BC, & per G, & truncusfi- 
nifter ,eft aequalis trunco finiftro. ) Ergo&vt DB> 
ad ABC, ficfolidumex A B C, circa AD, ad 
folidum ex eadem circa B C . Quod &c. 

, s 

— .. / 

/ 

Cum ergo, vt fupradidum eft, tam infinitae para- 
bolae , quam infinita trilinea circa diametrum , fint 
figurae conditionis fupra expolitae, fequitur cx fupsa 
didis, & ex quadratura infinitarum parabolarum, & 
infinitorum trilineorum a Caualerio tradita, in pa- 
rabolis annulum fliridum parabola acceptum fecun- 
dum reditudinem bafis, efle ad fufumparabotiemn, 
vt numerus parabolae vnitate audus , ad numerum 
parabolae ; nimirum inparabola lineari , elfe vt 2. ad 
1 . In quadra tica vt $ . ad a. In cubica vt 4. ad $ . & 
fic in infinitum . Pariter in trilineis, folidum circa 
AD, ad folidum circa BC, erit vt numerus para- 
bolse vnkate audus, adipfam vilitatem . Nempe in 
trilineo lineari vt 2. ad 1 . In quadratico vt 3 .ad 1 .In 
cubica vc 41 ad 1 . fiefic ininfinitum. 

SCHOLIVM II. . ■ 

«• 

Cum ex fcholio antecedenti habeamus modum 
compendiofumoftendendi cylindrum triplum efTc 
coni fuper eadem bafi , & circa eandem diametrum 

cum 
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cumipfo, ideo placet hanc modum in prafenti fub- 
ne&ere. r , .r 



Efto ergo re&angulum, cuius diameter AC, & 
triangulum ADC, rotetur circa DC, vc fiat co- 
nus AGiE,- re&angulutnqie AC , rotetur circa 
AB, vt fiat cylindrus FC. Conus GAC, ortus 
ex rotatione trianguli BAC, circa AB, eftaequa* 
liscono ACE$ quia ambo coni oriuntur ex rota- 
tione fimili triangulorum aequalium, &fimilium_*. 
Sed folidum rotundum excauatum CDAFG, ex 
fchol.ant. eft duplum coni ACE. Ergo erit du- 
plum coni GAC. Ergo componendo cylindrus 
F C, erit triplusconi G A C/ Quod &c. 

«» » * * , *T' • - • « 
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PROPOSITIO XIV. 



Qfndrus circumfctiptus fufo par abdico , ejl adipfum ,vt 
nElangutum contentum fub dimidio numeri parabola 
rvmtate au Eli , ftj fub dupbnumera parabola initate 
aulto , ad quadratum numeri parabola . Vel <vt reSE an- 
gulum contentum fub numero parabola rvmtate aullo ? 

£r fub numeroparaboU autto dimidia vnitate, ad idem 
quadratum numeri parabola . vid annulum >vero flri- 
£lum etufdem parabola acceptum f eundum reUitudinem 
bafs , <vt numerus parabola auttits dimidia vinitate, ad 
numerum parabola „ u 

/ ’ L j;' • . t, ; ‘j 1 ’ " 0 

E Sto quarlibe* femiparabol? A B F , cu iaszxfc 
B Fr & dfocucumfcriptum parallelogram- 
«uun DF y quodctfiJi lpfa intdligatur, rotari circa 
AF. DicocyJiodfOijijC^ DF, effead femifufum 
BAF, in rationibus pF#di&is,& vtcSempIificabB % 
ttitin (equentibus, Et pariterffc effc ad folidum er 
eadem femiparabola circa DB . Qyod enim hic 
dicetur defemifolidis,. verificabitur etiam de inte- 
gris folidisiuxta titulum piopo (itionis. 

Tam (u per para llelogrammo, quamfupcr femi- 
parabola intelliganturcylindrici k F, B A F E OC„ 
quiintclliganturfedi plano diagonaliter tranfeun- 
teper AF, &pcrkO. Ergo vterque cylindricus 
diuideturin duos truncos , quorum illi cylindrici fu- 
per parallelogrammo erunt prifmata asqualia . Quo- 
niam 
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liam prifma AFBDkO, nempe truncus finiftet 
cylindrici; fuper parallelogrammo * ad truncum.. 
4 bFO, fmiftrum cylindrici fuper femi parabola, 
habet rationem compofitam ex ratione prifmatis 
totum cylindricum fuper femiparabola , & huius 
ad fiium truncum finiftrum $ & vt prifma ad talem.* 
cylindricum, fic dimi- 
dium numeri parabo- 
lae au&i vnitate ad nu- 
merum parabohe(quia 
cum totus cylindricus 
kF, fic ad talem cylin- 
dricum Vt bdfis D F y' 
adlbafim A £F; nem- 
pe vt numerus para 
bobe vnitate atrffcus* 
ad numerurti parcibo^ 

\x j erit etiam dimi- 
dium cylindrici k F , 
nempe prifma pnedi- 
dum, ad cylindricum 
fuper A BF,vt dimi- 
dium numeri parabo- 
la: audivnitate,ad nu- 
merum parabola:. ) Pa- 
riter cylindricus fuper ABF, >uu.H w.u.ivu — 
finiftrum, cft ex fcfiof. propofit. 12. huius» vt du* 
plus numerus parabolae audus vnitate, ad ipfum nu- 
merum parabola; • Ergo ratio prifmatis ad truncum 

fini- 
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finiftrum cylindrici fuper ABF, componetur ex 
ijfdemrationibus; nempe ex ratione dimidij n ume- 
ri parabola: audii vnitate, ad numerum parabolx* & 
ex ratione dupli nu- 
meri parabola: au&i 
vnitate, ad ipfum nu- 
merum parabolx. At 
ex ijfdem rationibus 
componitur ratio et- 
iam re&anguli conten- 
ti fub dimidio numeri 
parabolx vnitate au- 
dii , & lub duplo nu- 
mero parabolx audio 
vnitate , ad quadratum 
numeri parabolx . Er- 
go & prifma ad illum 
truncum finiftrum, c- 
rit vt re&angulum pr?- 
didlum , ad prxdidlum 
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ius > etiam prifma eft ad illum truncum finiftrum , vt 
cylindrus ex DF, circi AF, ad folidum rotun- 
dumex ABF, circa AF. Ergo & cylindrus cir- 
cumfcriptusfufo parabolico,erit ad ipfum vcprxdi- 
dlum redangulum ad quadratum numeri parabolx . 
Patet ergo primum. 

Secundum faciliter probatur ; Quia re&angu- 

lum 
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luarfub dimidio numeri parabolae audii vnirare , $ 
fub duplo numero parabolae au&o vnitace , xquatur 
re&angulo fub numero parabolae au&o vnitace, & 
fub eodem numero parabolae audo dimidia vnitace* 
Quare patet fecundum . 

Tertiam fic probatur. Quoniam enim m antec. 
propof & in fchol. r .ei annello probatum eft, fufum 
fcx B A F, circa AF, ad annulum ftridum ex ea- 
dem circa D B , elTe vt numerus parabolae, ad nu«- 
merum parabole au&um vnitate : & vt numerus pa- 
rabolae ad numerum parabolae au&um vnitace, fic 
quadratum numeri parabolae ad rectangulum fub 
numero parabolae vnitate aucto , & fub numero 
parabolae. Ergo & fufus ad annulum , erieve qua- 
dratum numeri parabolae, ad rectangulum fub nu- 
mero parabole vnitate aucto, & fub numero para- 
bolae . Sed in fecunda parte propofitionis probatum 
eftj cylindrum ex DF, circa Ap, efleadfufum 
vqf Octangulum fub numero parabolae vnitate au* 
cto, dkfub eodem numero parabolaeaucto dimidia 
vnitate. Ergo ex aequali, cylindrus ex DF, circa 
AF, feu DB( quia idem cylindrus oritur) erit ad 
annulum ftrictum ex A B F , circa D B, vt rectan* 
gulum Tu b r numero parabola aucto vnitate, &fub 
numero parabolae aucto dimidia vnitate , ad rectan- 
gulum fub numero parabolae, & fub. numerb. para- 
bolae auao vnitate $ nempe propter commune latus 
numerum parabola auidum vnitate.,; vt numerum 
parabolae auctus dimidia vnitate , ad munetun^ 

. . Bb pira- 
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parabolae . Quare pater tertium > &c. Quod 
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.j Sed expedit in na- 
meristdm ejcemplifi- 
car&v vc eliciamus ex 
dictis , pulchramfe- 
riem ,<juas reperitur in 
proportione cylindri 
ad Iprxdicras annulos 
ftrictofr . In prima er- 
ga parabola, numerus 
paxabolaeeft i. qui au- 
sius rvn itate facit 
cuius di mi diu m eft n 
duplus autem nume- 
rus parabola? vnitate 
au&usifacit j..qurdu- 
dusin i. facit 3 ,• qua- 
dratum vero numeri 
parabolae eft i . Ergo 
cylindrus erit ad pri- 
mum fufum $ j qui eft Rhombus conicus , & primus 
fcmicy lindrusad primum femi fufum , qui eft conus» 
vt ad 1. Ex quibus patet etiam nunc cylindrum 
triplum cfle-coni >&c. In fecunda dimidium aumert 
parabolae aucti vnitate eft 1« cum dimidio 1 duplus 


. 


lodii 


nume- 
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strm crus parabolr auctus vnicatc eft 5 .rectangulum 
fub his ck 7* cum dimidia: quadratum numeri pa- 
rabola: eft 4. Ergo cylindrus erit ad fecundum fu- 
fum> vt 7-cumdunidioad 4; nempe vti 5. ad 8. Ia 
tertia dimidium efl 15. duplus 7. rectangHluqi 14^ 
quadratum p^Ergocylindruseritad tertium fufum 
vt 14, ad 9 . Et fic poterimus in infinitum proce- 
dere. Eadem rectangula antecedentia colligemus 
fi :iuxta fecundam partem propofkionis- multipli* 
eabimus numerum parabolae auctum vnitatfc, itt 
numerum parabolseauctumdimidia vnitatc, vt cla- 
re patet. ; \ / V I .i O H 6 ' 

SCHOLIVM II. 

I * 

Ex dictislicetcol!igcre*quodinprop©rtk>necy- 
lindri ad fufcmaion habemus aliquam pulchram fe* 
riem>quam tamenhabemus in proportione cylindri 
adannulum. Haec autem; talis eft $ quod feries ta- 
lium proportionum eft vt feries; omnium numero* 
ruar iaipariu m incipientiumabvniciteercliu(iue,ad 
omnes numeros pares incipientes d binatioinclufi- 
«e; adeo- vtconfequens proportionis deficiat dfuo' 
antecedenti vnitate. Ita vtcylindru* ad annulum 
primum fit vt j . ad a. Ad fecundum vt y. ad 4. Ad! 
tertium vr, 7. ad ^Adquartumvt 9 . ad 8.& ficin 
infinitum,. Quod facile confpicietur ex tertiaparte 
pradentis pTOpofit. Cum enim probatum fit tylin- 
drumeffe ad annulum vt numerus parabolas auctus 
^ Eb 2 dimi- 
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dimidia vnitate > ad ipfum numerum parabolae* Er- 
go & vt duplum ad duplum. Nempe cylindrus erit 
ad annukim» vt duplus numerus jjarabolac au&us 
vnitate > ad duplum numerum parabola: . Verum 
cum progreflGo parabolarum fit vt feries numero- 
rum naturalium incipientium ab vnitate inclufiuc 
i. 2. 3. 4.&C. Patet feriem dupli numeri parabolae 
eflfe 2.4. 6 - 8. &c. Et feriem dupli numeri parabo- 
lae aucti vnitate elfe 3.5 -7.». &e. Quare patet pro- 
pofitum . 

% • • 

SCHOLIVM III. 

Exdi&is inantec. fehol.facfliterpoflumus dedu- 
cere , & inuenire rationem cylindri circumferipti ad 
omnes conicos ortos ex reuolutione infinitorum tri- 
lineorum ABD, circa diametrum BD . Cum_» 
enim probatum fit , cylindrum ex parallelogrammo 
DF, circa DB , efle ad annulos ex figura ABF> 
circa DB» vt omnes numeri impares incipientes 
ab vnitate exclufiueyad omnes numeros pares inci- 
pientes a binario inclufiuc . Etiam per conuerfio- 
nem rationis» cylindrus ad-conicos infinitorum tri*> 
lineorum ABD* circa BD, erit vt omnes prae- 
dici numeri impares^d vnitatem . Ergo cylindrus 
erit adprimum conicum , qui eft conus vt 3. ad 1. 
Ad fecundum vt 5. ad 1. Adtcrciiim vt7» ad 1. &fic 
in infinitum .* nempe vt duplus numerus conici vnb* 
tateauCus» ad vnitatem. •»:.*. .» 

SCHO- 
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SCHOLIVM IV. . .! 



Ex do&rina tradita in fcholio aiitec. poflumus 
fupplere eo , in quo deficit propofit. 5 • huius j nenti 
pe poflumus affignare rationem, quam habet quod- 
libec ex pr*di<ftis Tegmentis conicis , ad cylindrum 
fibicircumfcriptum . Ratio autem, qua? reperitur 
inter pra?di&a folida eft, quod Tegmentum ad cy- 
lindrum TibicircumTcriptum fit vt tot continue pro- 
portionales in ratione diametri totius conici > cuius 
eft Tegmentum , ad diametrum conici ad verticem , 
incipiendo a diametro totius conici, vt earum nu- 
merus fit duplus vnitate aucius numeri conici,ad tot 
A diame- 
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diametros totius. conici , quot fune ipfa: * V.g.in 
fchema propoftt. y In primo conico , Tegmentum 
AHkC,. erit ad cylindrum GC, vt EB, BD* 
cum L,, ad tres EB. In fecundo vt EB, BD* 
cum tribus. alijs.harumcondnueproportionalibus ». 
ad EB. Intertiojvt E B, BD, cum alijsf. pro- 
portionalibus ad 7. EB, & fic in infinitum. Rado 
* eft, quia ex praecitatapropoEt.fruftumad conicum 
ADC, eft vt numerus illarum proporrionalium 
ad EB. ExconuerCo autem. fcholij antecedentis,, 
conicus ADC, eft ad cylindrum GC,. fibicir- 
cumfcriptum,vtvnitas ad omnes, numeros, impares 
fuccefliue , nempe $ . 5,. 7. &c. nempe ad; duplum 
numerum.conici.vnita£eaudum;nempevt BE, ad 
3. 5.. 7. B:E ,. &c. Ergo ex ajqua 1 i patet propo- 
fitum. o v 

i* • 

PROPOSITIO XV- 

► • *- t ' ' . 

* • -* • e. t • ‘ f r * * , ' * 

Cylindrus cmumfnptus cuslibet<onoidi paraboheo , e fi ad 
ryt numerus parabola aufifius binano , ad nume- 
rum par aboU . tAd f oh dum njero ortum ex reuolutwne 
JemiparaboU circa parallelam ipjius axt duflam per ex- 
tremum pun filum bafis ,. erit <~ut numerus re fit anguli 
contenti Juh numero parabola au filo citate , & Jubnu. - 
mero parabola au filo binario , ad numerum minorem [e bi~ 
nam,. 

. * * ! 

• _ 1 

1 
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I N'fdie;ptop.ant.efto qujlibet iemiparafeolaBAB, 
cuius axis AFybafis BFycui fit d rc utrift r i p tu m pa*- 
xallclogrammura DF. Dico cylindrum ex paral- 
lelogrammo circa A F, ad conoid em parabo! Icant 
cxfemiparabola ABF, circa A F , ede vt nume- 
rus parabolz audus binario , ad numerum parabo- 
lae. Nempeinprimaparabola vt ? ad 1. In fecun- 
da vt 4. ad x, In tertia vt 5. ad 3. & ficininfinitum. 
Ad folidum vero ortum ex rotatione BFA, circa 
D B , nempe ad annulum ftri&um exfemiparabola 
acceptum iuxta re&itudinem diametri yefle vt re- 
dangulum contentum fub numero parabolae vnita- 
te audio , & fub numero parabolzau&o binario , ad 
numerum minorem fe binario. E.g. in prima pa- 
rabola, numerus parabolz vnitate au&useft 2. au- 
ctus vero binario eft 3- Quorum rectangulum eft 5 . 
Ergo cylindrus erit ad tale folidum vx 6 . ad 4. In 
fecunda parabola vt 12. ad 10. In tertia vt 20. 
ad 18. In quarta vt 30. ad zS. & fic infini- 
tum i quas proportiones patet poffe reduci ad di- 
midium 5 nempe 3. ad 2. 6. ad 5. 10. ad 9* 1 5 ad 
»4. &c. 

Tamfuperparallelogrammo, quamfuper femi- 
parabola concipiantur cylindrici sequealti fecti dia- 
gonaliter plano tranfeunre per AF, axim parabo- 
lz, & per K O. Ittud planum fecabit tres cylindri- 
cos » nempe illum fuper parallelogrammo in duo 
prifmata zqualia . Illum iuper trflineo B D A , in 
finiftrmn ADkOB, Stdextcrum kOBA- Illum 
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vfero fuper fcmiparabola in finiftrum ABFO, Sc 
dexteram O C E F A . Prifma vero , feu truncus fi- 
nifter cylindrici fuper parallelogrammo, eft a:qualis 
duobus truncis finiftris fimul $ nempe cylindrico- 
rum fuper trilineo , & fuper femiparabola ; ficuti 
etiam prifma dexteram aequatur duobus truncis dex- 
teris prjedidorum cylindricorum , vt clare patet* 
Quoniam autem cylindricus fuper parallelogram- 
mo, cft ad cylindricum fuper trilineo, vt bafis ad ba- 
fim ; nempe vt parallelogrammum ad tnlineum; 
nempe vt numerus parabola- au&us vnitate ad, vni- 
tatem, ergo & prifma, quod eft dimidium cylipdri-!- 
ci fuper parallelogrammo , erit ad cylindricum fu- 
per trilineo, vt dimidium numeri parabolae audi vnk 
tate,ad vnitatem Paritercylindricus fuper trilineo, 
cft ad eius truncum finiftru vt numerus parabola bi- 
narioaudus, ad numerum parabolae audum vnita- 
tej vt elicitur ex propofit. 1 2. huius, & eius.fcho-: 
lio , quia truncus finifter huius cafus , eft truncus 
dexter illius, vtconfideranti patet. Quare cum_^ 
ratipprifmatis ad truncum finiftrum cylindrici fu- 
per trilineo componatur ex ratione prifmatis ad cy*> 
Uqdricum fuper trilineo, & huius ad fuum truncum 
finiftrum, componetur quoque ex ratione dimidij 
numeri parabola: audi vnitate ad vnitatem, & ex 
ratione numeri parabola: audi binario, ad nume- 
rum parabola: audum vnitate j nempe prifma ericad 
talem truncum , vt redangulum fub dimidio numeri 
parabola: audi vnitate , & fub. numero parabolas; 

aucto 
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audo binario (hoc eft vt reflangulum contentum.. 
- n umero parabola am2o vnitate , & fub dimidio 
numen parabolar audi binario)adre#anguIum fub: 
vmt#tCj & fub numero parabola» au#o vnitate-» 
Sed talia rcctangula 
propter aequale latus o 

numerum parabola: 
auctum vnitate, funt. , 
ad inuicem vt dimi- ^ 
dium numeri parabo- 
la: aucti binario , ad 
vnitatem s nempe vt 
numerus parabolg au- 
ctus binario ad bina- 
rium. Ergo&prifma 
erit ad truncum fmi- 
ftmrn cylindrici fuper 
trilineo 5 vt nume us 
parabola: auOus bina- 
rio , ad ipfum bina- 
rium . Q^are & per 
conuerfionem rado* 
nis , prifmaidemad 
truncum finiftrum cylindrici fuper femiparabola , 
erit vt numerus paraboi* auflus binario, ad ipfum 
numerum parabcJa:. Sed ex fchol. j.propofit. 10. 
nuius , vt tale prifma ad talem truncum finiftrum , 
ficcylindnisex DF, circa A F, adeonoidespa- 
«|policam cx BAF , circa AF. Quare , & cy. 

» Cc lindrus 
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lindruseritadconoidem vt numerus parabol? audus 
binario , ad numerum parabola? . Quod primo pro- 
bandum erat. 

Secunda pars probatur retenta eadem ctftiftru- 
dione. Prifmadexteru ad truncum dexterurri cylin- 
drici fuper trilineo, habet rationem compofitamex 
ratione ipHus ad cylindricum fupertriIincoy*& hu- 
jus ad fuum truncum dexterum. Prifma ad cylin- 
dricum fuper trilineo , probatum eft ede vt dimi- 
dium numeri parabola? audi vnitate ad vnicatem j " 
cylindricus vero fuper trilineo eft ad fuum 'trun- 
cum dexterum , ex didis in propofic. i i. & in jfchol. [ 
eiufdcm (quia truncus dexter huius cafus eft finifter 
illius propofi donis!) tft nutberus parabola: audus 
bifario, advnitatCm. Ergo ratro prifmatis ad il- 
lum truncum dexterim componetur etiam ex praedi- 
djs rationibus . Sed ex didis rationibus COmponi- 
tui etiam ratio redarig.li contenti fubdfmidio nu- 
meri parabolae audi vnitatel , & fub nufncro para- 
bolae audq binario ( neritgejjredartguli fub numero 
parabolae au#o vnitate, & fub dimidio numeri pa- 
rabplar binario audi ) ad qtfecfratnrq vn itatis; nem- 
pe ad Vilitatem . Quare illucfrtriftria eri^a(dtfun-| 
cum dexterum cylirufri c i ftrp ! 'Mt r ilitteo vt leda n gu-' 
lum fub numero parabola? audo vnitate, & fiib di-' 
androaumeriparabolfe audi binario > ad vriitatem 
nempe *t;redanguluft> contenturi} fub nutriero pa- t 
rabola? aucto vnitatie , & ftib eodem dumeto auc^ 
binario ( quo‘d rectan^tilum eft fauplum priiori s fia 


bina- 
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binarium . Ergo& 
per conuerfionem ra- 
tionis , prifma erit 
ad truncum dexterum 
cylindrici fuper para- 
bola , vt numerus re- 
ctanguli contenti fub 
nuir.ero parabola au- 
cto vnitate , & fub 
numero parabolae au- 
cto, binario , ad nu- 
merum minorem fe 
binario . At rurfum 
ex fchol. 3. propofit. 

1 o. huius , vt prifma 
ad truncum dexterum 
cylindrici fuper femi- 
parabola,fic cylindrus 
ex DF, adfolidumex 
BAF, rcuoJuds ambabusfiguris circa DB. Ergo 
patet etiam fecundum. 


scholivm 1 . 

. » 1 * 'V 


Ex prima parte propofitionispraefentis remanent 
probatae dua? conclufiones , quae ab Archymedc , & 
ab alijs authoribus particulariter probantur: nimi- 
rum cylindrum triplum efleconi, & duplum conci- 
dis parabolici quadraxki , quorum eadein bafis, - 
. Cc a idem- 
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idemque axis cum cylindro, vt dare patfct . Imo 
«ylindrum triplum* fTe coni, pr obatur -etiam trx ie- 
cUHda parte propo<Hionis. --a 

S C H O L I V M ir. 

Pariter etiam in pneTencipropofit. habemus mo- 
dum , quo fatisfaciamuseo , in quo deficit propofit- 
4* huius . Nimirum habemns modum aftignandi 
rationem, quar repentur inter quodlibet Tegmen- 
tum cuiufcumquejconoidisparabolici comprchen- 
Tum duobus planis Jbafi parallelis , 8t inter cylin- 
drum ei circumTcriphim. Cum enim ibidem pro- 
batum fit Truftum qocdcunique tale, ad illud conoi- 
des einTdem generis , quod includit, eflevt tot con- 
tinue proportionales in proportione femrdiametti 
maioris bafis Trufii ad Temjdiametruni minoris ba-^ 
fis, incipiendo a prima, quotus eft numerus conci- 
dis auctus binario» ad tot talium proportionalium 
incipiendoitidem a prima , quotus eft numerus co- 
noidis duabus vltimis minoribus exceptis,- hoceft 
ad tot proportionales quotus eft numerus conoidis r 
& cum in pratenti propofic. probatum fit conoides 
parabolicum eflfe ad cylindrum fibi circum feriptum, 
vt numerus parabolar, ad numerum parabolse au- 
ctum binario» nempe vt Tuntpr«edictar proportiona- 
les ad talem magnitudinem» quxadipfas fit vt nu- 
merus parabolae binario auctus ad ipTum numerum 
parabola?. Sequiturcx sequali/egmentum, fei* Tru- 

ftum 
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Jhiifteffe ad cylindrum fibicircumfttfjtairn , vt tdt 
^ptoportionales in jfaopowiorfe prxdidfc,qirrituseft 
«umerus conoidis binario auctus , ad ittagriittufr- 
«em , qux fit ad eafdem proportionales* diiSfousHrJ. 
timis minoribus exceptis, vt «umerus parabolae bf- 
nario auctusad numerumparabofte. V. g. conuct- 
tendo , in primo conoide , fniftum AttKC, trk 
ad cylindrum GC, vt AE j 41 D , cum tertia 
proportionali 3 ad tres A E J Infecundo , vt A €, 

H D, cum duabus ali js harum continuSpioporrio- 
fialibOs, ad duas A E, cum duabus^ HD. 1 Inter- 
dio Vt A E , H D ' r -Cum tribuis proportionalibus 
ad magnftudifiemjqnft ik ad AE, Hli,eurntdttia 

proportiona! r vt > - ad 3. 'Et(ic in infinitum . ■*' 

* ( -ni i: . <;inrr i ■ 

SCHOLIVM III. i 

. * ■ : i » . 

Perea ergo, qux vltjUcmodo oftenfafunt, patet 
in parte ampliari polFedoctrinam Atidre.r Tacquet 
noBilis,:& acutiflimi Geometrx , traditam in fao 
opere fopra citato . Cum enim lrb. t. part 1, pro- 
pofit. ja.patefadat, portionem cylindrici parabo- 
Jiet per axem bafeos, 6t punctum in latere abfcif- 1 
fnrr, pyramidis fi bi infcripts fe^nialrei amefle ; ac 
jirbinde tradat ctibarionem talis porrioms ; haud 
poftea nobis manifeftat proportionem portionis 
cylindrici per bafim parabolx , & punctum in late- 
re > iad py ramidem fibi inrfcriptam . Et fioc fbrtaffis, 
quia nequaquam habebat proportionem cylindri 

ad V 
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ad fufum parabolicum quadraticum,; quam propor- 
tionem fubtilifliinus Keplerus geometris propofuic 
inueftigandam in fua fteriomecria doliorum , & 
quam primus omnium adinuenit Caualerius, quam- 
que nos docuit in exercit. 4. propofic. 24; quag pro- 
portio forfitam erat Tacquec nc^dTaria icicu pro 
cubanda tali pojtipne cylindrici . Vd ergo Tac- 
quet haud vidit exercitatione? Gaqalcrij imprxflas 
anno 1 647 (ii^uti nec nos vidimus, opusTacquct im- 
pr^tTum anno 165*, nifi anno /658:) Vel fr vi- 
dit, attamen Caualerianam dodrinam non appro- 
bauit ,vtpoteper indiuifibilia procedentem. Cum 
ergo forta ilis pararet modo ipfam oftendendi more 
antiquorum(vtrgpeacci^ir,quia non omnes poliunt 
omnia adinucnirej vt fa&is comprobaret , qux Ver- 
bis expr$(htdeindimfibilibusin(chol. propofit. 1 2. 
primae partis lib. V. & alibi , eam libenteromifit. Si 
ergo Tacquec recepiflet, dodrinam Caualerjj per 
indiuifibilia procedentem, potu i flet pon modo cu- 
bare portionem cylindrici parabolici fuper qua- 
cumque infinitarum parabolarum per balim para- 
bola?, & pundum in latere; fed etiam exijjs, qu$ in 
eadem exercit. 4. Caualerij tradunt ipfc ; > & Beu- 
grand, potui flet cubare fegmenta portionis tuiuf- 
cumque cylindrici parabolici refelta planis fedioni 
maxima: parallelis. Imo ex dodrina tradita a Ca- 
ualerio potuiflet etiam cubare , & portionem cylin- 
drici fuper hyperbola per bafim hyperbol?, & pun- 
rcum in latere; & fegmenta huius portionis refect^ 
. planis 
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racn hy^erbolt jjuaddaturam , vt facit' Caiialemis; 
de quibus jfortaflrs Sc nosaliquando, dum affign*- 
bimtis centrum grauitatis hyperbolj , & incjualinea 
cHatnetrb ‘fraraHela -(it cbhtrum grati i tatis fcmihy- 
perbol$ fuppofita Hyperbol^quadratura, dc quibu* 
nullus geometra, quod 'cfemus, H^qne modo locu- 
tus eft j quibus in cibationibus videtur deficere 
opus Tacquet; nam in fuo opere de propofirioni- 
bus, & cubationibus prodictis verba non habet • Sed 
etiam , pera nobis oftenfa ^partim pQteft fuppleri 

Imo multis etiam fatisfiet , quibus non licet fatisfa- 
cerc ex traditis ^Caualerio, vc patebit inferius. Ex 
didis autem a nobis , & ex dicendis magis habet 
Tacquet vndcfibifatisfaciat,quamex traditis aCa- 
ualerio. Nam in parabola quadratica non eft opus 
per indiuifibilia procedere. Cum enim ea omnia* 
qug circa illa folida a nobis oftenfa funt dependeant 
a quadratura infinitarum parabolarum; & omnia» 
praeter parabolarum quadraturam, oftenfa fint 4 no- 
bis more antiquorum , Sc parabola: quadratica? ha- 
beamus pgnes innumeras quadraturas ab authori- 
bus more antiquorum aflignatas. Ergo ea omnia, 
quae a nobis oftenfa funt, in parabola quadratica tra- 
dita fuere more antiquorum;necdc ipfis poteft Tac. 
quechsefitare. Cum ergo veterum more teneamus 
rationem cylindri ad fufum parabolicum quadrati- 
cum,& ad Tegmentum conoidis parabolici quadra- 

tici, 
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tici, more etiam veterum habebimus cubationem 
portionis cylindrici parabolici per babm parabo!* v 
fl^pundum in latere abfcifTap.. Item cubationem-, 
polionis cylindrici fupet Tegmento parabola: con^ 
teneo inter dua£ linea#, bab parallelas abfciflxpc^ 
Wiw Tegmenti,, &pundum in latere. Sedbax, 
alia proprijs patebunt Ionis • 
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Aualerius in faepe citatis exercita- 
tionibus geometricis, exerc. 5. ex- 
plicando naturas , paflionefque in- 
finitarum parabolarum , vlterius 
procedit, variaque de attinentibus 
ad earum centra grauitatis pro- 
nuntiat : ex quibus plurima colligit pro fua doctrina 
de vniformiter difFormiter grauibus, &c. Sedante 
omnia , praemittit infignem quandam propofitio- 
nem , & a fe per indiuifibilia , & ab eximio Torricel- 
lio fine indiuifibilibus, oftenfam. Propofitio Ca- 
ualerijeft vniuerfalior; fed vt ipfemet beneaduer- 
tit , etiam propofitio Torricellij ad eandem vniuer- 
falitatem poteft reduci . Propofitio ergo ifta , quam 
habet Caualerius exercit. 5. propofm 17. quam_. 
& nos probabimus , demonftrationem Torricel- 
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lij repetendo , eamque vniuerfaliflime proponen- 
do ,fequenseft. 

propositioi. 




St fuper qualibet figura circa diametrum intelligatur cy- 
lindricus reCius ? ftCtus diagonaliter modo fiepe Jupra 
explicato . T r uncus dexter , erit ad truncum jinittmm 
reciproce <~vt partes diametri figura refiffa H centro 
grauitatis . 


diametrum FN, 
fiue fit in al 
ram partem de- 
ficiens > fiue in 
ambas , fiue in 
nullam, fit cy- 
lindricus redus 

ABCGOF, fe- 
$us diagonali- — 

ter plano tranfeunte per AC, & per F, & fmt 
E, P> centra grauitatis figurarum oppofitarum-,. 
Dicotruncumdcxterum, elfe ad truncum finiftrum 
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ii r 


non Ik, fecans EP, in L. Erunt itaque BF, 
EP, DN, inter fe parallela:, quia iungunt aequa- 
les, & parallelas . Ob eandem rationem , erunt pa- 
rallela: BD,IK; IK, FNj DI, kF.' Quo- 
niam vero DI, bifariam fecat BF, & ideo bifa- 
riam quoque fecabit omnes in triangulo DBF, ip- 
fi BF, aequidillantes , quse funt diametri paralle- 
logrammoruminfolido AB CF, plano A G, pa- 
rallelorum , vt clare patet . Ergo I D, tranfibic 
per centrum graui tatis vniufcuiufque illorum ; ac 
proinde in eadem ID, erit centrum grauitatis 
trunci finiftri A B C F. Hoc fupponatur e(Tc M. 
Eodem modo oftendemus in FK, elfe centrum 
grauitatis trunci dexteri. Cum ergo L, inedium 
pundtum EP, /it centrum grauitatis, totius cylin- 
drici ; ergo fi ab M , per L , producatur M L H, 
vfqucad Fk, cuiincidatin H, erit H centrum 
grauitatis trunci dexteri , vt elicitur ex Archi. p. 
sequip. propofit. 8. Quia ergo triangula MiL, 
LHk, funt fimilia, propter parallelas DI, kF, 
ideo vt M L, ad LH, ita IL, ad Lk. Sed vt 
ML, ad LH,~ dic reciproce truncus dexter , ad 
truncumfiniftrum, ex eodem Archi. ibidem prope- 
fit. 6. Sc 7. Ergo & vt FP, ad PN, fic recipro- 
ce truncus dexter , ad truncum finiftrum.. Quod 
&c. 
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S C H O L I V M. 

Vt diximus fupra , haec propofitio eft vniuerfalif- 
fima, adeo vc comprehendat omnes figuras circa-, 
diametrum. Quamuis autem fuppofuerimus planum 
tranfire per AC, & per F, nihilominus idem_. 
concludetur etiam fi planum fecans tranfeat per 
OG, &per B; truncus enim dexter , eritad trun- 
cum finiftrum reciproce vr FP, ad PN. Cylin- 
dricus enim fe&us fiue vno , fiue altero modo , Tem- 
pe r fecatur in truncos > quorum dexteri , ficuti & fi- 
niftri, funt inter Te aequales. Notetur autem, non 
modo hanc propofitionem veram efie , Ted etiam 
eius conuerfam, vtait Caualerius ibidem in corol- 
lario ,• nimirum , quod centrum grauitatis figurae 
circa diametrum fic diametrum fecat , vt partes 
ipfius , fint in ratione reciproce cum truncis cy- 
lindrici^ 

PROPOSITIO II. 

> ‘ ' < * * • * 1 : * ? * 

Qntrum grauitatis figura propofit. 1 1, fecundi libri , fic 
diuidit eius axim , r vt pars ad <-uerticem , fit ad relin- 
quam 'vt pxrallelogrammum eircumfinptum figura ad 
ipfam figuram . 

S it qualibet talis figura ABD, cuius diameter 
B E , centrum grauitatis O . Dico efie vt 

BO, 

«• * » 
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LIBER TERTAS 
BO, ad OEjfic 
parallelogrammum 
FD , ad figura n 
A B D . Hoc faci- 
le pacet ; quia ex 
praedida propofic. 
parallelogrammum q 
J?D , eft ad figu- 
ram , vc truncus 
dexter ad truncum 
finiftrum . Sed ex 
propofic. anteced. 
vc truncus dexter 
ad truncum (ini 
ftnim , fic BO, 
ad O E . £ go vt 
BO, ad OE, fic 
FD, ad ABD. 

Quod &c. 




Cum ergo ex didis in primo , & fecundo fibro , 
tam infinitae parabola, quam infinita crilinea, fine 

figura: 
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nr ' 

wf' .> 
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a « 4 £>£ INPlNmS PARABOLIS ETC. 
figura? pracdi&ac conditionis $ ergo centra grauita 
tis, feu aquilibrij ipfarum, fecabunt earum axes in 
ptadi&a ratione. Hanc propofitionem probat et- 
iam Caualerius , loco fupra citato , particulariter in 
parabolis j&trilineis i ex quibus, &exquadratura 
infinitarum parabolarum , & infinitorum trilineo- 
rum , deducit in primo corollario id, quod etiam 
nos poflumus deducere* Nimirum in primo trili* 
nep , centrum grauitatis eius duplicati ad partes dia- 
metri» feucentmmarquilibtij eiufdem, fic fccare 
eitjs diametrum , vo pars ad verticem , fit ad Teli- 
qijam, Vt 2. ad 1. In fecund^, vt 3. ad 1. In tertio 
vel 4., ad 1. &ricdeincepsiniijfinitum a udo antece- 
dente vnitate,& retenta vni cate procortfcquente* 
( prima verb parabola fic diuidit diametrum , vt 
pars ad verticem , (it ad reliquam vt 2. ad 1. In fe- 
cunda» vtj.ad 2. In tertia vt 4. adi - & ficminfinlj 
tum 4*iu&is fempertam ahtecedente , quam confe- 
queqtfe vnitate . Vnde, irt v tril^neo , cft pars diametri 
ad v#rt\cem terminata, ad reliquam, vt numerus 
trilinervbitatc au&us , ad viaitatem . Et componen- 
do , tota dymeter eft ad eius partem ad bafim termi- 
natam , vtriunierusparabola' binario au&us, ad vili- 
tatem . In parabola autem >eft pars diametri termi- 
nata ad verticem , ad reliquam , vtnumerus parabo- 
la vnitate au&us, ad numerum parabolae. Etcom- 
ponendo, tota diameter eft ad partem ad bafim ter- 
minatam, vt duplus numerus parabolxvn itate fru- 
stis i »4 numerum parabolar* { £5iinrlui im 
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His probatis vlterius pergit Caualerius, often- 
ns in propofit. 20. in qua linea fit centrum graui- 
jf? c “ lus “Det femiparabola: . Inquit ergo 1 quod 
iit centrum grauitatis duplicati trilinei FAD, 
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feuaequilibrij foliustrilinei A DE (quodenimeft 
centrum grauitatis duplicati, eft centrum aequilibri j 
ftmpli ) & DC, fic diuidatur in K, vt fit ficuc 
AE, cum EH, ad AH, fic Dk, ad kC, 
quod k, erit centrum aequilibri j femiparabolae; 8c 
confequenter , quod in linea duda per k, AC, 
parallela , erit centrum grauitatis femiparabolae . 
Ex quibus poteft concludi, quod in prima parabo- 
la , erit DR-, ad KC, vt 4. ad r. Infecunda 
vt 5. ad j. In tertia vt 6. ad 4. & fic deinceps in 
infinitum, aiidis vtrifque terminis vnitatej vnde an- 
tecedens tajis proportionis , erit numerus parabolas 
audus ternario, confequens vero erit numerus pa- 
rabolae audus vnitate . Ex quibus patet, quodiun- 
dis fimul ambabus partibus balis DC, ipfaeritad 
Ck, vt duplus numerus parabola? quaternario au- 
dus , ad numerum parabolae audiim vnitate . Vnde 
in vnaquaqlie femiparabola , eius femibafis talium 
partium , in quasdiuiditur a centro aequilibri j femi- 
parabolae, apte explicatur per duplum numerum pa- 
rabolae quaternario audum , & eius dimidia per nu- 
merum parabolae binario audum. In prima enim 
parabola 4. & 2. faciunt 5 , nempe duplum nu- 
merum parabolae cum quaternario. Infecunda 5. 
& 3. faciunt 8. In tertia 6, & 4, faciunt 10. qui 
numeri continent numerum parabolae duabus vici- 
bus, & quaternarium,- & licin infinitum . 


PRO- 
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/PROPOSITIO III. 


»17 


Si circa eundem axirn jint dux figura \ qua rotentur fic 
<vt radius figura (it axis rotationis ;■ 'JtationjMHs fo- 
lidi orti ex tali rotatione , ad /olidum aliud ex eadem 
genitum , componetur ex ratione figura ad figuram » & 
ex ratione intercepta inter centra rotationis , & granL 
tatis 'vnius figura , ad fimtlem interceptam alterius 
figura . 

S int quaelibet figurae A B D > FCDA, circa 
axem BE, quarum centra grauitatis P, Oj 
P, quidem ipfius FD; O, vero ipfius ABD. 
Dico rationem folidrex FD, circa DA, adfo- 
lidum ex figura ABD, circa D A , componi ex 
ratione FD, ad ABD, & ex ratione EP, ad 
‘EO 1 Et pariter rationem folidi ex FD , circa 
FC, ad folidum ex ABD, circa FC, compo- 
ni ex ratione figurae ad figuram , & ex ratione B P, 
ad BO. Super figuris intelligantur cylindrici rer 
di acquealtifedidiagonaliter plano tranfeunce per 
A D , & per G k , more folito . Hoc planum feca- 
bit duos cylindricos in truncos dexteros, & finiftros 
vtpatet. Tunc, quoniam ratio trunci AFCDKG, 
ad truncum ABDH, componitur ex ratione ip- 
fius ad cylindricum fuper F D ; huius ad cylindri- 
cum fuper A B D;. & huius ad pr^didum fu um t rup- 
eum finiftrum.\& cum fit vt prsedidus truncus fini- 
’ E e fter 


\ 
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fter AFCDkG, ad truncum finiftrum ABDH, 
fic cz fcholio j . propefit. i o. fecundi huius , foli- 
dum ex figura FD, 
circa A D , adfo. 
ii dum ex ABD, 
circa eandem. Er- 
go,&rationesho- 
rumfolidorum ro- 
tundorum compo- 
nentur ex ijfdem 
rationibus. Verum 
quoniam ex pro- 
pofiti- huius.com- 
.J>onendo , & con- 
uercendo , truncus 
finifter cylindrici 
fuper FD, eft ad 
totum cylindricum 
fliper FD, vt P E, 
ad BE $ & cylin- 
dricus fuper FD, 
eft ad cylindricum 
fuper ABD, 

FD, ad ABDj 
& pariter cylindri- 
cus fuper ABD, eft . 

ad fuum truncum finiftrum ex praecitata propofit. i . 
componendo , vc B E, ad EO. Ergo folidum er 
figura FD, ad folidum ex figura ABD, ambabus 
p , reuo- 
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reuolutis circa A D , habebit ratione® compotitam 
ex rationibus PE, ad EB; huius ad EQfqcmpe 
ex ratione fola PE, ad EOJ & ex ratione FD, ad 
A B D . Eodem modo probaretur folidum ex F D* 
circa FC, ad folidum ex figura ABD, circa FC, 
componi ex fupra di&is rationibus. Quare patet 
propofitum. 

\SCHOLIVM I. 

... / - / ’ . * 

Patet ergo ex di&is, quod E FD, fit parallegram- • 
mum : cylindrus ex ipfo erit ad folidum ex altera fir 
gura in ratione compofita ex ratione parallelogram- 
mi ad figuram, A’ ex ratione dimidij axis parallelo- 
grammiad prxditfam interceptam ; quia centrum 
grauitatis parallelogrammi eft in medio axis. Vel 
aliter, ratio cylindri ad folidum componetur ex ra- 
tione dimidij parallelogrammi, ad alteram figuram, 
& cx ratione totius axis , ad illam interceptam^. 
Nam priores rationes funt exdem cum pofteriori- 
bus, vc clare patet. 

SCHOLIVM IL 

I 

Fxdi&is ergo in praefenti propofitione licet no- 
bis animaduertere, tres efle proportiones , duabus 
quarum datis, ftatim altera elicitur - H? autem funt; 
iacio cylindri ex FD, circa AD, vel FC, adaltc- 
inm folidorum rotundorum ex figura ABD, vno, 

Ee 2 vel 
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vel altero modo reuoluta $ ratio parallelogrammi ad 
figuram; & ratio l£B, ad EO, vel BO; vel ratio 
dimidia: B E, ad EO, vel BO. Datis enim ratio- 
nibus parallelogrammi ad figuram, & dimidiat B E, 
ad alteram ipfarum ' 

EO, BO, ftatim ^ 

datur ratio cylin- 
dri cx FD, ad alte- 
rutrum lblidorum 
rotundorum ex fi- 
gura Pariter datis 
rationibus cylindri 
ad folidum otUn- • 
dum ex figura , & 
parallelogrammi 
ad figuram , fi haec 
fubtrahatur a ra- 
tione cylindri ad * 
fol idu m-rotun du m ; 
relinquetur ratio 
dimidiae EB, ad 
B O , vel O E 5 
confcqucnter da- 
bitur centrum gra- 
uitatis figurae . Si 1 
vero dentur ratio- ‘ J 
nes cylindri ad fo- p 
Edum , & dimidiae i 
EB, ad B O, vel £ O, quae fubtrahatur a ratione 

cylin- 
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cylindri ad folldum 3 relinquetur ratio parallelo* 
grammi ad figuram , & confequenter figura? qua- 
dratura. Imo ex didis aduertatur etiam , quod fi 1 
dentur proportiones parallelogrammi F D, ad figu- 
ram ABD, & dimidia; B^E* ad OB, vel O Ej da- 
buntur etiam cubationes truncorum cylindrici fu- 
per figura . Nam cum, datis explicatis, detur etiam 
ratio cylindri ad folidum rotundum ex figura 3 U 
cum hxc ratio fit eadem ex fchol. 3 . propofit. 10. 
huius , cum ratione prifmatis , nempe dimidij cylin- 
drici fuper parallelogrammo , ad alterutrum trunco- 
rum cylindrici fuper figura: patet dari talium trun- 
corum cubationes . 

' 4 . . 4 • •r 

• - • • . 

SCHOLIVM III. 

• ^x fupradida ergo dodrina, & ex didis in fcholijs 
antecedentis propofit, patet quomodo polii mus ha- 
bete rationem cylindrorum circumfcriptoram om- 
nibus fufis parabolicis : omnibus annullis ftridis 
infinkarum parabolarum acceptis iuxta reditudi* 
nem bafis r omnibus conoidibus parabolicis r om- 
nibus annullis ftr-idis ortis ex rotatione femipara- 
bolariun circa dudamper extremitatem bafisdia- 
metropatallelam: omnibus folidisexrotatione in- 
finitarum trilineoruni circa bafim ; omnibus folidis 
ex ijfdem reuolutis circa parallelam bafi du&am per 
verticem: omnibus conicis: & omnibus folidis ex 
ijfdem circa bafimfemiparabola?,ad ipfa folida . Sed 
• * quia 
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quia harrauoaes infuperior i libro pacefa&ae funt, 
& ex <Jidis io prsfenti eadem colligerentur , ideo 
fcfenter hoc relinquimus induftrijfc le doris . 


PROPOSITIO IV. 


Solida rotunda genita ex duplici reuolutune cuiuslibet figu- 
ra plana circa axtm taliter revoluta , <~vt in r xjtr a que re- 
volutione axis figura fit radius rotationis , axis extre- 

mitates centra . Sunt admutccm m ratione partiunt axis - 
figura fefti i centro gravitatis figvra t & terminat arum > 
ad centra revolutionum. ■ » ■ : 


E Sto qualibet figura ABD, in fch.prop.ant.drca 
axim B E, eoius centrum gra ui tatis O. Dico fol i- 
dum rotundum ex figura ABD, circa AD, nempe 
cuius radius rotationis B£> centrum E, adfoli- 
dum rotundum ex eadem figura circa FC* nempe, 
cuius radius rotationis BB centrum B, efle vc 
£ O, ad O B. Ftgurse intelligatur circumfcriptum 
paTallelogrammum FD. Quoniam enim ratiofo- 
lidi rotundi ex figura ABD, circa AD, ad fo- 
lidum ex eadem figura circa FC, componitur ex- 
ratione ipfius ad cylindrum ex FD, fiue circa AD, 
fiuecirca FC, quiaoritur idem cylindrus 5 & hu- 
ius ad folidum ex figura circa F C ; & ex fchol. i* 
propofit. anteced. ratio folidi ex figura ABD, cir- 
ca AD, ad cylindri m componitur ex ratione fi* 
gurae ad parallclogrammum , & ex ratione EO, ad 

dimi- 
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dimidiam EBj & pariter ex eodem fcholio, ratio 
cylindri ex paraHelogrammo , ad folidum ex figura 
circa FC> componitur ex ratione parallelogram- 
pni ad figuram, &ex ratione dimidia BE, ad BO. 
Ergo 6c ratio folidi ex figura ABD > circa ‘AD, 
ad folidum ex figuTa ABD, circa FC, compo- 
netur ex ratione figurae adparaJlelogrammum , & 
parallelogrammi ad figuram ( qu$ proportio ex his 
compofita, eft aequalitatis ) & ex proportionibus 
E O, ad dimidiam BE, & huius dimidix ad BO, 
(nempe ex ratione EO, ad OBj. Ergo folidum ex 
figura circa AD, ad folidum ex figuracirca FG» erit 
vc EO, ad O Bt Quod erat oftendendura . 

ALITER. 

S Vper figura ABD, concipiatur cylindricus 
reftusfe&usdiagoittlicerplanotranfeunte per 
AD, &per H. Quoniam ex propofit. io. fecun- 
di, tam truncus dexter eft ad folidum ex A B D, 
circa FC, quam truncus finifter ad folidum ex ea- 
dem figura circa AD, vc H>B, ad circumferen- 
tiam circuli , cuius radias BE . Ergo & truncus 
dexter erit ad folidum circa FC, vt truncusfini- 
fter ad folidum circa AD. Quare & permutando, 
vt truncus dexter ad truncum finiftrum j nempe 
ex propofit. i. huius.vt reciproce BO, ad OE, fic 
folidum ex figura circa FC, ad folidum ex eadem 
figura drea A D, Quod &c. 

SCHO- 
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S C H O L I V M. V ; r 

“ * fc * * ’ 

Quam vero fecundae fint fuperiores propofitio- 
nes, & quam copiofi fintfru&us , quos ex ipfis colli- 
gere licet, in fequentibus patebit- Interea fit. 


COROLLARIVM I- 

t 


Quod fi A B D , fit quaslibet ex infinitis para- 
bolis: folidum «x ipfa circa F C, nempe annulus 
ftri&us fecundum re&itudinem bafis.erit ad folidum 
ex eadem figuracirca A D, nempe ad fufumpara- 
bolicum, vt numerus parabola au&us vnitate ad nu- 
merum parabolae. Nempe in prima parabola vt i. ad 
i. Infecunda vt 3.ad2.&c. 


COROLLARIVM IL 


j '».1 f » 

•f * 


. * Sivero BCD, quodlibet infinitorum trilineo- 
rum rotetur primo circa BE, deinde circa CI>: 
folidum ex trilineocirca BE* ad folidum extrili- 
neo circa CD*, eritVtnumerustrilincivnitateau- 
dfcusadvnitatemi; • ... • . ~ 


COROLLARIVM III. : 

Verum fi femiparabola B D E , rotetur prius cir- 
ca GD, poftea circa BE, vt fiat cooo?de$ para?- 

boheum; 
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bo!icum:folidum circa CD, ad folidum circa B E, 
erit vt numerus parabolae ternario au&us ad nume- 
rum parabola? vnitate auchim . Nempe in prima pa- 
rabola vt 4. ad 2. In fecunda vt j . ad 3 . in tertia vt 
6 . ad 4. Scfic in infinitum. Rationes fupradidorum 
_ corollariorum dependent ex fcholijs prima: huius. 

propositio v, 

Cutttfcumque femiparAboU centrum grauitatis 
muenire . 


E Sto femipa- 
raboIaABC, 
cuius vertex B, & 
oporteat eius cen- 
trum grauiratisre- 
perire. Diameter 
BA, ficfeceturin 
D, vt BD, fit ad 
D A, vt numerus 
parabolae vnitate 
au&us ad nume- 



rum parabola:. £r- 1 •’ 

goexfcholio 1. propofit.t. huius, D, cft centrum 
grauitatiyparabolx, &confcquenter centrum acqui- 
fibrij femiparabo!<e ABC, appenfae fecundum BA. 
Brgo fi ducatur I>F, A C, parallela in ea erit cen- 
«um grauitatisfemiparabolae • Pariter C A , fic fo- 

F f cetur 
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jceturin E, vc CE, fit ad EA, vt numerus pa- 
rabolae ternario au£us, ad numerum parabokevni- 
tate au&um. Ergo ex fcholio 2. eiufdem propofic. E, 
erit centrum aequiiibrij fcmiparabola: accepta: fe- 
cundum reftitudinem AC. Ergo fi ducatur EL, 
BA, parallela, in ipfaerit, centrum grauitatis (c- 
miparaboke . Sed & in DF. Ergo erit pundum 
H. Inuentum emergo centrum grauitatis femipara- 
bola:. Quod&c. 

PROPOSITIO VI. 

Siyer centrum grauitatis cuiufcumque femiparabola^ &pcr 
rverticem ducatur Ime a fecans bafim . Hac eam taliter 
fecabit n>t pars ad dia metrum ,Jit ad reliquam 
•vt duplus numerus parabola initate 
au filus ad ternarium. 

r 

j 1 

S int eadem, qua: in antecedenti propofit. & fit 
du&a B H K . Dico A K, effe ad K C , vc 
duplus numerus parabol* audus vnitate, ad terna- 
rium. V.g. in prima parabola vt 3. ad 3. In fecunda 
vfc'5-ad 3. In tertia vt 7. ad 3. In quarta vtp. ad 3. 
&ficin infinitum. Semiparabolx circumfcribatur 
parallelogrammum AM, & EG, producatur vf- 
que ad hi Quoniam enim triangulum BHL, ad 
verticem fimileeft triangulo E H k; ergo vt LH, 
ad HE, fic BL, feu A E, ad Ek. Sed LH s 
cft ad, H E, vt numerus parabola: vnitate au& us 
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ad numerum parabolae. Ergo& A E, eritadEk, J 
vt numerus parabolae vnitate au&us ad numerum 
parabolae . Sed A E, ex di&is, erat ad totam E C, 
vt numerus parabola? vnitate au&us ad numerum.* 
parabolae au&um ternario. Ergo A E* erit ad re- 
liquam kC, vt numerus parabole vnitate au&us 
adternarium;& Ek, erit ad eandem KC, vt nu- 
merus parabole ad ternarium- Ergo componendo 
ambas fimul A E, Ek, erit Ak, ad kC, vt du- 
plus numerus parabola? vnitate au&us ad ternarium. 

Quod erat oftendendum . 

. 

. c • •* •" ■ • 

PROPOSITIO VII. 1 

Rejidut cutufcumque femiparaboU , dempto ab ea triangulo 
in/criptoy centrum grauitatis afsignar e . 


D 


kEtermina— 

uimus & in 

fuperiori propofi- 
tione , & in prae- 
fenti, & in aliqui- 
bus ex fequenti- 
bus procedere per y 
modum proble- 
matis , obeuitan- 
dam titulorum^ 
longitudinem, & d 
prdixitatcm } quae 
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eft ireirtabilis fi tales propofitiones proponantur 
per modum Theorematis. Sit ergo quaecumque fe- 
miparaboIa,prima excepta, A DC, in qua fit inferi# 
ptum triangulum ADC. Oportet reliquae figurae 
contentae fub reda,&cuiua AC, centrum graui- 
tatis aflignarc . 

Diuidarur C D, inpundis F, & F; in F, vc 
CF, fitdupla FD; in E, vero, vt CE, fit ad 
E D, vt numerus parabolae ternario audus , ad nu- 
merum parabola? audum vnitate . Fiat deinde vtnu- 
merus parabolae vnitate minutus,ad numerum para- 
bola: vnitate audum fic FE, ad EGj & per G, 
ducatur G H k, parallela diametro A D , fecans 
redam AC, in H, curuamin k, & AR, Iatuspa- 
rallelogrammicircumfcripti in T. Pariter AD, fe- 
ceturin L, vt AL, fit dupla LD; & in M, vt AM> 
fit ad M D, vt numerus parabolae audus vnitate,ad 
numerum parabolae; & fiat vt F E, ad E G, fic LM, 
ad M N; &per N, ducatur NQP, parallela DC, 
fecans GT, inpundo Dico Q» cflfe centrum 
grauitatis figurae praedidae . Quoniam enim CF, eft 
dupla FD. Ergo exfchol. i. propofit.t- huius, F, 
erit centrum aequilibri} trianguli A D C, iuxta re- 
dam DC, appenfi. Pariter qironiam CE, eft ad 
ED, vt numerus parabolae audus ternario, ad nu- 
merum parabola: audum vnitate; ergo ex fchobfc* 
eiitfd. propof. erit E , centrum aequilibri} totius fe- 
miparabolae adeptae feeunduna-reditudinem DC. 
Cum ergo fadum fit F E, ad E G, vcnunwuspara- 
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bolse vnitate minutus ad numerum, parabolae vnK 
tate au&um ; & cum fit vt numerusparaboTa: vnitate 
minutus, ad numerum parabolae vn itate au&um,fic y 
ex coniserio fcholij primi propofit. 4. primi libri, fi- 



• , » 'i 4 t »*\ 4 ii t 

gura corttenra & re&a , & eutira A C, ad mangulurri 
AC R, Teii DAC. Ergovc F E, 'ad £ G, fic reci- 
proce figura APCA, ad triangulum ADC. Ergo 
ex Archimede in primarquipond. fqi>cm neceflcefi 
leporem adfequentium intell/gentiam pqroptime 
callere ) erit G, centrum squilibrij figura: APC, 
accepta: fecundum DC. Ergo in Gk, erit centrum 
grauitatis prajdi&a: figura: . Eodem modo oftende- 
tur L, effe centrum iquilibrij trianguli ADC, fecun- 
dum rectitudinem AD; & M, c fie centrum arqui-' 
librij femiparaboto: fecundiim edndem retft/tudi- 

nemj & N,efle centrum xquilibrijfigufx’ A PC, 

iuxta 


2 30 DE INFINITIS PARABOLIS ETC . 
iuxta eandem rectitudinem ,■ ac proinde in N P, ef- 
fe centrum grauitatis figurae A P C . Sed & in G K. 
Ergoirt Q. Repertum eft er go,&c. Quod &c. 

» T » »•»**. ** . . • • ' - * •* ' • * * • 

SGHOLIV M I. 

Sed ex dictis poflumus deducere, cxcdTiim femi- 
parabolae fupra triangulum fibi infcriptum, in nulla - 
parabola eflfe parabolam eiufdem rationis cum tota,, 
nifi in fola parabola quadratica Quod enim fit ve- 
ra parabola in quadratica, probatur ab Appollonio 
primo Conic. prop. 4 6. Quod vero in nulla alia fit» 
patet. Nam fi talis etfet, eius centrum grauitatis ef- 
fet in linea fecante AC, bifariam, quj eflet eius 
diameter. Sed KH, inquaefteius centrum graui- 
tatis, in nulla alia parabola £ quadratica fecat AC, 
bifariam. Er|o non erit vera parabola. Quodvero 
kH, nonfecet AC, bifariam , quilibetpoterit ex- 
periri methodo , qua nos deinceps experiemur in 
parabola cubica . Experietur enim, quod quo magis 
progredimur verfus parabolas ahiorum potefta- 
tunrjeo magis linea Gk, accedit ad CK, fed tali- 
ter x Vtfemper CG, fit maior dimidia DGj quia fa- 
lam in triangulo ARC, ,CG> eft dimidia GD- 
Centra ergo squifibrij infinitarum figurarum APC» 
continenturomniainlinea, qu$ fitfexta pars DC X 
ordjWqiiattaa l>. ; 

Modiis autem patefaciendi G T, m nulla para- 
bola^ Quadratica fecare A C f bifariam,- & expe- 

riendi> 
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riendi, qu$dkrtafunt,fequenseftin parabola cubi- 
ca. Quoniam exfchol.a.propofit 2. huius, qualium 
CE, eft 6 , talium D E, eft 4. Ergo qualium CE, 
eft p, talium DE, erit 6 . Tota CD, 15. & DF, 
qu? erat tertia pars DC, 5; FE, 15 & FC, 10. 
Cum autem parallelogrammum DR, litfefquiter- 
tiumfemiparabol^j ipfaerit fefquialcera trianguli . 
Vndediuidendo, figura APC, erit dimidia trian- 
guli ADG Et confequenter ex fupradictis, qua- 
rum FE, eft ij talium EG, erit t. Sed talium DF, 
erat ?, & tota DC, 15. Ergo talium DG, erit 8, 
& GC, 7. Eodem modo procedemus in alijs para- 
bolis , in quibus femperinueniemus GT, magis 
accedere ad RC, vt dictum eft. Sed cum talis 
methodus inueniendi tale centrum xquilibrij 
non contineat aliquam determinatam progreflio- 

nem. 
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nem, ideo de tali methodo amplius verba non fa- 
cimus. 

4 - * •/ 


SCHOLIVM, IL 


Si quis vero fcire cupiat in qua proportione fece- 
tur kHj a} centro grau iratis figur? APC, id ei li- 
cebit inuenare operando congruenter vt nos ftatini 
faciemus in parabola cubica, in qua,, Quoniam du- 
cta Sk, parajlqla DC,eft DA, ad As, vt cu- 
bus DC, ad cubum Sk: cubus autem DC, quia 
DC, eft Lj, eft 537) > & cubus. DG, feii Sk, 
quia DG, eft 8, vt dictum eft, eft s 12. Ergo DA, 
ad As, eritvt 3375 - *d j 1 2. Ergoger conuer- 
{JqnemrationjSjerit AD, ad DS, feuad Gk, vt 
$1375. ad 2863, Verum in triangulo ADC, vt DC, 
ad CG, nempe vt 15. ad 7.,/ic Ad, ad HG, 
^rgo qualium AD, eft letalium HG, erit 7. 
^rgoqu^ium AD, eft 3375* talium GH, erit 
1^75,. Sed talium erat tota Gk, 2843. Ergo talium 
erit KH, 1288. Pariter quoniam qualium A M, 
eft 4 ? talium Mp s eft 3., Ergo qualium AM, 
eft 1 »• taliunv M D, erit 9 . & tota AD, 2 1 . Sed 
talium & pt, eft 7. Ergo DL, erit 7. EM, 2. 


fyl A, 1 ip , eadem menfura . Quoniam autem pa- 
railelogrammum eft fefquitertium femiparabol#, 
& femipara^bola fefquialrcra trianguli , & APC, 
fu|jdupla,trianguli,fi N,fit centrum jquilibrij APC, 
quarunUiM* e$it 2, talium MN, erit 4. Ergo re- 
liqua 
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liqua N A, erit 8, qualium tota D A, eft 2 1 . Ergo 
qualium DA, eft 3375, talium A N, erit 1283, 
cum quindecim vigefimisprimis . Spd talium A S , 
erat j 1 2 . Ergo talium rejiqua S N, feii K Q , erit 
77 i» cum 15. vigefimisprimis. Talium autem erat 
tota kH, 1288. Ergo talium erit QH, 518, cum 
6 . vigefimisprimis . Eodem modo licet difcurere in 
reliquis . Sed cum non contineant aliquam feriem , 
ideo omittuntur. 


Gg PRO- 
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i . . i s7 1 

Qtiuslibet infimtorwm trtlineorum centrum 
grauy atJs r (perire^ . 


i 


'i 


E Sto quodlibet BMC, cuius opor- 

ceat cilntrum^raifi ratis reperijq . Sit ei circum- 
fcriptumparallelograinmum AM, & BM, ficdiui- 
daturin N, vtBN, fit ad NM, vt numerus para- 
bola; vnitateaudlus ad vnitatcm . Ergo N, erit cen- 
trum xquilil^flpffiniier^ce^fi^cSn^wn BM, ex 
fchol.i.prdpofic.2. huius. Diitatur r^foP, paral- 
lela B A . Ergo in ipfa erit centrum grauicatis trili- 
nei BMC. Diameter B A, femiparabolx diuida- 
tur bifariam in Q , & in D , vt B D , fit ad D A , vt 
numerus parabola vnitate au&us ad numerum pa- 
rabola;. Deinde fiat vt vnitas ad numerum parabo- 
la:, ficDQ, ad QR, &per R, ducatur RGT, pa- 
rallela AC, fecans N P, in G. Dico G, efle cen- 
trum grauitatis trilinei BMC. Quoniam enim Q^ 
eft centrum jequilibrij parallelogrammi AM, acce- 
pti fecundum AB, & D , eft centrum atquilibrij 
fcmiparabols ABC, ex fchol. i. fecunda; huius,& 
DQjjid QR, fa&aeft vrvnitas ad numerum parabo- 
la;; nempe reciproce vt trihneum BMC, ad femi- 
parabolam ABC. Ergo R, erit centrum a;quili- 
brij trilinei BMC. Ergo in RT, erit centrum gra- 
nitatis talis trilinei . Scd&inNP. Ergoinpun- 

fto 
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do G. Repertum eft ergo ceutsum gra aientis prae» 
didi trilinei . Quod erat fatendum j i br 

■ ; -u- ; -Hc ■;?( > ji*-;.. „ e , 

S C H O L I V M. 


Ex didis facile 
poflutnus deduce- 
re , centrum x- 
quilibrij trilinei 
B M C, accepti fe- 
cundum A B, feu 
C M, fic fecare v. 
g. CM, in T, vt 
CT, fit ad TM, 
vt triplus numerus 
parabola? vnicate 

audus, ad nume- __ 

rum parabola;vnitate audum . Quoniam enim BD, 
eft ad DA, vt numerus parabolae vnitat e audus ad 
numerum parabolae ; nempe vt duplus numerus pa- 
rabola; binario audus, ad duplum numerum para- 
bola;. Ergo qualium BA, eft quadruplus. numerus 
parabola; binario audus, & talium A D, duplus nu- 
merus parabola;, & BQ^ feii A duplus; nume- 
rus vnitate audus, D erit vnitas . Sed cuinvqua- 

lium DQ^eft vnitas talium QR, fit numerus pa- 
rabola» Ergo talium reliqua BR, erit numerus pa- 
rabolg vnitate audus, & A R, triplus numerus pa- 
rabols vnitate audus . A R > ergo erit ad R B , feu 

Gg 2 CT, ad 
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C T, ad TM, vt triplus numerus parabol? vnitate 
audus, ad numerum parabbl£ vni&tc audum . Ex 
quibus poteft efle corollariu m quartum ad propofit. 
4.huius,quodfitrilineum BMC, roretur prius cir- 
ca AC, poftca circa BM: folidum ex trilineo circa 
AC, erit ad folidum ex trilineo BM C, circa B M, 
vt triplus numerus parabol? vnitate auctus, ad nu- 
merem paraboi? vnitate auctum. V.g. in primo trili- 
neo vt 4. ad 2 . In fecundo vt7, ad $. In tertio vt io. 
ad k» & ficjn infinitum . • * 

" ■ I 

PROPOSITIO IX. 

Si per cethrum grauitatis cu iusbfe^trifyter^ & per njtrtU 
cfyiipfius ducatur lineafecansbaftm, Hac eamtali- 
i SSXjsMlX lUZPtftrs ad curtam, Jit ad reliquam 
J actytametrum vt triplqsj, ume \ us tnlmei 

\~, r * ir . ; . , M wmerum triknetau&um 






“«'■•'‘“‘ •'■.i' *» " 

. , .. . • . - OmaXW,* 

iil» J / .. i*' 1 ***» 



Sto trilineum vt in antecedenti propofitione, 
. & per B, & G, ducatur B G V, fecans bafim 
C, in V. Dico C V, efle ad V M, vt triplus nu- 
merus trilinei , ad numerum trilinei binario audum. 
Nempe in primo vt 3. ad $. In fecundo vt 6. ad 4. In 
tertio vt 9. ad 5. &fic in infinitum. Quoniam enim 
■triangulum B R G , ad verticem cft fimile triangulo 
TGV. Ergo BR, feu MT, erit ad T V, vt RG, 
ad G T j feu vt B N ; ad N M j nempe vt numerus 

para- 
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parabola? , feu tri- ^ 
linei vnitate au- r 
ctus ad vnitatem . 

Sedexfcholioan- 
teced. CT, eftad R 
T M , vc triplus 
numerus trilinei 0 J. 
vnitate au&us , ad ^ 
numerum trilinei D + 
vnitate au&um_.. 

ErgoqualiumCT, 

eft triplus nume- A P . 

rus trilinei vnitate au&us,& MT, numerus trilinei 
vnitate au&us , T V , erit vnitas . Ergo reliqua 
CV, erit triplus numerus trilinei ,& MV, erit 
numerus trilinei binario 'au&us . Quod erat often- 
dendum_.. 



COROLLARIVM- 


Ergo intrilineo quadratico, CV, erit fefquial- 
tera V M . Ex quibus conftat , propofitionem 1 1 , 
Lucae Valeri j lib.j.de cent* graui: fol.in qua hoc 
demonftrat, cflenoftrac corollarium,- ficutieft co- 
rollarium piaefentis, & 6 . huius propofitio 1 3. Ar- 
chimedis 1 AEquipon. & omnium illorum, qui pro- 
bant centrum grauitatis trianguli cfle in linea , quae 
du&a a vertice fecac bafim bifariam . 


PRO* 


Digitized by Google 


aj 8 DE INFINITIS PMABOLTS ETC. 

* ' * \ 

i*_ PJBLOPOSltlO X. 


; 


Frufli cmufcumque paraboU contenti duabus lineis bafi 
parallelis , centrum grauitatis afsignare . 



E Sto qualibet parabola ABC, inquafitdu&a 
H k , bafi parallel? • Oporteat afugnare cen- 
trum grauitatis frufti AHKC. Secetur BE, in 
QnI vt B Q> fit ad QJE, vt numerus parabola: vni- 
tate auctus ad numerum parabola:* in tali rationedi- 
uidantur DE, in P, & BD, in Sj deindefu- 

per 


Digitized by Google 




‘ &$BR TERTlPS. 1 *39 
per bafi AC, & circa diametrum DE, conci- 
piatur parabola ADC, euifdem gradus cum ABQ 
fiatquevt BD, ad E)E,\fic SD, ad QR, au- 
ferrcndam a QS, incipiendoa Qj deinde fiat Vt 
AO, qua» fit differentia inter A E, HD, ad HD, 
fic SR, ad RT- Tandem ratio A E, ad HD, 
continuetur infot terminos, vtnunlenis coram ex- 
cedat vnitate numerum parabolae , St fit L, vltimus 
terminusj TP, autem fic fecetur in V, vt PV, 
fit ad V T, vt L, ad reliquas proportionales . Dico 
V, effe centrum grauftatis, frufti AHkC. Quo- 
niam enim BE, diuifafuitin Q, vt 3Q, fit ad 
QE, Vr numerus parabola» vnitate au&us^ ad nu* 
m erani parabola. Ergo ex fchoi. t. j>ropofit.i. hu- 
ius, Q, erit centrum grauitatis parabola ABC, 
Eodem modo patebit S, Sc P, efle centra graui- 
tatis parabolarum HBK, A-DC. Verum quo- 
niam eadem pars eft tota EQ, totius EB, ficuti 
pars EP, partis ED; ergo & reliqua PQ,erit 
eadem pars reliqua: DB, ficuti tota EQ, totius 
EB. Sed & qualis pars erit EQ, ipfius EB, ta> 
lis pars eft etiam DS, eiufdcm DB. Ergo duae 
PQ, DS, erunt aquales. At quoniam ex prop. 
4. lib. primi, vt BE, ad E D, fic parabola ABC, 
ad parabolam ADC. Ergo&diuidendo,vt B D, 
ad DE, fie ABC D, ad parabolam ADC. Sed 
BD, ad DE, ficexconftru&ione, SD, feu 
ei aqualis P Q,, ad Q R . Ergo & vt P Q^, ad 
QJK, fic reciproci figura A B C P, ad parabolam 

ADC. 
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A DC. Sed, ex didis, Q, eft centrum grauitatis 
totius parabolas ABC, P, parabola A DC. Er- 
go ex Archimedej R ( vbicumque cadat) erit cen- 
trum grauitatis figune ABCD. Pariter quoniam 
expropofit. 5. lib.i.diuidendo, vt AO, ad HD, 
fic Tegmenta AHD, DkC, ad parabolani H Bkj 
& Tupra Tadum eft vt AO, ad HD, fic SR, ad 
RT. Ergo vt SR, ad RT, fic reciproce Tegmen- 
ta A H D, DkC, ad parabolam HB K. At R, eft 
centrum figuras ABCD, S, parabolas HBk. Ergo 
ex Archimede, T,erit centrum Tegmen torum AHD, 
DKC, fimulT»mptorum. At quoniam ex corollar. 

pro- 
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propofit. 8. lib.prim. talia Tegmenta Tunt ad para- 
bolam A De, vtvltima proportionalium inuenta 
Lj ad futnmam reliquarum j& vt talis proportiona- 
lis ad talem fummam fic Ta&a ett P V , ad V T . Er- 
go vt P V, ad VT, fic talia Tegmenta ad A D C. 
Ergo conuertendo , erit reciproce vt T V , ad V P, 
fic parabola A D c, ad-Tegmenta A H D, DkC. 
Verum T , cft centrum Tegmentorum ; P, parabo- 
la: ADC. Ergo V, erit centrum totius frufti 
AHKC. 

. SCHOLIVM I- 

. Tupradi&a noftra methodo vniuerTali inue- 
mendi centrum grauitatis omnium Tegmentorum 
parabolarum incluTorum inter duas lineas bafi pa- 
rallelas, potefl: deduci id, quod particulariter Ar- 
chim. lib. i.yEquip. propofit. 15. &alij oftendunt. 
Nempe V, centrum grauitatis trapezij AHkC, cu- 
iusoppofita latera AC, Hk, Tunt parallela fic di- 
uidere T P, mediam tertiam partem D p, V t TV, 
fitad VP, vt A F, ad H D: & vt dupla A E, cum 
HD, ad duplam HD, cum A E, fic DV, ad VE. 
Quod vero resCic Te habeat ftarim patebit. Quo- 
niam enim in trapezio, PE, eft tertia pars DE, 
quia ADC, eft triangulum, & QP , ex oftenfis , 
«quatur SD, qu« efttertia pars BD, & BS, eft 
du^ tertiae partes eiuTdem BD,- ergo SQ, «qua- 
lis DP, erit dux rertiae partes DE. Cum ve- 

Hh ro 
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ro QR, fit tertia pars eiufdem DE ( quiafa&um 
eftvt BD, ad DE, ficSD, tertia pars BD, ad 
QR). Ergo SR, erit tertia pars DE. Item cum 
fa&umfitvt A O, ad H D, nempe vt ED, ad DB, 
fic SR, nempe tertia pars DE, ad RT. ErgoRT, 
erit tertia pars BDj nempe aqualis SD. Tuncpun- 
&um R, vel cadit in D, velfupra,vel infra.fedfem- 
perfupra T, vt clare patet. Si cadit in D (Quod 
tunc accidit quando pun&um D, fecat bifariam-. 
BE) cum TR, a:quetur SD - erit TD, tertia pars 

DE. Si vero cadit fupra ( quod accidit quando E D, 

eft maior DB) quoniam TR, eftasqualis SD-conr- 

muni 
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mani ablata RE>,(fupponiturenim r> fupra D, li- 
cet fcultor non expr^iferit ) remanet S R, tertia pars 
D E, ecqualis DT. Si vero tandem R, cadit inter 
T, D,( nempe quando BD ? elt maior D E). Tunc, 
quoniam T R, aquatur SD; communi addita DR. 
Ergo TD, aequabitur SR,- nempe tertia: parti D E. 
Patet ergo femper DT, eflfe tertiam partem D E: 
fed etiam, per noilram regulam, T P, quse eft ter- 
tia pars DE,ficdiuiditurin A, vt TV, iit ad VP, 
vt A E, ad H D. Ergo ftatim admodum, quo fa- 
cit Archimedes, concludemus efle DV, ad V E, vc 
dupla A E, cum H D, ad duplam H D, cum A E, 
Quare &c. 

S C H O L I V M II/ 

♦ 

• •' 

Sed ex fuperioribuspropofitionibusquam pluri- 
ma poflumus ailignare . Nam primo circumfcripto 
feg nento AH k C, parallelogrammo GC, reuo- 
lutoque hoc cum fegmento vel circa AC, vel circa’ 
Hk; poflumus ailignare rationem cylindri ex GC, 
ad folidum ex fegmento AHkC , reuoluto vel circa 
AC, vel circa HK. Nam ex conuerfo fecunda: par- 
tis propoiit.B.p. habemus rationem parallelogram- 
mi ad fegmentum;& ex hac habemus rationem D V, 
ad VE, &confcqucnter dimidia: DE, ad alteru- 
tram ipiarum DV, VE, Ex quibus rationibus com- 
ponitur, ex fthol. prim. propofit.*. huiu? , ratio cy- 
lindri ex GC, ad alterutrum fohdorum rotundorum 1 
• Hh x ex 
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cx Tegmento circa AC, vel Hk. 

Ratio ergo cylindri ex GC, ad alterutrum foli- 
dorum ex A H k C , fiue circa A C , fiue circa_» 
Hk, componetur ex ratione dimidia DE, ad al- 
terutram ipfatum D V, V E , & cx ratione magni- 
tudinis, qux ad A E, H D, & ceteras tot propor- 
tionales quotus eft numerus paraboke Te habeat vt 
numerus parabola? vnitate au&us ad numerum-, 
parabolae , ad A E , H D , & exteras tot pro- 
portianales quotus eft numerus parabolae vnitate 
au&us . 

Quod fi AhKC, fit primum Tegmentum, 

nempe 
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nempe trapezium ordinarium. Erit cylindrus ex 
G C , ad alterutrum fohdorum ex trapezio , vt qua- 
dratum A E, fimul cum redlangulo A E, HD, ad 
re&angulum AE, HD, vna cum tertia parte qua- 
drati vel A E, vel HD, circa quam fit reuolutio, 
& cum fubfefquialtero quadrati A E, vel H D, cir- 
ca quam non fit reuolutio. Quod fic patebit. Nam 
ratio cylindri ex GC, ad folidum ex trapezio v. g. 
circa AC, componiturcx rationeduplx AE, ad 
A E, H D, ex 8. pri. huius , & cx ratione, dimidi je 
DE, ad EV. Verum, vt dimidia DE, ad EV, 
fic fefquialtera A E, cum fefquialtera H D, ad 
duplam HD, cum A E. (Cum enim cxfchol. an- 
teced, fitvt DV, ad VE, fic dupla A E, cum 
H D, ad duplam HD, cum A F, Ergo & com- 
ponendo, erit vt tripla A £, cum tripla HD,ad 
duplam H D, cum AE, fic DE, ad EV. Et 
antecedentium dimidia- Ergo vt fefquialtera AE, 
cum fefquialtera HD, ad duplam HD, cum A E, 
fic dimidia DE, ad EV.j Ergoratiocylindriad 
folidum ex trapezio circa AC, componetur quo- 
que ex rationibus dupla; Ap, ad A E, H D, & 
fefquialtera: compotitae cx AE, HD, ad duplam 
HD, cum AE. Sed ex iftis rationibus componitur 
quoque latio redanguli fub dupla A E, in illam 
(efquialteram ; nempe re&anguli ei aequalis , fub 
A E, in triplam Ah, & in triplam H D, adrc&an- 
gulum fub compofica ex A E, H D, in duplam HD, 
&in A E. Ergo cylindrus erit ad illud folidum vt 

rechn- 
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retftangulum fub A E, in triplam A E, & in tri- 
plam H Di nempe vt triplum quadrarum AEjcum 
triplo re&angulo A E, HD, ad re< 3 angulum fub 
compofira ex A E, HD, in duplam HD, cum 
A E,- nempe ad triplum re&angulum A E, HD, 
cum duplo quadrato HD, & cum quadrato A E. 
Ergo & cylindrus erit ad folidum vc tertise partes 
horum planorum ad inuicem 5 nempe vt quadratum 
A E, cumre&angulo A E, HD, ad re&angulum 
A E, HD, cum tertia parte quadrati A E, &cum 
tertia parte duorum quadratorum H D ( nempe 
cum hi bfcfquialtero quadrati HD. ) Eodem mo- 
do oftendetur cylindrum efTe ad folidum ex trape- 
zio circa H k, in profata ratione. 

Secundo fi concipiamus tam fuper parallelo- 
grammo, quam fuper fegmentocylindricos re&os 
aquealtos fedos plano tranfeunte per AC, & per 
latus oppofitum ipfi G F 5 habebimus cubationem 
vtrorumque truncorum * Nam ex fchol. j.propo- 
fit io fec. huius, prifma, quod eft dimidium cylin- 
drici fuper parallelogrammo , eft ad alterutrum-, 
truncorum cylindrici fuper fegmento, vt cylindrus 
ex parallelogrammo GC, circa AC, vel GF, 
ad alterutrum folidorum ex fegmento circa Ac,, 
vel GF. 

Tertio ex propofit. 4. huius, habemus rationem - 
felidi ex r egmento circa H K, ad folidum ex eodem 
fegmento circa Ac. Imo particularius in trape- 
zio habemus, quod folidum ex trapezio A Hk C>> 

circa 
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circa HJC , ad folidum ex eodem trapezio circa 
AC, erit vt dupla A E, cum HD, ad duplam 
HD, cum A E, 

SCHOLIVM III. 

Segmenti AH K C, inuentumeft V, centrum 
grauitatis modo explicato, vt fimul explicaremus 
ea , qua? explicata fune $ exterum tale centrum com- 
pendiofius poteft reperiri , inueniendo, vt fa&um 
eft, S, & G, centra grauitatis parabolarum ABC, 
HBk: deinde rationem AE,ad HD, continuando 
intotterminos, vt numerus eorum excedat nume- 
rum parabola? binaiio , adeo vt vltimus minimus 
terminus fic L: tandem faciendo vt exceftus A E, fu- 
pra L, ad L, fic S Q^ad Q^V . V, enim erit cen. 
trumquxfitum. Nam vtexceiTus A E, fupra L, ad 
L; nempe ex fchol. 2. propofit.3. lib. prim.diuiden- 
do,vt Tegmentum A HkC, ad HBk, fic reciproce 
SQ, ad Q V. ErgoexArchim. V, eft centrum qua:- 
fitum. 


PROPOSITIO XI. ' 

Segmenti cuiufcumque femiparaboU contenti duabus lineis 
baji parallelis , centrum aquthbrij in baji 
af signare. 


PRO- 
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E Sto quodlibet fegmentum cuiufcumque femi- 
parabola A B C D, adeo vt B C, Ad, fine 
bafi parallelae; B A, fit diameter Tegmenti, & AD, 
fit maior BC. Oportet in AD, reperire centrum 
cequilibrij Tegmenti A BC D. Compleatur femipa- 
rabola AED,&tam DA, quam CB, diuidantur 
in F , & G , vt tam D F, ad F a , quam C G , ad 
GB, fint vt numerus parabole ternario auctus ad 
numerum parabolae au&um vnitate; & perpundmn 
G, ducatur GH, parallela EAj ratio l)A, ad BC, 
continuetur in tot terminos, vt numerus eorum ex- 
cedat numerum parabole binario, & fit vicimus ter- 
minus L; & fiat vt differentia inter DA, & L , ad 
L, fic HF, ad FO. Dico O, effe centrum aequi- 
librij Tegmenti AgCD, accepti fecundum Ap; 
feu effe centrum grauitatis duplicati Tegmenti 
a B C D , ad partes a D . Quoniam enim , tam 
Da, quam BC, fe&a (unt inpun diis F, & G, fic 
vttam D F, ad Fa, quam CG , ad GB, fint vt 
numerus parabola; ternario au&us ad numerum pa- 
rabola' vnitate au&um ; ei go ex fchol.2. propolit.2. 
huius, F, & G, erunt centra aquilibrij femipara- 
bolarumAED, BEC. Ergo & H, erit centrum 
aquilibrij Tcmiparabolse BEC: idem enim eft fi- 
uefufpendatur ex G, fiue ex H . Verum quoniam 
expropofit. 3. primi, Temiparabola A ED, eft ad fe- 
miparabolam BEC, vtpotcftas aD, vno gradu al- 
tiorpotcftate parabola, ad fimilem poteftatem B; 
nempe, vc aD, a d E. Ergo & diuidendo, erit ex- 

cefifus 

/ 
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ceflus D A , fupra Lj'iTe& HF, ad FO, reciproce vt 
Tegmentum aBCD, ad femiparabolam BEC, 
Qu are ex Archimede , O, erit centrum sequilibrij 
Tegmenti ABCD/ Quod erat oftendendum. 

v - . ; 5 / * . . ^ , J, 

S C H O L I V M I. • 

Si quis vero cupiat inuenire centrum grauitatis 
Tegmenti ABCD; per propofit. anteced. inueniat 
M, centrum aquilibrij Tegmenti accepti fecundum 
BA; & per pun&a M, & O, adis M P, O N, pa- 
rallelis A D, E A , se decuflantibus in Q^Patet Q, 
e/Te centrum grauitatis Tegmenti. 

I i SCHO- 
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SCHOLIVM n 

j 

Sed etiam in hac propofitione, e* fupepius didis,' 
tria faciliter pofliimus affigoare . Nam fegmento 
circumfcripto parallelogrammo ARj & reuoluto 
ipfo cumfcgi^oj^iiiiedrca BA, fi ue circa RD: 
habebimus rationem' cylindri ex paraUelogrammo 
ad alterutrum folidorum ex fegmento. Nam ex pro- 
pofic, 8. p. habemus rationem parallelogrammi AR, 
ad ipfura Tegmentum. Quae autem fit talis ratio, re- 
colenti fdjoh2.anteced propofit. patebit. 

Secundo# tam fuper parallelograpmo,quam fu- 
per fegmento concipiamus cylindricos redos xque- 
altos fedos diagonal iter plano tranfeunteper a b , 
& per latus oppofitum DR: habebimus cubatio- 
nem amborum truncorum cylindrici fuper fegmen- 
to. Ratio autem huius aflerti recolenti fuperiora 
facile innotefeet. 

Tertio- dabitur ratio folidi rotundi ex fegmento 
reuoluto circa R D, ad folidum cx eodem fegmento 
reuoluto circa BA. t ■ 


PRO- 
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PROPOSITIO XII. 

> T - * :• «. ‘ 


Qtmshbet trapczjj centrum mhbrij inuemrc - * 
1 m diametro* '*• J j;i ,! - : ' 

* - t j> . . 

< *• > p » , -t * * 

4 .1 . .• • . . * . . C ' d 



S it quodlibet ex ’ 

''infinitis triti -' 1 J •; i B 

neis-) Cuius trape- - f 

7 .ium refedumDF, <- / 

bafi AC, paralie- i; -P 3 * " * •'* / 

fe, frtADBGj& iiidjliup^ «u -a / , ^ 

fe^teac huiufmo- ^ >,)k Y ‘ ~ 

di trapez;ij cetrum ir I. 

arquilibrij in dia- / J 

metro E C, reperi- v / / . . jf 

re- Super bafi AC, 1 jr Jr 

& circa diametrum " K 

E C , concipiatur ' x " ** 

trilineum A E C , * 

eiufdem generis 

cum ABC; diui- Ji * f 1 "C 

daturque BC, in 

F,'ftG, in G, & BE, in H, fic vt BF, ad 
F C ; B H, ad H E j & E G, ad GCj (int vt nume- 
rus trilifiei vnitate auctus ,ad vnitatem. Ergo ex 
fchoi.2- propofit.2- huius, F, G, & H, ierunt centra 
fquilibrq trilineorum A BC, D BE, A E C, fecun- 
dum BC. Poftea fiat vt BE, ad EC, fic HE,ad 
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FK, auferrendamab FH, incipiendo ab F. Dein- 
de fiat vt A eiceflus A C£ fupra DE, ad DE, 
fic H k, ad F M . T andem MGjfic fecetur in N , 
vbieujnque cadat punctum N, vt GN> fit ad NM, 
vttot continue proportionales in ratione CB, ad 
B E , quotus eft numerus parabola vnitate audus, 
prima maiori excepta , nempe C B, ad ipfam CB . 
Pico pun&um N, cfle centrum quxfitum. Huius 
aflerti demonftratio eft fere eadem cumdemonftra- 
tione propofit. io. huius. Nam eodem rnodo de- 
m^nftrabimus G F, EH, arquales efle . iremquo- 
niim-p, eft centrum xquilibrij totius trilinei ABC> 
G, partis eius,- nempe ti;ilinei AEC, &fa&um 
eft vt BE^ad E C; nempe diuidendo, ex propofit. 
4. lib.t. vf A B E, ad A EC, fic H E, feu ei a?qua- 
lis 1 G F, reciproce, ad Fk,- ergo k, erit centrum se- 
qui librij figurae ABE. Pariter quoniam fa&um eft 
vt "AL, ad DE; nempeexpropofit.6. prim.lib.di- 
uidendo , vt A D E, ad B D E, fic reciproce H k, 
ad : kM; ergo M, erit centrum xquilibrij figurae 
A p E . 1 andem , quoniam fa&um eft vt tot conti- 
nue prt^rtionaleS' in ratione CB, ad BE( ipfa 
CB , cxceptif) quarum numerus excedat numerum 
trilinci vnitate, ad ipFam CB; nempe ex corol. pro- 
pofit. 9 Iib pri. vt A DE, ad AEC, fic GN, ad 
NM; ergp N, erit centrum aquilibrij trapezij 
ADEQ& conlcquenter grauitatis eiufdcmtrapezij 
duplicati ad partes CE. Quod erat oftenden- 
dum_, . 

SCHO 
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SCHOLIVM I. 

Cum in Terie 
infinitorum trape- 
ziorum fit primum 
trapezium , quod 
cft idem cum dimi- 
dio primi Tegmen- 
ti parabolici pro- 
pofit. io. huius 
cum hae methodi 
inueniendi centra 
grauitatis , feu ae- 
quilibri j primi tra- 
pezij , & primi 
Tegmenti parabo- 
lici conueniant, ac 

■ 

fintvnum,&idem, A 
vt experienti v- 
traTque methodos patebit 5 Tequitur,quodcumin 
Tchol. i.propofit. 1 o.oftenTum fit methodum illam 
conuenire cum methodo Archimedis , & a/iorum, 
•qui reperierunt centrum grauitatis trapezij, etiam 
prxTens cum illaconueniat. 

■ SCHOLIVM II- 





Sed etiam traperij ADEC, licet centrum a?qui- 
d : libri) 
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librij compendiofius reperire . Inuentisenim H,& 
F, centris triiineorum ABC, DBE, & ratione 
CB, ad BE, continuata in tot terminos vt nume- 
rus eorum excedat numerum trilinei binario, fitque 
vicimus terminus C G $ fi fiat vt exceffus C B, fu- 
pra CG, nempe BG, ad GC, fic HF,adFN. 
Erit N, centrum quxfitum . Eft enim ex fchol. 
pri.& l.propofit. 3-lib. prim. diuidendo ADEG, 
ad BDE, vt BG, ad GCj nempe reciproce 
vt HF, ad FN. 

: SCHOLIVM III. 

•» n I , ’ ' 

Tria autem, quas diximus in fuperioribus propo- 
{itionibus deduci ex prasdiftis, deducentur etiam in 
hac • Nam primo fi trapezio AQEC, intelliga- 
mi|S circumlcribi parallelogrammum OC, quod 
cum trapezio voluatur fiue circa AC, fiue circa 
D E , habebimus rationem cylindri ex parallelo- 
gratnmo,ad folidum ex trapezio. Nam expropo- 
iit. 9 . pri. lib. habemus rationem talis parallelogram- 
miadtrap:zium ^ 

Ratio ergo cylindri ex OC, ad folidum ex tra- 
pezio reuoluto fiue circa C a, fiue circa O E , erit 
eadem cum ratione re&anguli contenti fub dimidia 
E C, & fub tot C B , quotus eft numerus trilinei 
vnitateauftus , ad re&angulum fub altera i pfarum 
EN, NC, fecundum quod fit reuolutio, & fub 
C B, &E* & caeceris totpropor tionalibus , quotus 

eft 
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cft numerus trilinei vnitate .au&us. » ; o : 
Deducitur fecundo , quod fi tam fuper p«aHdb. ; 
graromo, quam fuper trapezio intelligancur cyiin* 
drici sequealti fe&i diagonaliter plano tranfcunce^» 
per A C, & per latus oppofitum ipfi DE, habebimus 
cubationes verorumque truncorum cylindrici fuper 
trapezio. 

Deducitur tertio dari rationem folidi rotundi ex 
trapezio circa AC, ad folidum rotundum ex eodem 
trapezio circa DE. 

... • ■ > ! 

PROPOSITIO XIII. . 

Traoezjj cuittf cumque, centrum ^quihbrtj in 
ba{i ajsignare. . i 

E Sto trapezium quodeumque ABCD; & o- 
porteat eius centrum aequilibrij in bafi A D, 
reperire. Compleatur trilineum AED, cuius ip- 
fum eft trapezium $ & tam A D , quam B C , fic 
diuidantur in F, & G* vt tam AF, ad FD, 
quam B G , ad G C , fit vt triplus numerus trilinei 
vnitate au&us , ad numerum trilinei vnitate au&um. 
Ergo ex fchol. propofit. 8. huius: tam F, quam G, 
erunt centra aequilibrij trilineorum BEC, AED: 
& fi ipfi CG, fiat aequalis DHj etiam H, erit cen- 
trum aequilibrij trilinei BEC* appenfi fecundum 
AD- Ratio DE, ad E C, continuetur in tot ter- 
minos vt numerus eorum excedat numerum trilinei 

binarjoj 
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binario $ fitque vltimus minimus terminus k . Ergo 
trilineum AED, eritadtrilineum BEC } exfchol- 
2 . propofit. j.lib. prf. vt DE,adK. Et diuiden- 
do, erit trapezium A B C D, ad trilineum BEC, vc 
exceffus DE, fupra K,ad k. Fiat ergo vt exceflus 
DE, fupra k , ad k , fic H F , ad F L . Dico pun- 
<3um L, elle centrum aequilibri j trapezij fecundum 
AD, appenfi. C^uod facile patet, quia cum F, & 
H, fint centra ^quilibrij trjlineorum AED, BEC, 
& fa&um fit reciproce , vtexcelfus D E, fupra k, ad 
k, nempe vt A B C D, ad B E C , fic H F, ad F L. 
Ergo L, erit requifitum centrum. Quod erat inue- 
niendunru.. 

SCHOLIVM I- 

• . 

Si ergo perpun&um l, ducatur LO, parallela 
BB, & per propofit. anteced. inueniatur M, cen- 
trum ^quilibrijtrapciij appenfi fecundum CD, & 
ducatur MN, parallela AD:N, eriteentrumgra- 
uitatispra*di<Si trapezij. • .. «■ 

Item fi trapezio circumfcribajtur parallelogram- 
mum PD, quod cum ipfo reuoluatur circa CD, 
feu circa PAj ex di&is patet primo dari rationem 
cylindri cx P D, ad alterutrum folidorum ex trape- 
zio fiue circa CD, fiue circa PA. 

Patet fecundo dari cubationes truncorum cylin- 
drici fuper trapezio refe&i plano tranfeunte per 
C D, & per latus oppolirum ipfi P A. . 

Patet 
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Patet tertio dari rationem folidi ex trapezio circa 
D C, ad folidum ex trapezio circa P A, 


PROPOSITIO XIV. 


JUinoris portionis cuiujcumque parabola refc&a linea ' 
diametro parallela, centrum aqmhbrij in 
baji af signare. 

E Sto quaelibet femiparabola DBC, cuius mi- 
nor portio fit KHC, adeovt Hk, fit dia- 
metro B D, parallela , & opoiteat portionis kHC, 
centrum asquifibrij in bafi kC, reperire, hoc eft 
centrum grauitatis portionis pnedi&a» duplicata? ad 

K k partes 
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partes kc. Semiparabolx circumfcribatur paral- 
lelogrammiim DE; & KH, producatur vfque 
ad G; & diuidatur K C, bifariamin L; &expro- 
pofit.ia. huijus, inueniatur M, centrum xquilibrij 
trapezij G H C E; & fiat C N, accjualis E M . Du- 
catur HA, parallela DC, & fiat vt differentia in- 
ter tot E B, 'quotus eft numerus parabola vnitate 
audus,& inter EB, BG, & exteras |ot continue 
proportionales in harum ratione qu©ws' eft nume- 
rus parabolas vnitate au <ftus, ad has continue pro- 
portionales, fic NL, ad LO. Dico O, eife cen- 
trum aequilibri} portiofiii H k C . Cum enim L,fit 
centrum aequilibri/ paralielogrammi k E, & N, tra- 
pezij HGhC; & cum fa&um fit N L , fad L O, vt 
exceffustot EB, quotus eft numerus parabola: vni- 
tate audusfupra EB, BG, & exteras tot propor- 
tionales quot funt iplas , ad eafdem proportionales ; 
nempe ex fecunda partepropofit. p. lib.pri. conuer- 
tendo , & dijaidendo , fic reciproce HkC, ad 
HGEC.' Ergo ex Archim. O, erit centrum qux- 
fitum. Quod&c- 

SCHOLIVM I. 

*'* Verum cum indigeamus, prodicendis infequen- 
ti libro, centris xquilibrij talis portionis, & aliorum 
Tegmentorum in parabola quadratica ; particularius 
explicabimus in ipfa & nunc , & in fequentibus , re- 
gulas vniuerfales inucniendi talia centra xquilibrij. 

In 


Digitized by Google 




In parabola ergo quadratica pun&um , quod eft 
centrum, eft in bafi K C, portionis , prius fe&a bi- » 
fariamin L, &in N, fecundum centrum graditatis 
excefius parallelogrammi GC, fupra portionem, 
ineopun<fto,inquo Lk, ficdiuiditur, vtNL, fit 
ad N O, vtexceffus triplae CD, fupra CD, Dk, 

' & harum tertiam minorem continue proportiona- 

lem,ad has tres continue proportionales. 

, « ' < • 

S C H O L I V M II. 

» ^ »* 

Si vero portioni circumfcribatur parallelogram» 
mum k A > tria colligentur . Primam eft ratio cy- 

Kk a lindri 
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lindri ex k A, ad (olidum rotundum ex portione, fi- 
ue reuoluantur circa H k > fi ue circa A.£ . Hcc au- 
tem eadem erit cum ratione re&anguli fub k L , & 
fub compofica ex C O, Dk , & exteris tbt continue 
proportionalibus quotus eft numerus parabolae , ac- 
cepta fecundum numerum parabbl? vnitate au&um, 
ad re&angulum contentum vel fub k O, vel fub 
OC, fecundum quod fit reuolutio fiue circa Hk, 
fiue circa A C , & fub compofita ex ijfdem propor- 
tionalibus, fed fic acceptis, vt CD, accipiatur fe- 
cundum nufnertfm parabola^ Dk, fecundum nu- 
merum parabolae vnitate minutum ; tertia propor- 
tionalis, fecundum numerumjparabolae Ibinario mi- 
nutum j & ficdeinceps , • Ratio huius alferti princi- 
paliter dependet ex prop; i 5 . flb-p- 4 

Imo ex fcholioeiufdem particularius colligitur in 
parabola quadracica , eife cylindrum ad illud foli- 
dum rotundum, vt re&angulum contentum fub K L, 
vel LG, & fub compofita cx CD, D k , adredan- 
gulum contentum fub kO, vel OC, &fubcompo- 
fHaexdimidijs CD, D k , & ex fexta parte k C. 

Secundum quod colligitureft , quod fi fuper por- 
tione concipiatur cylindricus rc&us, fe<ftus diago- 
naliter plano tranfeunte per HK, & per latus oppo- 
fitum ipfi AC, haberi cubationes Vtrorumque trun- 
corum,.. 

Tertium eft , haberi rationem folidi ex portio- 
ne circa AC, ad folidum ex portione cirea Hk. 


PRO- 
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PROPOSITIO XV. 

Eiufdem portionis centrum aejuthbrij fecun- 
dum lineam diametro parallelam 
afsigmre . 



S Fd oporteat eiufdem portionis HKC, centrum 
acquilib.ij in HK, afTignare. Ducatur per H, 
HF, DC, parallela j & BF, BD, fecenturin A, 
L, vt BL, B A, (int ad L D, AF, vt numerus 
parabola? vnitate au3us ad numerum parabola? . 
Hrgo exfchol. p propofit. i. huius, A, & L, erunt 
centra aequilibri j femiparabolarum FBH» DBC. 

Pari- 
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Pariter fi FD, fecetur bifariam in M, erit M, 
centrum aequilibrij parallelogrammi FK. Diuida- 
tur AM> ficinN, vt AN, fit ad NM, vttot 
D F , quotus eft numerus parabolae vnitate audus , 
ad tot BF, quotus eft numerus parabola: j nempe 
ex propofit. 19.Iib.pri. reciproce vtparallelogram- 
mum DH, ad femiparabolam FBH. Ergo N, 
erit centrum aequilibri; Tegmenti DBhK. Tunc 
ratio CD, ad DK, continuetur in tot terminos, 
vt numerus eorum excedat numerumparabolaevni- 
tate,& fit vltimus minimus terminus O3 &fiatvt 
totredangula CDK, quotus eft numerus parabo- 
la, vna cum redangulofub Dk, inexcefiiim CD, 
fupra O, adredangulumfub k C, & fu bexccflu 
tot CD, quotus eft numerus parabolae vnitate au- 
dus fupra CD, DK, & alias proportionales re- 
pertas j nempe ex propofit. 2©. lib. pritn. vt fegmen- 
tum DBHk, ad portionem KHC, fic NL, re- 
ciproce, ad LP. Ergo P, erit centrum aequili- 
brij portionis HkC,; acceptas fecundum DB. Si 
ergo fiat k aequalis DP. Patet inuentum effe 
centrum aequilibrij portionis HkC, acceptae 
fecundum kH. Quod erat faciendum. 

SGHOLIVM I. 

Si ergo ducatur QJl, parallela KC, &perS, 
centrum arquilibrij portionis KHC, appenfae, ex 
propofit, anteced. fecundum *C, ducatur ST, 

paral- 
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parallela occurrens QR, in T$ patet T, effe 
centrum grafiitatis praedidte portionis. 

SCHOLIVM II- 



Sed infuper patet ad modum fuperiorum tria col- 
ligi. Primum eft, ratio cylindri ex KV, adalteru- 
trum folidorum ex HkC, reuolutacum kV,fiue 
circa k C, fiuc circa HV. 

Secundum eft , cubatio truncorum cylindri- 
ci redi fu per portione , refe&i plano tranfeunte 
diagonaliter per kC> & per latus oppofitum ip- 
fi HV. 

Tertium eft , ratio folidi ex portione circa H V , 

ad 
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164 nz INFimiS PARABOLIS ETC. 
ad foiidurn rotundum ex eadem portifne circa k C, 
quod erit fegmentum fufi parabolici . 

SCHOLIVM Ill- 
imo licet notare , quomodo in progreflu demon- 
ftrationis jntrwmmtftt- Hv centrum acqutlibnj feg- 
menti ad diametrum D BH^» Quocerttroinuen- 
to tria pariter licet coli igefe . Quorum primum, eft 
ratio cylirtdri ex parallclogrammo DjG, ad alte- 
rutrum folitdorum rotundoruth ex Tegmento reuolu- 
to cum parjdlelogramiho fiuecirca BG> fiue circa 
D k . Talis ergo rac^efic eadem cum ratione re&an- 
guli contenti Tub dimidia BD, &TuS tot CD, 

quotus eft nurnetus parabolae voitateaiuSus, ad re- 
^angulum . Tub alterutra Tpfatufli BN, ND, fe- 
cundum quod fit reuolutio > & Tub compofita ex tot 
CD, quotusjeftnumerus parabolae» & excxceffu 
C D , fupr*» O , vt clare colligitur ex propofit. i o. 
lib. prim* Sicuti ex fchol. i . eiuldem prop. colligitur 
particulariter in parabola quadratica > efie pradi- 
dum cylindrum, ad alterutrum przedi&orum folido- 
rum, vtrcdangulum Tub dimidia DB, &fub CD, 
ad re<ftangulumfub alterutra ipfarum BN, ND> 
6c Tub compofita ex C k , ex duabus tertijs parti- 
bus D k , & ex tertia parte cxcefliis D k , fu- 
pra O. 

Imoex fchol. i, eiufdempropofitionis licet vni- 
ucrfaliter colligere, praxfi&um cylindrum effe ad 

vnum, 
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vnum ,ve1 alrerum ipforum folidorum, vtre&angu- 
lum fub dimidia DB, & fub tot D B, quotus eft 
numerus parabola; vnitate au&us, ad retftangulum 
v-el fnb BN, vel fub ND, & fub compofita er' 
rot BO, quotus eft numerus parabol e, & ex vni- 
za F O. Ex quibus poftea,& ex fchol. ?.eiufd.pro- 
*ofit- beer particulariter colliger^ , cylindrum effe 
ad folidum cx fegmenco in parabola q adi atica , vt 
dimidiato quadrati B D, adretfang lumfub BN, 
vel 'IMO, & fub compofita er DF, & ex duabus 
t^rt i js partibus BF. • 

Secandum , quod colligitur, eft cubatio trunco- 
rum cylindrici lefli fuper fegmento BHk?>, re- 
iellftl plano tranfeunce per D k , & pei latus cppo- 

L 1 ficura 
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t66 DE INFINITIS PARABOLIS ETC, 
fitum ipfi BG. Talis enim cubatio habetur omni- 
bus modis, quibus in praefenti Tcholio explicata fuit 
ratio cylindri ad folida rotunda ex Tegmento corref 
pondencia truncis. 

Tertium demum, quod colligitur* eft ratio folidi. 
ex Tegmento circa BG, quod e It pars annulift udi 
fecundum re&itudinemba(is, ad folidum ex eodem 
Tegmento circa DKj quod tft Tegmentum fullpa- 
rabolici . 




PROPOSITIO XVI. 

Wi'l 'yl&l i . jjsK L» 

Segmenti fcrntpartboU cutufcumquc ad darite- 
trurf) tcqyth 
af signare . 


trum y centrum tcqmltbry m 


a li 


Wm 



Erum oporteat Tegmenti DBHk, centrum 
a?quilibrijinbafi Dk, aflignarc. Dk, Te- 
cetur bifariam in A, & BG, TicTeceturin F, vt 
BF, fit ad FG, vt numerus parabola? vnitate 3U- 
dusad vnitatem ; &fiar kL, aqualis GF. £rgo 
tam F, quam L, erunt centra aequilibnj trilinei 
BGH, appcnfi fecundum Dk, ex fchol.pri. pro- 
poTit. 2. huius. Vt ergo f.i&um eftin antcced. pro- 
poft. ratio CD, ad D k, intclligatur continua- 
ta vfque ad O, adeo vt numerus proportionalium 
excedat numerum parabola? vnitate j & fiat vt ex- 
ceflustot CD, quotus dl numerus parabolae vni- 

tateauftusfupra O, ad O, fic L A, ad A M. Dir 
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co pun&um M , efle centrum aequilibri/ qusefi. 
tum. Nam A, eft centrum totius patallelogram- 
mi DG, & L, trilinci BGH: cum autem fa- 
flum fit vt exceflus tot DC, quotus eft numerus 
parabola? vnitate arnftus fupra O, ad O, nempe ex 
pro po fit. ro. primi diuidendo , vt Tegmentum., 
PBHK, ad trilineum BGH, fic reciproce L A, 
nd A M . Patet M,..efle centrum aequilibrii Teg- 
menti B H k D . Quod &c. ;! % 

S e H O L I V M I. 


M. 1 " 


f 


1 ) 0 ' 


Si ergo inuento N, centro sequilibrij Tegmenti, 

L1 2 ducan- 


M 


168 DE INFINITIS PARABOLIS ETC. 
ducantur NP, MQ^ parallelae DC, BD, fimul 
conuenientibus in Q.: patQt Q,e(Te centrum graui- 

tatis ■; 

In fegrijento ergo pjrabolse quadratifx,centrum 
cequilibrij’ Tegmenti OB HX> icugrauf tatis dupli- 
cati fegmenti ad partes t)k, eftinbali Ok, prius 
bifariam fedain A; deinde aK, bifariam in L; 
tandem DA, in M, tali pundo, in quo DA,lic 
diuiditur , vt L quarta pars D k> fit ad A M , vt 

dupla CD, qjmexceflu CD, fu]jra 0 ,jad O. 

Sed ali^rptioinuenjendi centrijm ?q»ilibrij prar- 
didi fegmenti in Dk,;potcft haberi ex|fchol. 2.& 

5. citat? propofit. & b?c™m vttmqfrHs gi Tegmen- 
tis parabola cuiufann^uej quam particularis 
mento paraboii quadraticae , quae ex induftria relin- 
quitur dfligentix ledoris. 

SCHOL 

Imo ad modum fuperiorum etiam nunc licet tria 
colligere- Nempe ratio cylindri ex DG, ad fo- 
lida ex fegmento reuoluto tam circa Hk , quam 
circa B D . Cubatio truncorum cylindrici redi 
fuper fegmento , refedi plano diagonalitertran- 
feunte per BD, & per latus oppofitum ipfi HK. 

Et ratio folidi ex fegmento reuoluto circa D B, 
ad folidum ex eodem fegmento reuoluto cir- 
ca HK. 

* . ~ 
r < * / • * » ‘ 1 * ' • f » . * • 

PRO- 
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milies 


' tesaS 


, centri’ Segmenti intermedij /emiparaboU cmitfcumqtte rc~ " ' 

itis dapi. felice duabus lineis dumetro parallebs^ ceti- 

)k, pri! ■ * L - 


trum cenui 
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‘%5d4t : 

Imtzl 


S Ed femi parabola DBC, fecetur GH, LM, 
diametro BD r parallelis, & oporteat ifeg- 

« I 1 \ £ 'I 'L *• " L TT i ^ 


menti HGLM, centrum aquilibrij inbafi HM, 
reperire. Semiparabolae, cuius eft figmentum, in- 
telligaturcrrcumfcriptum parallelogrammum D E; 
& HG, ML, intclligantur produci vfque ad F, 
K: HM, autem fecetur bifariam in N, & ex 

pro- 

' .* 

j» * v v • * r«% •' * - 




270 DE INFINITIS PARABOLIS ETC. 
propofit. 12. huius , inueniatur in Fk, O, cen- 
trum aequilibrij trapezi j G F K L i & ipfi K O, fiat 
asqualis M P • Iam patet N, P, efle centra jequili- 
brij, N, quidem parallelogrammi H k, P, vero tra- 
pezij GFKL, fecundum HM, appenforum.,. 
Tunc ratio CD, ad DM, continuetur in tot ter- 
minos, vt numerus eorum excedat numerum para- 
bola: vnitate, firque vltimus minimus terminus R : 
fiatautemvt MD,ad DH, fic R, ad Sj quadra- 
tio continueturin tot terminos, vt numerus eorum 


itidem excedat numerum parabola: vnitate j fitque 

fi» 



vltimus minimus terminus T. Fiat vero, vt excef- 
fus tot D C , quotus eft numerus parabola: vnitate 
au&usfupra R, O, & ca:teras tot proportionales 
quotfuntipfa:, ad has proportionales, fic PN, ad 
N Dico pun&nm efle qusfitum centrum. • 
Nam ex propofit, i 2. lib.pri.eft diuidendo, &con- 
uertendo, vt pradi&us exceflus ad prardi&as pro- - J 
portionales $ nempe vt P N , ad N Q, fic reciproce 
fegmenrum H G L M, ad trapezium G F k L. Qua- 


re patet propofitu m 




* «1 


S C H O L I V M I. 


h!T 




In fegmento ergo parabola: quadraticse,centrum 
aequilibri; , erit in H M , prius fecta bifariam in N 5 
deindefc&a NM, in P, fecundum centrum §qui- 
librij trapezij F G Lk ; & in dimidia H N , & in 
eiufdem tali punfto Q^vt PN, fitad NQ, vte*- 

ceflus 


-■ 
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Tria autem folita etiam in hac propofitione licet 
colligere . Primu n eft , circumfcripco Tegmento 
parallelogrammo HA, ratio cylindri ex paralle- 
ogrammo, ad alterutrum folidorum ex Tegmento 

reuo- 
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270 DE INFINITIS PARABOLIS ETC. 
propofit. 12. huius , inueniatur in Fk, O, cen- 
trum xquilibrij trapezij G F K L$ & ipfi K O, fiat 
aequalis M P • Iam patet N, P, efle centra a?quili- 
brij, N, quidem parallelogrammi Hk, P, vero tra- 
pezij GFKL, fecundum HM, appenforum.,. 
Tunc ratio CD, ad DM, continuetur in tot ter- 
minos, vt numerus eorum excedat numerum para* 
bolxvnitate, fitqucvltimus minimus terminus R: 
fiatautemvt MD, ad DH, fic R, ad S; qua? ra- 
tio continueturin tot terminos, vt numerus eorum 
itidem excedat numerum parabolx vnitate j fitque 
vltimus minimus terminus T. Fiat vero, vt excef- 
fus tot DC, quotus eft numerus parabolx vnitate 
au&usfupra R, O, & exteras tot proportionales 
quot funtipfx, ad has proportionales, fic PN, ad 
NQ^ Dico pun&nm Q^efic quxfitum centrum. 
Namexpropofit. 1 2’. lib.pri.eftdiuidcndo, &con- 
uertendo, vt prxdifrns exceflus ad prxdi&as pro- 
portionales j nempe vt PN, ad NQ, fic reciproce 
Tegmentum H G L M, ad trapezium G F k L. Qua- 
re patet propofitum . 


S C H O L I V M I. ! 

In Tegmento ergo parabola? quadratica?, centrum 
xquilibrij , erit in HM, prius Tecta bifariam in Nj 
deindefc&a NM, in P, fecundum centrum ?qui- 
librij trapezij FG Lk ; & in dimidia H N , & in 
eiufdem tali punfto Q^vt PN, fit ad NQ, vte#- 

cefiiis 
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cefliis triplae C D, fupra tres R, 9, T, ad ipfas. Vel 
exfchol 2 . prsecir. propofit. poflumtis inferre, cflfe 
in Q^, fic , vt PN, fit ad NQ^ vt re&ang' Ia ■ 
DCM, DMC, DHM , cum duob istertijs qua* 
drati H M , ad re&angulum MDH, cum rertia 
parte q Jadrati H M Hoc autem le&or ex fchol ci- 
tato, facile proprio Marte eliciet . 


Tria autem folita etiam in hac propofitione licet 
colligere . Primum eft , circum feripto fegmento 
parallelogrammo HA, ratio cylindri ex pnralle- 
logrammo, ad alterutrum folidorum ex fegmento 
•• ' reuo- 




Ii 











271 DE INPINWS PARABOLIS ETC. 
reuolutotam circa HG, quam circa ML. Haec 
autem ratio fic colligetur. Ratio CD 3 ad DH» 
continuetur iit tot terminos vt numerus eorum ex- 
cedat numerum parabolae vnitate > fitque vltimus 
minimus terminus V : Eodem modo continuetur 
ratio CD, adDM; fitque vicimus minimus ter- 
minus R: &fiatvt M D, ad DH, fic R, ad Siquae 
ratio continuetur pariter in tot terminos T , &c. vc 
numerus coium excedat numerum parabolae vnita» 
te. Colligetur ergo, hispera&is, expropofit. > 8. 
lib. pri. cylindrum ex HA, elfe ad folida ex fig- 
mento modo antedi&o reuoluro , vt rcftang-ilunv-. 
fub dimidia M'H, & fu b tote x< e flibus CD, fupra 
V, quotus eft numerus pkabolarvniratcau&us, ad 
re&angulum, vel fub M Q, vel' fub HQ^ & fub 
cxceffutot C D, quotus eft nufrcru^parabolae vni- 
tateau&us, fupra K, S, & ceteras tot numero pro- 
portionales. ;V> ; 

facundum ,jcjuod colligitur , eft fol ita cubatio 
truncorum cylindrici redii fu per fegmento, refecti 
plano tr^nfeume per H G , it per latus oppofuum 
ipfi MLi 

Tertium eft ratio folidi ex fegmento circa G H, 
ad folidum ex eodem fegmento circa M L. 




PROPOSITIO XVIII. 

Pr&aitli fc? menti , m mtiort hnc& diametro parallela 


iriRjB 


centrum tqutlibry repertre . 
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S Ed oporteat talis B F 

fegmeti HGLM, 
inuemre centrum x- 
quilbrij in GH.Sece- 
turFHin A, bifariam 
& ex prop. i j. huius. 
inuematurinbafikL, 

V, centrum f quilibrij 
trapezij GFkL,&ipfi 
KV, fiacaqualis FO. 

Ergo A, erit centrum 
aequilibri; parallelo- J + 

grammi Hk, & O» — » F * 

pariter erit centrum 1 

aequilibri j trapezi/ 

G FkL, fi ambo intelliganturappenfa fecundum 
FH. Fiat ergo vtexceflus tot DC, quotus eft nu- 
merus parabolae vnitateau&us ( fa&a prius conftru- 
«ftione propofit. antcced . ) fupra R, S, T, &c. 
fic OAj ad AN. N, erit centrum aequilibri; 
quaefitum. Ratio aflerti eft clariffima j quia O A, 
eft ad AN, vt ille exccflfus ad illas proportionales; 
nempe reciproce, vt HGLM, ad GFkL, Qua- 
re &c. 



S C H O L I V M. 

Si ergo ducatur NP, parallela DC, &per Q, 
centrum aequilibri; eiufdem fegmenti inbaliduca- 

Mm tur 
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twt QX, B D, parallela, N P, in X, occurrens .« 
X erit centrum graui tatis Tegmenti. 

Segmento autem circumferipto parallelogram- 
mo , concludentur tria Tolita* Nempe ratio 
cylindri ex parallelogrammo ad folida ex Tegmento 
Tine circa HM , iiue circa GZ- Cubatio trunco- 
rum cylindrici redi Tuper Tegmento,, refedi plano 
tumfeunte per HM, & per latus oppofi t-um ipfi 
GZ. Et ratio folidi ex Tegmento circa H M, ad To- 
Jidum ex eodem Tegmento circa GZ. 


„ PROPOSITIO XIX. 

i * : ’ 

‘Tortionis maioris parabola cuutfcuvtquerefett* Irnea 
diametro parallela, centrum tequtlibrtj in 
bafi afstgnare. 


E Sto quaelibet portiorriaior ARGC, parabolae 
cuiufcumque, refedae CG, diametro R D , ' 
parallela, & oporteat eius centrum tquilibrij in AC, 
ba/iadinuenire. Portioni ipTi circumTcribaturpa- 
rallelogrammum EC, & AC, TeceturbiTariam 
in H. Erit ergo pun&um H, centrum a?quilibrij 
parallelogrammi EC. iterum Tccentur RE, RF, 
in k , & L , fic vt R k , ad k E , & R L , ad 
L F , fint vt numerus parabolae vnitate audus ad 
vnitatem. Ergo ex Tchol.pri. propofit. 2, huius, k, 

& L, erunt centra arquilibrij trilineorum AER, 

R F G . Cum ergo ex Tehol.pri. propofit 3. lib. pri. 
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firtrilineum R E A, adtrilineum RFG, vtpote- 
ftas E R , vno gradu alcior poteftate parabolae , ad 
fiaiilempoteftatem F, fi k L, taliter fecctur in M, 
vc LM, fit ad Mk, vt reciproce poteftas ER> vno 
gradu altior poteftate parabolae, ad fimilem potefta~ 
tcm RF: ex Archim.fazpe citato, M, erit centrum 
aequilibri j duorum trilineorum fimul vnitorum : & fi 
AN, fiat aqualis EM; etiam N, erit centrum ?qui- 
librij talium trilineorum fecundum AC, appenlb- 
rum* Fiat ergo vtdi&um eft; & ratio AD, ad DC, 
continuetur in tot terminos vt numerus eorum ex- 
cedat numerum parabolx binario , & fit vltimus mi- 
ttimus terminus Q. Cum ergoexpropofit. M.lib. 

M m i prim. 
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2 75 . DE INPINTTIS PARABOLIS ETC. 
prim. diuidendo,& conuertcndo, fit portio ARGC> 
ad trilinea AER, RFG, vt*ot AC, Quotus eft 
numerus parabolae, vna cum exceffu D C, fupra Q, 
ad AC^ minus exceffu DC» fupra Qj, nempe vt 
di&umdntecedensbad AD, & Q- fimul; fi fiat in 
praedidt ratione reciproce N H, ad H O. Erit O, 
centrum arquilibrij quasfitum. Quod erat inue- 
niendum. 

SCHOLIVM I. 

In maiori ergo portione parabolas quadratica?, 
centrum arquilibrij eft: in bafi prius fe<fta bifariam in 
H,& deinde in B,&Z, fic, vtDB, & DZ, fine tri- 
plas ipfarum AB, Z C; tertio fic diuifa Z B, in N, 
vt ZN, fit ad NB, vt cubus A D, ad cubum DC» 
fc u vt AD, ad Q, quartam proportionalem ipfarum 
AD, DC; tandem in N, &ineiufdempundo O, 
taliter conftituto , vt N H , fit ad H O , vt du- 
pla AC, cum differentia inter DC, & ad 
AD, cum Q. 

SCHOLIVM II- 

T ria autem folita deduci ex fimilibus anteceden- 
tibus propofitionibus elicientur pariter ex prxfen- 
ti . Quorum primum eft ratio cylindri ex paralle- 
logrammo EC, ad folida ex portione, reuolutis 
ambobus tam circa AE, quam circa FC. Haec 

vero 
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vero ratio , eft eadem cum ratione re&anguli , cuius 
vnumlatusfit AHjaliudtot AC, quotuseftnu- 
merus parabolae vnitate au<ftus , ad re<ftangulum , cu* 
iusvnum latus fit altera ipfarum AO, OC, aliud 
compofita ex AC, accepra fecundum numerum 
parabolae, & exexceflu DC, fupra Q^vt elicitus 
ex praecitata prop. i j.p. 

Secundum eft cubatio truncorum cylindrici re&i 
refe&i phno diagonaliter tranfeunte per C F, & 
per latus oppofuum ipfi A E . Tertium eft ratio 
folidorum ex fegmento ad inuicem reuoluto circa 
AE, CG. 


PRO- 
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^PROPOSITJDO XX.- 


t ✓ » N * 

Pr&difEx portionis centrum aquilibrij in line a dia- 


\/ 


metro paralleUreperire .. 


S Fd oporteat prxdi#ce portionis centrum acquifi- 
brij reperirein CG, parallela B D, etiam pro- 
du&a fi opus fit. FC, diuidatur bifariani in T, 
adeo vt T* fit centrum aequilibri/ parallelo^rammi 
EO. A E, vero,& GF, fic fecencur in; H , & 
K, vt A H, G K, fint ad H E, Fk, vt triplus nu- 
merus trilinei vnitate au&us » ad numerum trilinei 
vnitate autf um . Ergo cx fchol. propofit. %• huius. 
H, & k, funtcentra trilineorum A H B, B FG, in 
bafibus : & fi fiat FL, aqualis EH, erit L, cen- 
trum aequilibri/ trilinei AEB, appenfi fecundum 
FC. Quoniam autem trilineum AEB, eftadtri- 
lineum BFG> vt fupra di&um eft, vt AD, ad 
fi KL, ficdiuidatur in O, vtfitvt AD, ad 
fic reciproce kO, ad OL . Ergo O , erit 
centrum aequilibri/ amborum trilineorum fimul 
coniun&oium,&ex O, appenfcrum. Cum vero 
etiam T , fit centrum aequilibri/ totius parallelo- 
grammi EC , fit fiat vt ABGC , ad trihnea > 
n mpein ratione di&ain fuperiori propotitlone , fic 
O T ,. ad ,T M Fatet M ,, eifc centrum. quaefi* 
tum. Quod &c* 


SCHO- 
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Dufra ergo TN, parallela AC, & per P, 
centrum aequilibri; Tegmenti in bafi , du&a P R> pa- 
rallela BD, occurrens NT, in R; patet R, cf- 
Te centrum grauitatis praedici Tegmenti. Tria au- 
tem ordinarie colleftr in Tuperioribus propefitio- 
nibus , etiam nunc colligentur; quod indicafle le- 
pori Tufficiat . 

# - - 

• 4 : 

PRO- 
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PROPOSITIO XXI. 

Segmenti parabola cuiuflumque refeSla duabus lineis 
diametro parallelis includentibus diametrum , 

•* centrum aquilibrij in baji 

7 i 'T eperire . 

/ * \ i 

E Sto quarlibet parabola, qua? refe&a lineis A E, 
CG, diametro B H , parallelis , & ipfam-* 
intercipientibus, exhibeat fegmencum AEBGC. 
Oportet talis Tegmenti cemtym acquilibrij in bafi 
AC, reperire. Segmento circumfcribatur paral- 
lelogrammum DC, & AC, diuidatur bifariam 
in K; i adeo vt k, fitlccntrum aequilibri) paralle- 
logrammi D C. Ad aiodum autem propofitionis 
19 . inueniatur M, vel N, centrum asquilibrij tri- 
lineorum EDB., 'BF fimul coniunftorum 5 
fit OHj bafis feTiiipa^abol^jj fiebat vt CH, ad 
HA, fic OH, ad PLj& fiat vtvnitas ad nume- 
rum parabolae, fic PL, ad L$; ratio autem OH, 
ad HC> continuetur in tot terminos , quorum viti- 
mus minimus fit Q, vt numeius eorum excedat nu- 
merum parabol* vnitate , & in totidem terminos 
continuetur, ratio OH, ad HA, fitque vltimus mi- 
nimus terminus R. Denuofiat vttot OH, quotus 
eft numerus parabola? vnitate au&us ad cxceflum 
ipfarumfupra R, fic PS, ad S T. Tandem fiat vn 
ST,vnacumtot OH, quotus eft numerus parabo- 
lae, 
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lae>& cumcxcefluOH, Tupra Q^ad TP, &Q, 
fic N k , ad K I . Affirmo pundum I , effe centrum 
xquHibrij Tegmenti AEBGG, inbafi AC. Nam 
vtdidumeft, k,& N, funt centra aequilibrij totius 
parallelogrammi, & trilineorum Timui coniundo- 
rum. Cumergoexpropofit. i4.1ib.|>ri. fitvtparal- 
lelogramroum A F , ad Tegmentum A EBGC, fie 
PS> fquaecft PL, accepta fecundum numerum.* 
parabolae initate auctum ) vnacum tot OH, quo- 
tus eftuumerus parabolae vnitate auctus, ad ST, vna 
cumexceibuot OH, quotus eft numerus parabolas 

Nn vni- 
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▼nitateau&us fupra Q» Ergo & diuidendo , erili- 
nea erunt ad Tegmentum vt PT,& Q^ad TS, cum 
tot HO, quotus eft mimeru s parabola?, vna cum ex- 
ceflu OH, fupra Q.. Quare conuertendo, erit Teg- 
mentum A E B G C, ad trilinea E D B F G, vt T S, 
vnacurn H O, accepta fecundum numerum parabo- 
lae , & cum ex^effu O H, fupra Q, ad PT, fimul cum 
Q; nempe ex conftru&ione » [reciproce vutsl K, 
ad Kl. Eritei^ I, centrum quxfitum. Quod &c. 

'J f i r ** 


SGHOLIVM I. 

* i __ , _ i 

In fegmento ergpparabol« quadratrca?,erit cen- 
trum aequilibrij inbafi AC, prius fe&a bifariam in 
kj deinde in V, & X, fic, vt HV, HX, fint tripis 
ipfarum V A , X C : denuo fic in N, vt V N, fit ad 
NX, vt cubus CH, ad cubum HA: tandem in A k, 
dimidia totius attingente minorem EA, diametro 
pirattelam j & in eiufdepa puh&o I» vbi fic diuiditur , 
vt Nk, fitad K I, vt ST reum dupla HO, &cum 
excelfu ipfius fijpra Q^ qus fit tertia minor propor- 
tionalis ipfarum OH, HGj ad PT, vna cum Q. . : 

•• i;.: fi; ; ’ i , ;i> iv. V 


SGHO L 'I V M II- 

-i? • 3 ! tl f fr ; ' V ’V , r ’ .«« m •••: : 

Sed & triaordinaria colligentur . Solum adnote- 
tur , rationem cylindri ex parallelogrammo ad foli- 
daex fegmento. reuoluto cum ipfo tam circa BA, 
quam circanFG , e ite eandem cumratior.^resfiangm- 
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li fub Ak, & fub corapofita ex P S> & ex coc O H, 
quotus cft numerus parabolae vni tateau&us y ad re» 
dangulum vel fub A I, vel fub I Gy &fub compofi- 
ita ex T S, ex HO^Ccepta fecundum numerum pa» 
;jrabola?,&exexc^flu QH,fopraQ. uni ;.i & ■ { - 
:»!» .* . Lai." *\"-u li. J.j.no 


PROPOSITIO XXII. 


Etufdcm fegmenti centrum aquiltbrij reperire in alte- 
rutra diametro parallela . 
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*?4 &E INFINITIS 1 PARABOLIS ETC. 

S Ed oporteat Tegmenti: AEBGC, reperire cen- 
trum asqnilibnj.in alterutra iptarum A E, C G,. 
etiam produda fiopusfit~-Veruittcuin talis modus 
non differat amodainuenrendi tale centrum in por- 
tione maiori parabolae , qui explicatus fuit propofit. 
20 huius; ideoledor ad ipfiusimitationcm jtale cen- 
trum reperiet, adhibendo congruam proportioaem* 
fegmenti ad trilinea , in antecedent, propofit. vfam. 
Sicuti etiam ad modum eorum , qune dida funt tot 
vicibus adinueniet centrum grauitatis praedidi Teg- 
menti ; pariterque etiam agnofeet , tria folita dedu- 
ci, etiam elici in prafentiarum * 


i_.SC H OLIVM. 

> # ' \ 


Quam loqge , lateque patear vfus triumpropo- 
fitionum initio huius libri explicatarum, ledor ex 
fupra didis* potuit animaduertere* Verum etiam 
tdijs inferuirepoflunr. Ipfisenim. medijs poflumus 
reperire centra gr au itatis partium circuli methodo 
diuerfaab ea, qua ipfa inuenerunr acutiflimigeo- 
metr^ loannes. deila Failla,. Gufdinus , & forfitan 
ali j> & varia tradere circa folida quaedam rotunda ex. 
circuli partibus, reuolucis varie genita.. Sic ergo*. 
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PROPOSITIO XXIII. 



ptum retlangulum^uod cum fetiore rotetur circa fuum- 
latus tranfiensper centrum fetioris. Cylindrus 
ex. re SI angulo erit fefqui&lt er [olidi 
ex fetiore.. 


*■ K t> H. C 
It fe&or minor femicirculo H DE, cuius axis; 


B D, & cui fit circumfcriptum redangulum 
feN. Dico cylindrum ex kN' } circa M N, eflefef- 
quialterum folidi ex fe&ore HB ED, circa M N. 
Compleatur femicirculus ABC, & ei fit circum- 
fcriptum redangulum FC, & haec omnia intelligan- 
tur rotari circa* AC. Sedor folidusgenitus a fedo- 
re H B E Di erit aequalis cono,cuius bafis fit squalis 
fuperficiei fphxrjcaeipfius ('quj fuperfiaeserir qu$i 
dam zona) altitudo vero aequalis femidiametro BD, 
¥t facile elicitur ex Architm pri. de fphaer. & cylin» 


F K Z L 


C 
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propof1t.4z.Sed vt deducitur ex eodem ibidem pro- 
pofit. 3 1. & 3,2» etiam fphaeraeft aqualis cono, cuius 
bafisaequetur fiiperficiei fphaeric^e, altitudo vero fit 
aequalis femidiametro. Ergo fphaera erit ad talem 
fetorem folidum, vt fuperficies fphasr^ , ad fuperfi- 
ciem femoris foljdi . Sed fuperficies fphrrse > eft ad 
fuperficiem fpli3erieam talis fe&oris folidi vt AC, ad 
MN, vt elicitur ex eodem Archim. fupracitato 
propofit. 40. & 41. Ergo & vt AC, ad MN, fic 
iphgra ad talem fe&orem folidum. Sedvt AC, ad 
M N, fic cylindrus ex rc&angulo FC, circa AC, ad 
cylindrum ex rc&angulo K N , circa M N . Ergo 
& vt cylindrus ad cylindrum , fic fphaera ad folidum 
exfedore- Et per m u tan do, vt cylindrus ex FC,ad 
fphaeram, fic cylindrus ex KN, circa MN> ad fo- 
lidum ex fedore HDEB, circa M N . Sed cylin- 
drus, ex Archim. citato propofit- 52. eft fefquialter 
fphsent. Ergo& cylindrus ex k NI, eritfefquialter 
folidi ex fe&ore,&c. Quod &c. 


PROPOSITIO XXIV. 


Si fimicircuh } fiu fi SI oris eius cmufcurnque femidiameter 
fic ficetur i» punSIo, vt fit ficut dimidia peripharia fiemi- 
circulhfeu fi SI oris ad tertiam partem chorda eiufi 
dem, fic femidiameter ad fui partem ahfcinr 
de udam incipiendo d centro . Tale pun- 
Slum erit centrum grauitatis fe- 
mtcirculi , fiu. fi SI oris . 

Efto 
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intelligartiusefle vc AB, circumferentia, ad A E, 
ejus fit tertia pars chorda: AC, fic B D, ad DF. 
Dico F, efle centrum grauitatis femicirculi, fei fe- 
moris» . * 

Probatur primo in femicircuio , cui circumfcri- 
baturre&angulum GC, quod cum femicircuio ro- 
tetur circa A C. Ergo ex Archim. cita. cylindrus 
erit fefquialter fph.rrae. Quare cum A E, fit duo 
tertia AD, quiaeft vnum tertium ACj ergo cy- 
lindrus erit ad fphseram , vt D A, ad A E . At ratio 
DA,* ad A { de foris fu mpta circumferentia AB,) 
componitur cx rationibus DA, ad AB, circumfe- 
-i rentiam, 
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DE INFINITIS PARABOLIS ETC, 
rentiam,.& huius ad A E. Jsrgo & ratio cylindri 
ad fphsram comportcturxx ijfdem rationibus . Ve- 
rum ex fchol. prim. propofit. $ • .huius. ratio cylindri 
ad fphsram componitur quoque ex ratione re&an- 
guli G D , ad A B C , femicirculum , A ex ratione 
B D , ad interceptam.intcr D > & Gcntrum grau i ta- 
tis femicirculi. Ergo rationes DA, ad circumfe- 
rentiam AB, & huius ad AU» atquale&erunt ratio- 
nibus GD, ad femicirculum , & BD,ad interce- 
ptam inter D, & centrum grauitatis femicircult- 
Verum quoniam , vt elicitur ex Archim. de circuli 
quadratura ,&exnobis propolk^* Jib.a- reftangu- 
lum GD, eftadfemicirctilum*vt D! A, ad circum- 
ferentiam AB. Ergo fi ha: duae rationes squales 
fubtrahantur, remanebunt etiam ah* duae rationes 
aequales. Ergo ratio circumferentiae AB, ad AH, 
aqualis erit rationi B D., ad interceptam inter D, 
& centrum graultatis femicirculi. Sed ex conftru- 
iSbone,,. fa&umeft vt circumferentia A B, ad A E, 
fie BD, ad DF. Ergo F, erit centrum grauitatis 
femicirculi. 

In fectore minori , ei circumfcripto rectangulo 
GL , erit fereeadem demonftratio. Quia in pro-? 
pofit. anteced. oftenfumeft cylindrum ex parallelo- 
grammo, GL, eflefefquialterumfolidiexfector^ 
reuolutis ambohuseirca kLj & etiam facile dedu- 
cetur tam ex Archim. quam ex nobis» xectangulum 
G D, ejffead fectorem vt GB, feu AM, ad A E . 
Vnde eodem modo concludetur F, efie centrum-» 

graui- 
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grauitatis femoris , At in fe&ore maiori compleatur 

4kculus , cuius eft fe&or, cuius diameter fit Bky fc» 

* ■ * 

• . . • • • - r- ** # • 

B 



aorifque minoris ADCK, fit centrum grauitati 
L j & fiat vt B A , dimidia periph^ri* femoris maio- 
ris, ad Ak, dimidiam minoris, fic LD, ad DF. ^nc 
vt LD, ad DF, fic fe&or maior ABCD, ad fc&o- 
rem minorem A K C D , quia fe&or , eft ad fe&o- 
rem , vt circumferentia, ad circumferentiam, feu vt 
dimidia circumferentia ad dimidiam circumferen- 
tiam . Sed D, eft centrum totius circuli, L, le&oris 
minoris j ergo ex Archimede fa?pe citato , F, erit 
centrum femoris maioris. LJuodyero pun&um F, 
fic inuentum, fit idem cum pun&o F* priusinuen- 
to,, fic patebit* Namquoniam per conftru&ionem, 
eft vt circumferentia AB, ad circumferentiam-* 

Ak, fic LD, ad DFj ergo & permutando ,vt pe- 
iiph^ria B A, ad L D, ficperipn$ria A k, ad D F. 

Oo Sed 
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Sed ve oftenfum eft fupra conuertendo, vt A E ; ad 
circumferentiam Ak,fic DL, ad Dk. Ergo ex 
«quali in perturbata analogia, vt periphgria AB, 
ad Dk, fic A E, ad DF. Et permutando , vt cir- 
cumferentia AB, ad A E, fic kD, feii BD, ad 
D F. Ergo patet propofitum . Quod &c. 

V 

SCHOLIVM. 

Ex prsfenti propof. & ex propofit. 4 . huius, pof- 
fumus inferre dari rationem folidi rotundi vel exfe- 
niicirculo ABC, vel cx quolibet femore ABCD, 
reuoluto circa GH, ipfos tangentem in B, adfo- 
lidumex ijfdem reuolutis circa A C, K L. In femicir- 
culo ergo,& in femore minori, ratio talis eadem erit 
oOm ratione BF, ad F Di Ceu cum ratione exceflus 
circumferentis A B , iupra a E , ad A E . In fe<3o- 
' re vero maiori femicirculo, eadem erit cum ratione 
BF, ad FG. ...... , 

Fnfuper notetur qualiter dentur cubationes trun- 
ci finiftri cylindri retfi tam fuper femicirculo, quam 
fuper fectore minori refecti plano tranfeunte , in fc- 
micirculo per AG; & perlatus oppofitum ipfi GH,' 
infectore vero minori, per KL, & per latus oppo- 
fitum ipfi G H . Ratio eft , quia cum in femicirculo, 
ex Archimede , cylindrus ex parallelogrammo GC, 
fit ad fphf ramex femicirculo in ratione fefquialte- 
ra $ &cum ex fupra dictis, fit truncus finifter cylin- 
drici fuper parallelcgrammo , nempe prifma , ad 
. u, trun- 


Digitized by Google 


LIBER TERTIVS . 


%9l 



truncum fmiftrum cylindri, quem ali; vngulam vo- 
cant, vt cylindrus ad fph^ram. Ergo tale prifma, 
erit fefquialterum talis vngular. Idem probabitur in 
fectore minori, quia fupra probatum eft cylindrum 
fefqu ialterum efFe folidi ex fectore . Et vt patet , ta- 
les cubationes habentur fine circuli quadratura.,. 
Non fic habentur cubationes truncorum dextro- 
rum talium cylindricorum ; qua? tamen etiam ha- 
bentur, fuppofira circuli quadratura, quia fuppo- 
fita circuli quadratura , habentur rationes cylii>- 
drorum ex GC, in femicirculo , & ex GL, in 
fectore mi nori ad annuios ftrictos ex femicirculo, & 
ex fectore minori, reuolutis circa GH, Ratio au- 

Oo 2 tem 
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tem haec in femicirculo eft eadem cum ratione a D y 
femidiametri, ad excefliim circumferentiae AB, fu- 
pra a E. In fectore autem , eft.eadem cum ratione 
k D, ad illum exceflum ; nempe eft eadem cum ra- 
tione dimidiae chordae ad exceflum dimidia circum- 
ferentiae fupra tertiam partem eiufdem chorda:. 
Nam , cum fit cylindrus ex parallelogrammo fefqui- 
alter folidi ex femicirculo , vclexfcctore circa a C r 
feu kL, nempe ad ipfum,vt fefquialteta FD, ad 1 
FD: folidum vero Circa AC, vel kL, fitadfoli- 
dum circa GH, vc DF, ad FB. Ergo ex aequa- 
li, erit cylindrirs ex parallelogrammo,. ad folidum 
ex femicirculo , vel ex fectore circa G H , vt fefqui- 
altera F D, ad F Bj nempe vt A D, vel KD,ad ex- 
ceflum circumferentiae AB, fupra aE. 

PROPOSITIO XXV. 

Se($or circuli >t fi ad fuum triangulum , njt quadratum f$- 
midiametri, ad re & angulum fub altitudine triangulty 
O* fub fefquialtera intercepta tnter centrum 
circuli, & centrum grauitatts 
. j. .. fetioris. 

. '.***’ ■ 

S Tnt fectores minor AkCD, & maior AB CD y 
in fig feq q orum triangulum aDC, quomi- 
nor cxcedicporcioncm AkC, maior vero deficit a 
portione ABC, centra vero grau i tatis ipforum-. 
fine F, L> F, quidem maioris, L, vero minoris. Di- 
co 
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cofectorem AkCD, efle ad triangulum ADC, 
vt quadratum k D , ad re&angulqm fub G D , in 
fefquialteram DL: fetorem vero ABCD, efle 
ad idem triangulum , vt idem quadratum ad rectan- 
gulumfub GD, infeiquialreram FD: “«•' 

Quoniam enim >,vt deducitur ex fchof. propofit. 
6-lib.i. fector AkCD, eft aqualis triangulo, eu.’ 
ius bafis eft aequalis circumferentia? A K C, altitu- 
do kD; & triangulorum proportio adinuicem com- 
ponitur ex rationebafiumvde altitudinum • Ergo ra- 
tio fectoris AkCD, ad triangulum ADC, com- 
ponitur ex ratione circumferentia? AkC, ad AC, 
feu circumferentia» Ak, ad AG, & ex ratione 
kD, ad DG •!* Verum quoniam, ex propofit. an- 
teced. patetefievt circumferentia Ak, ad AE, fic 
kD, ad DL. Ergo, & vt circumferentia' Ak,ad 
A G, feiquialtcram A E, fic kD, ad fefquialteram 
DL.- Ergo.&r ratio Tectoris AKCD,. ad triangu- 
lum ADC, componetur ex ratione KD, ad DG, 
& ex ratione KO, ad fefquialteram DL. Sed ex 
jjfdcm rationibus componitur ratio quadrati ^D,. 
ad rectangulum fub GD, ficfubfefquialtera DL. 
Ergo fector erit ad triangulum vt illud quadratum 
ad ilkidi rectangulum - fodem modo demonftra- 
bitur etiam in fedore maiori . Quare patet pro- 
pofitum-. - 

, . i . , 

v*. 1 / . - **..#% • t 

: - v. \ 1 . 
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! COROLLARIVM- 


. Ergodiuidendo, portio minor AKC, erit ad 
triangulum ADC, vt exceflus quadrati kD, fu- 
pra fefquialterumrectanguli GDL, ad ipfum fef- 
quialterum rectanguli GDL. Componendo vero y 
portio maior ABC, erit ad idem triangulum, vt 
quadratum B D, cumfefquialterore£angiili GDF, 
ad tale fefquialterum rectanguli G D F . 


S C HOLIVM I. 




- His prcoftenfis , facile adinuenientirs centrum 
grauitatis cuiuslibet portioniseircult: fi enim inue- 
niamus L , centrum grauitatis fedoris minori» 
A D K C, & O, centrum grauitatis trianguli ADC» 
& fiat vt excefliis quadrati K D , fupra fefquialte- 
rum rc&anguli G D L, ad idem rectanguluros nem-» 
pe vt portio AkC, ad triangulum ADC, fic re- 
ciproce OL, ad.LPj P, erit centrum grauitati» 
pqrtioais AKq. Pariter fi FO, ficdiuidatur irr> 
Q, vt fit ficut quadratum BD, ad Tefquialcenjnf 
redanguli G DE, nempe vtfe&or maior* ad trian- 
gulum, fic reciproce OQ, ad QJf. Patet Q^ef^ 
Te centrum grauitatis portionis maioris ABC. Im- 
mo patet qualiter etiam poflimus habere centrum 
grauitatis cuiuslibetfegmenti circuli refeci duabus 
chordis parallelis. Cum enim Tegmentum tak-> 

1 aliud. 
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aliud non fit quam differentia duarum portionum , 
& quidem circa eundem axim cum ipfis $ patet ex 
centris grauitatis ipfarura > licere adinuenire cen- 
trum grauicatis Tegmenti. ■ . 


PROPOSITIO XXVI. 



St fuper bafi , ($r circa axim maioris portionis circuli fiat re- 
Si angulum , quodfimul cum portione i ~uoluatur circa ba- 
fim ipfius portionis. Cylindrus ad fohdum ex portione , 
era •vtparallelepipedum fub quadrato axts porttonis , O* 
Mfifyuialtera intercepta inter centrum circuli , &• cen - 
t r umgrauitatis fe EI oris , ad parallelepipedum fub qua- 
drato femidtametri tn interceptam inter centrum graui- 
tatts , & bafim portionis , o >na cum parallelepipedo fub 
eadem intercepta, & fub refit angulo , cuius njnum latus, 
■x fit altitudo coni fc filor is, aliud a/ero , fefquialtcra inter- 
i cepta 
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copta inter centrum circuli, & centrum %r duitatis fe- 
tioris + , .. 

/* * * 

E Sto ABC, qurelibetportio circuli maior, cu- 
ius centrum E, L, centrum grauitatis, H, 
vero centrumgraui tatis A&CE, fe&oris, & EK, 
fit fefquialtera E H Dico cylindrum ex paralle- 
logrammo FC, circa AC, ad folidum ex portio- 
ne ABC, circa AC, efle vt paraMelepipedum 
fub quadrato BD, in Ek, ad Fa^um fub qua- 
drato BE, in LD, vnacum parallelepipedofub 
eadem D L, in re<Stangulum DE k . Nam exfchol. 
pri. propofit.j. huius , ratio cyiindri ad tale folidum 
componitur ex ratione parallelogramrrn FD, ad 
portionem ABC, & ex ratione BD , ad D L?» 
portio autem conflat ex fe&ore, & ex triangulo q in- 
ueniendxergo Funt rationes illius parallelogrammi 
ad fe&orcm ad triangulum, Vt indecompendio- 
fius eliciatur ratio parallelogrammi ad portionem. 
Ex fchol. propofit. 5. lib. a. fedor eft «qualis re- 
dangulo, cuius vnum latus BE, aliud circumfe- 
rentia A By & cum rationes re&angulorum compo- 
nantur ex rationibus laterum . Ergo ratio re&an- 
guli FD, ad Fectorem, componetur ex ratione DB, 
ad BE, & ex ratione AD, ad circumferentiam AgT" 
Verum, quoniam ex fupra oftenfis, cum H , fit cen- 
trum grauitatis Fector is, eft vt A D, ad circumferen- 
tiam A B, fic Ek, fefquialtera E H, ad EB,. Ergo 
ratio rectanguli F D , ad fectorem , componetur e* 

ratio- 
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ratione DB, ad BE, &ex ratione Ek, ad eandem 
E B j nempe erit ad fe&orem , vt rectangulum fub 
DB, Ek, ad quadratum £B. Pariter re&angulum 
FD, eft ad triangulum AEC, vt BD, ad DE; 
nempe vt rectangulum fub DB, EK, ad re&angu- 
lum D E k . Ergo colligendo ambo confequentia , 
erit FD, ad portionem, vtredangulum fub B D, 
EK, ad quadratum BE,cum re&angulo DEk, 
Qiyre ratio cylindri ex parallelogrammo FC, ad 
folidum ex portione , ambobus reuolutis circa A C, 
componetur ex ratione redanguli DB , E K , ad 
quadratum B E, curo reSangulo D E K , & ex ra- 
tione D B, ad D L . Erit ergo cylindrus ad illud fo- 
lidum vtjparallclepipedum , cuius bafis quadratum • 
D B , altitudo E K , ad parallelepipedum fub qua- 
drato. BE, in DL, vna cum parallelepipedo fub 
mrcdangulum DEk. 

P p SCHO- 
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SQHOLI V M I. 

Ex didis facile poffumus elicere» cylindrum ex 
parallclogrammo FC, circa FG >eflfeadannulum 
ftri&um ex portione circa FG, vc idem antecedens, 
ad parallelepipcda fub BL-, in quadratum BE, & 
in re&angulum Ek/Nam ex propulit. 4. huius, 
folidum ex portione' circa AC, eft ad folidum.ex 
portione circa FG, vc E) L, ad LB; nempe vtpa- 
rallelepipeda fub quadrato B E, & fub rcdangulo 
D E k , & fub altitudine^ L, ad parallelepipeda fub 
r i>fdem pUpis, & £ub L B. Eigocx^qualbpacet pro- 
( pofuum . Notetur tamen in progreffu prasfenlis 
propo fit. probatum eflfe,redan gulam F0, eflfe id 
portionem, vtredangulum Dfi, EK,.ad quadra- 
tum B.Ej cumre&angulo Ex quibus dedu- 
cetur, totum redangulum FC, efle ad.jiortioneiti, 
vtduplum^edangulum DB, EKj nempte c vttriplum 
. redangulum E> B , E H , ad eadem confequentia_. . 
Vnde liibtriplando terminos, erit idem parallelo- 
graramum ad eandem portionem, vt re&angulum 
» D B, E H, ad tertiam partem quadrati B E, cum di- 
midio reCtangulo E, H* ■» n . J r : b.u., 

L • , •• 1 . 1 (i: 1. : ■ 

SCHOLIVM II- ; 

. « 1 . ■ • ' l .L f ■' ' • *. < '1' 1 1 .f- f • ! 

Sed rationem cyl indri ex F Cj ad folidiitb ex por- 
tione circa AC, poffuiriusaliterpropotiere} nempe 

:)!..•? ..q " efle 


Digitized by Google 



clTe vt idem antecedens praefentis propofitionis , ad 
parallelepipedum fub quadrato femidiametri B E , • 
in H D, interceptam inter bafim portionis , & ccn- 
t.um grauitatis fectoris, vna cum parallelepipedo- 
fub quadrato E>E, altitudine coni, in dimidiam EH, 
Interceptam inter cesntram circuli, & centronvgra- 
uitatis fectoris . Haecvero ratio deducetur compa- 
rando cylindrum ex F C, ad folidaex fectore, & cx 
cono circa» A C, Nam ratio cylindri , ad folidom 
cx fectore A B C E, circa AC, componitur exra- 1 
tione recranguli F P,. ad fectorem s nempe Vt-noca- 
tum eft in fchol, anteced. ex ratione rectanguli BD, 
E K, ad quadratum B E, & ex ratione B f>, ad f>H. 
Ex iftis vero rationibus componitur ratio parallele- 
pipedi fub quadraro D B, in EK, adparallelepipe- 
dum fub quadi ato BE, in Hf^. Ergo cylindrus 
erit ad folidum ex fectore in ratione praedicto- 

Pp a rum 
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rum (olidorum . Pariter ,idem cylindrus , eft ad 
Rhombum ex triangulo A EC^cjjrpa A C, vt qua- 
dratum Bf>, ad tertiani pair emquacrati D Ej nem- 
pe vtfolidumfub quadrato BD, in' E K, adfolidum 
fubtertia parte quadrati E E, in E K, quod aequa- 
tur folido fub quadrato DI^ in dimidiam EH. Ergo 
colligendo* cylindrus erit ad ambo folida, nempe 
ad folidura ex portione * circa AC, vt parallelepi- 
pedum fub quadrato BD , in K E, ad paralleiepipe- 
dum fub quadrato BE, in HD, vna cum parallele- 
pipedo fub quadrato D E, in dimidiam EH. 

Notetur tamen inprogrelfu huius (cholij, proba- 
tum eflfe cylindrum ex F C, ad (olidum ex fc&ore 
circa A C, e ile vt parallelepipedum fub quadrato 
BD, in Ek, ad parallelepipedum fub quadrato- 
B £, in H D . Ex quo facile poteft concludi, cylin- 
drum ex eodem, parallelogrammocirca FG, clfead 
{olidum ex eodem fedore circa F G, vt idem antece- 
de n s, a dfa&um fub quadrato B E, in BH. 

Ex om mbus ergo didis licuit animaduertere qua- 
liter fuppofica circuli quadratura, dentur cubationes 
truncorum omnmna cylindricorum redorum tam fu 
per portione AB C* quam fu per fedore ABCE, con* 
fueto modo refedorum * 

• . . * t 


% 
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PROPOSITIO XXVIfc 

, • . * * I *’•*_ • ^ 



Si cuilibet portioni minori circuli fit circumfcriptumreSfatn 
gulam, quod cum ipfa n/obtatur eirca cboraam portionis , 
Erit cylindrus ex re fil angulo ad filtdum ex portione , *vt 
antecedens propofittonts antecedentis , ad pauQelcpipe- 
dumfiifi intercepta inter cordam, & centrum gratulatis 
portiontsinrefl angulum contentum fubfemidiametro 
fub excejfu ipfius /apra fifipdalteram intercepta inter 
centrum circuli , (gr centrum grauitatis fcRorts, *vna 
cum paralleleptpedo fub eadem intercepta initet cordam , 
& centrum grauitatis portionis , m re U angulum , emas 
*vnum latui fit axis portionis , aliud fefquudtera interce- 
pta inter tentra circuli, (fif grauitatis fi&orts • 

E Sto portio minor circuli ABC, cura fibi ar- 
cum feri pto re&anguio FC, Sc cum fuo fe- 
more ABC E} fit autem H> centhim grauitatis 
femoris ABC Ei Ek, fitfefquiaitera EH, L, ve- 
xo fit centrum grauitatis portionis , fit intelligamus 
ambas figuras rotari circa AC. Dico cylindrum 
ex FC, efle ad folidum ex portione vtparallelepi- 
pedum fub quadrato DB, in Ek, adparallek^i- 
pedum fub LD, & fub reda n gulo EBk, vn tui 
cum parallelepipedo fub eadem LD, mredangu- 
lum DB, kE. 

Quoniam enim ex fchoI.pri< propofit. j. huius, 
cylindrus ex parallelogramrao ad (olidum ex por- 
gi «ione 
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tione habet rationem compotitam ex ratione re- 
&anguli|FE^ ad portionem , 8< ex ratione BD, 
ad D L : ratio vero re&anguliad portionem com* 
ponitur ex ratione redanguli ad fetorem , & huius 
ad portionem . . Ergo & ratio cylindri ad folidum 
componetur ex ijfdem rationibus . Ac ratio redan- 
g li FD, ad fc&orem ABC E, componitur ex 
ratione AD, ad circumferentiam AB, & ex ra- 
tione DB, ad E B> & vt deducitur ex propofit. 
24. huius, eft vt. AD, ad circumferentiam AB, fic 
KE, ad EB; vnderatiore&anguli FD, adfe- 
doremcompqoiturex ratione k E, ad EB, &ex 
ratione D B, ad EBi nempe re&angulum FD, 
eft ad fedoremYt redangulum Ek, DB, ad qna- 
dratum B .E . Pariter fe&or eft ad portionem vt qua- 
dratum B E, ad excefium ipfius fupra rc&angu- 
lum DEk, eCccnuerfione xationis propoiit.25. 
huius,. Ergp rario E Q,; ad pdttionem A Bl., qp re- 
ponetur ex ratior recta nguli^ D B, ad qua- 

drarum B E j & huius ad exceflunv eiufdem fuerit 
redangulum D£k; nempe FD, erit ad ABC* 
vt re&angulum .Bf£»,*JE k, ad exceftiim quadrati 
E B, fupra recta&gaim» .D E ki Cum ergo talis ex- 
cellas tit rectangulum k BE, ; cutn rectangulo kE, 
D B ( quia quadratum BE ^ atquatlur rectangulis 
kBE, kEB, qupd rectangulum KBB, dimetitur 
inrectangula kE0, & kE, DB.)Ergo FD, erit, 
ad AB C tj yt rectangulum K E, DB, adrectan- 


gula kE, DB. 


Ergo 
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Ergo a primo ad vjtimum, ratrocylindri ex F C, 
circa AC, adfolidumex ABC, circa AC, com- 
ponetur exratione rectanguli B D, k E, ad rectan- 
gula KB E j KE, pB, &.ex ratione B D , ad DL. 
Sed ex i jfd em rationibus componitur ratio paraUe- 
lepipedifubrectangulo BD, JCE, in B Dj nempe 
fufyguadfai;© B D x id KE, ad duo parallclepipeda , 
quoruor* altitudo fit . D L , bafes vero rectangulaL-. 
k B E • BO, K E, Ergoif ylindru? eftad folidum vt il- 
lud parallelepi pedum, ad hgc parallelepipeda.Quod 
erat oftendendum . , 


j' > h •» <• j ^ - ^ v ! 

'SCHOL I V M b 


■ : d;3 


Sed etiam in hac propofttione facile poffumus 
• deducere, rationem cylindri ex eodem rectangulo 
E<£, adannulum ftrictuipex eadem portione 
Hai}^^tem faciljter , patebit, effe eaq* 
dem cum ratione praedicti antecedentis ad paralle- 

•to-V 


Digitized by Google 




jc>4 DE INFINITIS PARABOLIS ETC. 
lepipeda, quorum altitudo fit BL, bafes vero pr*£ 

dicta rectangula . 

Notetur tamen in progreflu demonftrationisfu- 
perioris oftenfum efie , FD, eflead portionem, vt 
rectangulum kE, DB, ad idem rectangulum, cuni 
rectangulo H B k . E* quibus deducitur, reccangu- 
lum F C, cflfe ad eandem portionem, vt duplum 
rectangulum BD, kE, ad eadem rectangula con- 
fequentia-, . 


scholivm n- 

j } • •* 

Verum aliam rationem cylindri ex FC, ad prae- 
dicta foiida poflumus a (lignare. Nimirum quod (it, 
vt praedictum antecedens ad parallelepipeda , quo- 
rum altitudo fit LD, bafes vero rectangula DBE- 
DE, kB (fi cylindrum referatur ad folidum ex por- 
tione circa AG ) vel quorum altitudo fit B L, bafes 
vero eadem rectangula (fi cylindrus comparetur 
cum folido ex portione circa F G ) . Ratio eft, quia 
quadratum EB, non folum excedit rectangulum.. 
D E k, rectangulis EBk • E k a p) b, vt dictum eft ; fed 
etiam rectangulis D B E $ E D, k B, vt confiderand 
patebit. 

Exdicris ergo licet a nimaduertere, qualiter etiam» 
ftppofica circuli quadratura , dentur cubationes 
truncorum amborum cylindrici recti fuper qualibet 
-circuli portione exiftencisj & confueto mododiago- 
naliter refecti, &c. 

Verum 
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Verumantequam finem huic tertio libro impo- 
namus , vtma^is, magifque appareat fecunditas 
propofitionumiupra explicatarum , non erit inutile 
aliquid circa folida cycloidalia pronuntiare. Torri- 
cellius lib.pri.de motu gra fchol.propofit. 18. ait. 
Satis Jit interea lettorem hic admonuifse quod fi cylotdis 
fi atium circa bafim conuertatur,ertt folidum ad cylindrum 
circum feriatum '-ut 5. ad 8. fi r vero circa tangentem bafi 
parallelam <~vt q.ad 8* centrum cycloidis axemfccat <r tt par- 
tes fintnjt 7. ad 5. Tria ergo pronuntiat Torricel- 
lius , quorum vno dato , reliqua nequeunt latere , vt 
patebit . Supponendo ergo centrum grauitatis cy- 
cloidis fecareaxim, vt pars ad verticem fit ad reli- 
quam vt 7. ad j.fit, 

PROPOSITIO XXVIII. 

a • 

Sicycloidi primaria fit circumfiriptumparallelogrammum , 
quod cum ipfa rotefur circa bafim . Erit cylindrus ad 
fufum cycloidalem 'vtti.adj.fi uero conuer- 
tantur ambo circa latus t angens bafi 

parallelum . Erit cylindrus adfo- 
ItduwvtS.ad 7. 

E Sto cyclois primaria ABC, cum fibi circum- 
feripeo re&angulo G C , & cuius axis BD. ./ 
Dico quod fi ambo rotemur circa AC, erit Cylin- 
drus ad folidum ex cycloide ( quod ad imitationem 
antecedentium vocamus fufum cycloidalem) vt 8. 

Qcj ad 
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Probatur, prima pars. Quia ex eodemTorricel- 
lio in appendice de cyc!oide,& cx Tacquet in dif- 
fert. de motu , &c. thcor. 20 , parallelogrammum». 
GC, eft fefquitertium cycloidis, vnde eft ad ip- 
fam vt4. ad j.fed ex propofit. 3. huius, ratio cylin- 
dri ad fufum cycloidalem componitur ex ratione—» 
GC, ad cycloidem, & ex ratione E D, (fupponen- 
do ED, elfe dimidiam BD) ad F D (fupponen- 
do F, effe centrum grauiratis cycloidis ) quadratio 
E D, ad DF, eftvt 6 , ad 5. Ergo ratio cylindri ad 
fufumcomponiturex rationibus 4. ad 3. & 6 . ad 5. 
Sed ex iftis rationibus componitur quoque ratio 
24, ad 1 5. Ergo cylindrus erit ad fufum. vt 24. ad 
15. nempe vt 8. ad 5. / v 

Secunda pars facile patebit , quia ex propofit. 4. 
huius, fufus ex cycloide,eft adannulum ftridhimex 
eadem circa GH, vt DF, ad FB$ nempe vt 
j. ad 7. Quare ex aequali, patet etiam fecundum. 
Quod &c« 

SCHO- 
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SCHOLIVM. 

Ex didis patet , qualiter habeamus cubatione? 
truncorum cylindrici redifupercycloide exiftentis 
rcfedi vt farpe didum eft . 

PROPOSITIO XXIX. 

• * \ 

i 

Fufus cycloidalis eft ad annulum findunt ex circula 
genitore, rvt 5, ad 2. 

• • r , ; * *■ 

S Ed fupponamus cycloidem cum circulo geni- 
tore rotari circa A C . Dico fufum cycloida- 
lem elfe ad annulum ftridum vt j. ad 2. Patet faci- 
liter, quia fufus ad illum annulum habet rationem 
compofitamjex 3. huius, ex ratione cycloidis ad cir- 
culum 5 nempe ex ratione 3. ad i.& ex ratione DF, 
ad DE; nempe ex ratione 5. ad tf.Sed ex iftis ratio- 
nibus componitur ratio if, ad 6 . Ergo fufus erit ad 
illum annulum ftridum vt 15. ad 6 } nempe vt 5. ad 
. 2. Quod &c. 

COROLLARIVM- 

Ergo annulus ftridus ex cycloide circa G H, eric 
ad annulum ftrictum ex circulo praedicto vt 7 ad 1. 

’ Qq 2 SCHO- 
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SCHOLIVM. 

Torricellius in pnccitato loco de moru gtauium , 
fubiungit Demon Aratur etiam ratio foltdi arca axem ad 
cylindrum circum fcriptum; item in qua linea axi parallela Jft 
centrum femicyclotdis . Patec ex dictis, vnojvel altero 
dato , ftatim aliud innotefeere. Nos in pnefenti nec 
vnum, nec aliud habemus, nec tempus adefthsc ipla 
rimandi . Plura indigefta,immaturaque phantafiam 
occupant circa cycloidem ordinariam, & alias infini- 
tas diuerfi generis illarum,quae circumferuntur;quae 
forlitan aliquando, fi Deus vitam, fanitatem, & ma- 
ius comodum praedabit , lectori commun icabimus. 
Interea , antequam huic tertio libro finem impona- 
mus, notetur,non folum,inuenra efie centra grauira- 
tis praedictarum figurarum , quarum inuenta fimt,, 
£t d etiam facile haberi pofiTe centra grauitatis onv. 
nium cylindricorum fuper ijfdem exiftentibus. Si 
enim linea centra grauitatis oppofitarum bafium_r 
coniungens bifecetur, punctum bifccrionisprarfia- ' 
bit centi um grauitati» cylindrici . Quod indicafle 
lectori fufficiat. 

Explicit Liber Tertius. 


DE 
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LIBER QVARTVS. 

Cutiflimus Caualerius in fuis exer- 
citationibus* geometricis exercit. 
j. nouum modum inftituit confi- 
derandi : grauitateiT»,vel in eam ha- 
bentibus, vel in eam habere conce- 
ptis. Cumenimfvtipfemetaitin 
praefatione eiufdem exercitationis ) geometria ad 
fua tempora vfqiie grauitatem non nifi vniformem 
rn eadem quantitate agnouerit, licet in diuerfis cor- 
poribus varios gradus eiufdem adtniferit , ipfe dein- 
ceps Caualerius Terum pulcherrimarum indagator, 
caepit philofophari circa diuerfafymptomata,qtoi? 
tunc acciderent fi eademquantitasnonfuppona- 
turvniformitergrauis, fed vniformiter cumdiffor- 
mltate quadam . inter cetera principia , quae iecie 

pro 
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pro huiufcefpeciofiaedifitij mole fulcienda, extant 
tamquam principalia definitio 12. & propofit. 9. 
Verum quia haec , ficuti & alia , conftructa funt in- 
comparabili methodo indiuifibilium , per quam ( li- 
cet a nobis regalem profpe&am ) non intelligfmus 
procederem fequentibus; ideo cum pr.c citatis prin- 
cipijs indigeamus pro aliquibus tradendis, fere ea- 
dem explicabimus , licet methodo a caualeriana di* 
uerfa* Procedemus autem abfque indiuifibilibus, 
& grauitatem tantum vniforroemj.n eadem quanti- 
tate confiderabimus, In praefenti autem ex defini- 
tione Caualerij, eliciemus & nos definitionem quan- 
dam pro noltro inftituto , vniuerfaliori tamen modo 
propofitam. Sit ergo r 

DEFINITIO. 

Plana, vel fol id a proportionaliter analoga in ma- 
gnitudine, dicentur, iri quibus ductis lineis , vel pla- 
nis, lines, vel plano pro regula inferuiente; parallelis, ^ 
& lineam quandam,qu? fit vd altitudo, vel vcluti al- 
titudo figurarum proportionaliter fecantibus , fem- 
per fecabunt plana , vel folida proportionaliter, feu. 
in partes proportionales. 

Verum , vt hxc definitio clarius explicetur, den- 
tur duo plana, vel folida, vel vnum planum, alterumr 
folidum ACB, DFE, quorum altitudines, feu 
vcluti altitudines AB, DE, fiuefint aequales, fi- 
ue inaequales, fecentur propoi tionaliter in qu ibusli- 

bet 
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betpun&is L, K, P,R, lineis, vel planis L M, PSj 
k N, R V, B C, E F, parallelis, adeo vt fit vc B A, ad 
A L, fic E D, ad D Pj vel vc B A, ad A k, fic E D, 
ad D R . Si quam proportionem habet Tegmentum 
L M C B, ad Tegmentum AML, hanc eandem ha- 
beat Tegmentum PSFE, aS' Tegmentum DSP; 
vel Tegmentum KNCB , fit ad Tegmentum., 
ANk, vt Tegmentum REFV , ad Tegmentum.. 
D V R, & fic Temper, vbicumque plana , vel Tolida 
du&a fuerint. Plana, vel Tolida A C B, DFE, di- 
centur plana , vel Tolida proportionaliceranaloga in 
magnitudine. 


PRO- 
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PROPOSITIO I. 

Si d atis duabus f eriebus continentibus antecedentia , & can - 
fequentia quotcumque magnitudinum numero aqualium, 
fint magnitudines prima feriet proportionales fingtUaUm 
magnitudinibus f eunda feriet i fint que omnia anteceden- 
tia prima feriei proportionalia cum omnibus antecedenti- 
bus fecunda feriet . Erunt colle&iue omnia antecedentia 
prima fmei^ad omnia con fequentia eiufdem feriei om- 
nia antecedentia fecunda feriet , ad omnia con fequentia 
eiufdem fenei . 

S int data: dtise feries continentes quotcumque 
magnitudines j in prima fint A, B,C, antece- 
dentes, & D, E, F, confequentes; in fecunda 
antecedentes fint G, H, K,confequentes L,M,N> 
fitque vt A, ad D, fic G, ad L; &vt B, ad £, 
fic H, ad M , &c. Pariter fit vt A, ad B, fic G, ad 
H; & vt B, ad C, fic H, ad K. Dico colligendo, 
A, B, C, clfe ad D,E,F,vt G,H,k, ad L,M,N. 
Quoniam enim vt A, ad B ; fic G, ad H; erit com- 
ponendo, A, cum B, ad B, vt G, cum H, ad H. Vel 
conuertendo , & componendo, B, cum A, ad A, vt 
H, cum G, ad G . Cum vero fit A, ad D, vt G, ad 
h . Ergo ex a:quali , erit vt B, cum A, ad D, fic H, 
cum G, adL. Pariter cum fit vt B, ad E, fic 
H, ad M. Ergo item ex squali, erit vt A, cum 
B, ad E, fic G, cum H, ad M, Quare etiam 
* coili- 
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^colligendo, erit vt A, cum B, ad D, cum E, 
fic G, cum H, ad L, cum M. Denu6,cum fic 
vt A, cum B, ad B, fic G, cum H, ad Hj & 
pariter fit vc B, ad C, fic H, ad k. Ergo ex aequali, 
& componendo,erit vt A, B,C,ad C, fic G,H, K, 
ad k. Vel ex aequali, conuertendo, & componen- 
do , vt C, B, A, ad B, A, fic k, H, G, ad H, G . At 
vt B, A, ad E, D, fic H, G, ad M, L. Ergo vt C, 
B, A, ad D, E, fic k, H, G, ad L, M . Pariter cum 
fit vt C, ad F,fic K,ad N. Ergorurfum ex aequa- 
li, erit vc A, B, C, ad F, fic G, H, k, ad N. Ergo 
denuo colligendo, erit A,B, C, ad D, E, F, vt G, 

H, k, ad L,M, N. Quod erat oftendendum. 

$ 

Rr PRO- 
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PROPOSITIO II. 

Sit ‘"tsna feries continens quotcumque continue proportiona- 
les Ay B y Q, fe/ fit alia feries continens altas continue 
proportionale s y D, E, F, G, fi, fC, qua fint numero du- 
pla magnitudinum prima feriei , fed fint in fu b dupli cata 
propor ticne magnitudinum prima feriei i fit autem alia 
magnitudo L, qua ad Ay B, (fif cateras proportionales fi 
fint y <Tjltima femper excepta , habeat eandem rationem 
quam numerus omnium p oportion alium ad numerum <-u- 
mtate minorem : item AI, ad D, Ey &c. duabus '-ulti- 
mis exieptis , habeat eandem rationem quam numerus 
omnium proportionalium ad numerum minorem fi bina- 
rio r Erit Ly ad omne s proportionales prima ferteiy n>t M y 
ad omnes proportionales fecunda feriei. . 

,, : i .. . _ . 

Q Vonia:rr enim, D, B, F, ficc^eterx magnitudi- 
nes (ecunda» feriei funt fubduplicatxm pro- 
portione cum magnitudinibus A, B, Q primx fe- 
nei i ergo er it yc A, ad B,lic D, ad F, &vt B, 
ad C, iic F, ad H. Parker yt A, ad B, fic E, ad 
G, & G ad k / Vnde D, F, H, ficuti etiam E,G,k, 
erunt proportionales cum A,B S C. Erit ergo vt A, 
ad A, B,Q, fimuj, (ictam D, ad O, F, H, fimul,. 
quam H, ad^E,G,k, fimui . Quare erit etiam vt A, 
au A, B, C, timui, fic ,D,& fi, firaul ad D, E, F,G, 
H, k, limu! . Eodem modo probabitur efle vt B,ad 
«Aj B, C, fimufi (ictam F, ad D, F, H, (imuhquani 

G.ad 
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G, ad E,G,K,fimul:& pariter probabitur vt B,ad 

A, B, C, fimuljfic ambas F, G, ad omnes* Quare 
probabitur etiam vt A,cum B,ad A,B,C;nempeom- 
aes proportionales primae ferici,vltima excepta, ad 
omnes proportionales primae feriei, ficD,E,F,G, ad 
D, E, F> G, H,k ; nempe omnes proporrionalesde- 
cundar feriei dtiabus vltim is exceptis, ad omnes pro- 
portionales riufdcm feriei. -Vmimctini L,ad A,B, 

II r i Iit 
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fir ex hypothefi,vt numerus proportionalium primae 
feiieiad nunierum vnitate minorem; & cum fit vt 
numerus proportionalium primar -ferici: ad rurrrrc- 
rum vnitate minorem, fic numerus proportionalium 
fecunda: fcriei ad numerum binario minorem (eft 
enime* hypothefi numerus proportionalium fecun- 
da: feriei duplus uurr, eri proportionalium prima’ fc- 
lici ^ & ctrm pariter fit ex hypothtfi , vt numerus 
proportionalium fecunda? feriei ad numerum bina- 
rio minorem^fic M, ad D, E, F, G . Ergo erit vt L, 
ad A,B, fic M, ad D, E, F,G. Sed etiam fupra 
probatum eftreflfc A,B, ad A,B,C, vt r>,E,FjG, 
ad D E, F, G,H, k. Ergo ex aequali, erit L, ad 
A,B,C, vt M, ad D,E,F,GjH,K. Quod erat 
oftendendum~ 

PROPOSITIO III. 

Cylindrus circumferimus cuilibet conoidi paraboheo , cuius 
exponens fit numerus par, efl ad ipfurn , njt parallelo- 
grammum circumfer iptum parabola , cuius exponens fit 
fubduplus numerrcmoidis , ad ipfam parabolam , ($r boc 
totp. fecundum totum , quam fecundum partes propor- 
nonales 

; i' v r “ v i i * • i-"*” • • > ■ ! • 

E Sto qupdlibet conoides parabolicum ABC, cu~ 
, ius exponens fit numerus par , nempe fit vel’ 
quadraticum,, vel quadratoquadraticuro , vel cubo- 
cubicum &c. cui fit circurufcriptus cylindrus E C ; 

fuppo- 
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fu pponatur autem ABC, eflc etiam parabolam.,, 
cum fibicircumfcripto parallelogrammo- E C, cu- 
ius exponens fit fubduplus exponetis numeri conci- 
dis. V. g. fi conoides fit quadratrcum y p3nibofa fit li- 
nearis. Siconoides fitquadratoquadraticum , pa- 
rabola fit quadratica^ Si conoides fitcubocubicum, 
parabola fit cubica , &c. Dico cylindrum I! C, eflc 
ad conoides A B C, vc parallelogrammum E C, ad 
parabolam ABC. Paritcrfidiamecri DB, invtra- 
que figura fecentur proportionalirer in F, adeo vt 
DB, ad BF, in conoidc fit vt DB, ad BF, in pa- 
rabola , & in conoidc ducatur planum G H , AC, 
parallelum , in parabola vero linea itidem AC, pa- 
saJlela • Dico efle cylindrum AH, ad fru#um_. 

AkLC, 
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A k L C , vt parallelogrammum A H , ad Tegmen- 
tum AkLC. Idem intelligatur de alijs partibus 
proportionalibus. Diametri DB,fecentur propor- 
tionaliter in punftrs F, M, 6cc. fleper illa tranfeant 
in conoide, plana AC, parallela , in parabola vero 
linea?; &in cylindro intel ligantur cylindri G O, 
N C, partes cylindri; inparallel^gtamnio vero, pa* 
rallelogrammaipfiuspartc^.Jtemnfconoideintel- 
liganturfuper ^afibns k P cylindri k R, PS; 
in parallelogrammoparallelogramma,vcin fchema- 
te. Tunc. Quoniam in conoide vtpotcftas AD, 
congruens condidi ad fimilem poteftatem PM, fic 
D B , ad B M ; & V t D B_, ad B M 7 in conoide , fic 
D B, ad B M , in parabola ; & vt D B, ad B M, in 
parabola, fic poteftas AD, congruens parabola? ad 
fimilem poteftatem PM. Ergo vtin conoide pote- 
ftas A D , ipfi congruens ad fimilem poteftatem 
PM, ficinparabolapoteftas AD, ipfi congruens 
ad fimilem poteftatem P M . Ac proportiones po- 
teftatum conoidis funt duplicata poteftatum para- 
boia? ; nempe exponentes poteftatum conoidis cot 
vicibus continent binarium, quot vicibus exponen- 
tes poteftatum paraboli* continent vnitatem . Ergo 
&vt prima? poteft. ites conoidis ad Te inuicem , fic 
primae poteftatcsparabolse ad Te inuicem ; nempe vt 
quadratum AD, feti NM, in conoide ad qua- 
dratum PM, fic linea AD, feu NM, in para- 
bola, ad PM. 

Quae vfquemodo di&a funt confevnentur , quia 

licet 
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- licet certe terieamus hsec viris geometris clara efle , 
.attamen libet exemplo explicare quid per fiiperiora 
intellexerimus . Exemplificctur autem in conoide 
cubocubico, & in parabola cubica. Quoniam enim 
exponens, feunumerusconoidiscubocubici eft 6 , 
exponens vero parabola: cubica: 3. & quoniam pro- 
batum eft efle vt cubocubus AD, feu NM» ad 
cubocubum P M , fic in parabola cubus AD, feu 
NM, ad cubum PM. trgo &fubrrip!icando pro- 
portiones, illa: proportiones fubtriplicat£ eruntse- 
quaJesj nempe erit vt in conoide quadratum NM, 
ad quadratum P M, lic in parabola latus N M, ad 
latus P M. Sicuri enim proportio quadratorum eft 
fubtriplicata proportionis eubocuborm ,u fic pro- 
portio 
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portio laterum tft fubtriplicata proportionis cubo- 
rum.. Sed ad ipfam denionftrationem redeamus . 

Sed vt quadrarum N M, in conoide s ad quadra- 
tum P M, fic cylindi us N C, ad cylindrum P S: & 
vt NM, adPM, inparabola, ficparallelogram- 
mum NC, ajd parjllcfogrgmiiium PS. Ergo & 
vt cylindrus ad cylindrum, fic pata|J^logrammum 
ad parallelogrammum . Eodem modo crften detur 
cylindrum GO, efle ad cylindrum KR, vtpa- 
rallelogrammum GO, adparallelogrammum k R. 
ldcmqueofknderetur de omnibus alijs , fi diametri 
in plures,plurtfque partes proportionales eifent fe- 
Stx . Et cumfitvt cylindius AO, ad cylindrum 
NH, fic parallelogrammum AO, ad parallelo- 
grammum NH. Ergo , ex primahuius , vt omnes 
cylindri antecedentes ad omnes cylindros confe- 
.quentes , fic omnia paralklogramma^ntecedentia , 
ad omnia parallelogramma confequencia ; nempe 
fic cylindrus GC, ad cylindros KR,PS, vtparal- 
Jelogrammmn GC, ad parallelogramma k R, PS. 
-Cumautemfit etiam cylindrus EC, ad cylindrum 
GC, : vt parallelogrammum E C, ad parallelogram- 
roum GC. Ergo ex squali, cylindrus E C, erit ad 
omnes cylindros in conoide inferiptos, vt paralle- 
logrammum ad omnia parallelogramma in parabo- 
la' mfciipta. Facileautem probabitur modo Archi- 
medeo, dTe cylindrum ad conoides, vt parallelo- 
grammum ad parabolam: quia in conoide inferibe- 
turjfolidumconftans ex cylindris fibi fuperimpofuis 
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deficiens a conoidedefe&u quocumque dato mino- 
ri : pariter in parabola poflfunt infcribi parallelo- 
gramma deficientia a parabola defe&u minori qua- 
cumque magnitudine data . Quare per dedu&io- 
nemad impo(fibile,concludeturpropofnum . Cum 
autem ha?cfint nimis Geometris familiaria, & nimis 
viris Huclideis , & Archimedeis obuia > & cum huius 
dedu&ionis ad impoflibile fint nonnulla exempla in 
fecundo libro, ideo propter tedij ablationem, exin- 
duftria relinquuntur. 

Non difiimili Methodo patebit, quamlibet par- 
tem cylindri circumfcripti conoidi , efle ad partem 
conoidis, quam includit, vt qualibet pars parallelo- 
grammi circumfcripti parabolae, ad portionem ip- 

S f fius, 
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fias, quam includit, dum tamen antecedentia fine 
proportionalia fuis confequentibus . Quare proba-* 
tum eft,quod probandum erat. 

Notandum tamen eft, cum hoc etiam probatum 
efle per conuerfionem rationis, exceflum cylindri fu- 
praconoides, efle ad ipfum tarrt fecundum totum, 
quam fecundum parces ficuti cxc^flus parallelo- 
grammi fupra parabolam adipTVm. 

SCHOLI-V-M I. 

Ex didis facile eliciemus talia conoidea efle ma- 
gnitudines proportionaliter .analogas cum ipfls pa- 
rabolis, iuxtafenfumdefinitionis prius eradicatam 
fecundum totum quam fecundum partes proportio- 
nales . Nam cum fit v. g. conuertcndo, fegmcntum 
conoidis AkLC, ad cylindrum GC, vt feg- 
mentum parabolae AKLC, adparallelogrammum 
GC: & cum vt cylindrus AH, ad cylindrum HE, 
ficparallelogrammum AH, adparallelogrammum 
HE: & pariter cum fit cylindrus EH, ad conoides 
kBL, vt parallelogrammum EH, ad parabolam 
k B L. Ergo ex aequali , erit fcgmentum conoidis 
AkLC, ad conoides ad verticem kBL, vt fcg- 
mentum parabola: AkLC, ad parabolam ad ver- 
ticem kBL. Eodem modo probabitur exceflum 
cylindri fupra conoides , efle magnitudinem pro- 
portionalitcr analogam cum exceflu parallelogram- 
mi lupra parabolam, tam fecundum totum, quam fe- 
cundum partes proportionales. ' 

SCHO- 
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. . «». 

Etiam ergo ex di&is inhacpropoutione, patet 
qualiter habeamus non modo rationem cylindro- 
rum circumfcriptorum conoidibus parabolicis,quo- 
rum exponentes fint pares , ad ipfa conoidea , (ed e- 
tiam rationem cylindrorum circumfcriptorum fru- 
ftis eorum, plano bafi parallelo refedorum.Nam ex 
di&is in primo lib. propofit. pri. & 8. habemus qua- 
draturas infinitarum parabolarum , & rationem, 
quam habet in qualibet parabola parallelogram- 
mumcircumfcriptumfegmento parabolaerefe&aeli- 
nea bafi parallela > ad i pium Tegmentum . Erit ergo 

Sf % cylin- 
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cylindrusad primumconoidespar, nempe ad qua- 
dracicum, vt a,, ad i . Ad fecundum , nempe ad qua- 
dratoq"adraticum,vt j . ad 2. Ad tertium, nempe ad 
ci bocubicum vt 4. ad 5 . Et fic in infinitum . Nempe 
cylindrus eft ad conoides tale, vt dimidium numeri 
conoidis vnitate audum , ad dimidium numeri co- 
no idis, Qu z concordant cum didis ini vltima pro- 
pofit.2. libri huius, vt experienti patebit, quia eadem 
eft ratio prtedida cum ratione '•ibidem aflignata; 
nempe , quam habet numerus confcidjs f udus bina- 
rio ad numerum conoidis. Pariter eri i & g. cylin- 
drus GC, ad Tegmentum conoidis Ak LC, vt 
magnitudo , qux ad AD, TCP , ' & citeras tot 
continui in harum proportione, vtnilfojerus earum 
sequetur numero parabolae , fit vt nume^s parabolae 
vnitate audus ad numerum parabolae, adi A D, k F, 
& eseterastot continue proportionales, vt earum nu- 
merus excedat numerum parabolae vnitate- Nam 
fic ex propofit- 8. lib. prim. eft parallelogrammum 
A H , ad Tegmentum parabolae A K L C* £t haec 
concordant cum didis in fcholio 2, propofit.vltimar 
2. libri. Namcadcmeft ratio hitaffignata , cum ra- 
tione ibidem aflignata* Eandemenim rationem in 
parabola habet magnitudo, quae ad AD, K F, & 
eseteras rot proportionales quotus eft numerus pa- 
rabol c* fit vt‘ numerus parabola?, vnitate audus ad 
numerum parabolae, ad AD, kF, & eseteras tot 
proportionales quotus eft numerus parabolas vnita- 
te audus , quam habeat in conoide , cuius exponens 
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fit duplus exponentis parabola: , magnitudo* qua» ad 
AD, kF, &ca:teras tot proporcionales quotus eft 
numerus conoLdis,fit vtnumeius conoidis vnitate-» 
au&us ad numerum conoid is , ad A D, k F, & ex- 
teras tot proportionales vt numerus earum excedat 
numerum conoidis binario . Quod pacet ex propo- 
iit. 2. huius- 

PROPOSITIO IV. 


Cylindrus^ circum feriatus cuilibet infinitorum conicorum 7 
efl adifum^. 'zitparaMelogrammumxircumfriptum 
Inii neo , /tiius exponens fit dupbfi^ xponentis 
\omci , ad ipfum , tam fecundum lotum , 
quam fecundum partes pro- 
for t ion ales . f 






E Sto quodlibet infinitorum trilineorum A B D, 
ex cuius reuolutione drea diamefj-tjniiBi), fip 
ortus conicus A R' C, cui fit rircnmfcrtjptas cylin- 
drus EC; item fupponamus A B£) * 'aliud effe 
trilineum, cuius exponens fit duplus exponentis co- 
niti ABC, fitque. ci .circumscriptum paraUelo- 
grammum E D. Affero cylindrum E C y effe ad; 
conicum ABC, vt parallelogrammum ED, ad 
crilineum ABD, & hoc tam fecundum totum ,, 
quam fecuiidum partes proportionales,, fiixta expli- 
cata in antecedenti propofit. / .. V I IT 

' Diametri BD, fecentur proportionaJiter ini- 
qui- 


oqIc 
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quibuslibet pun&is F, G, &e. &periflatranfeant 
in conico, & cylindro, plana HFk, LGM, pla- 
no ADC, parallela.; in trilineo vero , fkparaHe- 
logrammo, .HF, LG, bafi A C, parallela?. I» 
conico autem i ntellrgantur cylindri NO, P 
infcripti ; in trilineo vero paraUelogratnma N G» 
PD, pariter ipfi infcripta # Tunc. Quoniam BD, 
feStx fupponuntur proportionaliter in G ; ergo vt 
DB, ad BG, inj conico, fi c DB, ad BG, in 
trilineo. Quare & in trilineo, vtpotefta* DB,eiuf- 
dem gradus cum trilineo adfimilem poteftacem BG, 

fic 
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fic in conico fimilis poteftas DB, ad fimilem pote- 
ftatem RG. |Atvt|>otcftas DB> in rrilineo eiuf- 
dcm cumipfo gradu ,* ad fimilem poteftatem B G , 
fic ex natura parabolarum, & trilineorum, linea., 
AD 3 ad lineam PGj & pariter vt in conico po- 
teftas D B , eiufdem gradus cum poteftate trilinei 
A B D j ad fimilem poteftatem B G , fic in conico 
quadratum AD, ad quadratum PG ( nam pote- 
ftas in conico hac DB, ad BG, fupponiturdu- 
plicara poceftatis DB, ciufdem gradu, conici , ad 
fimilem poteftatem BG: cumque fit vt poteftas 
D B , ; eiufdem gradusconici ad fimilem poteftatem 
BG, fic AD, ad PG. Erit etiam vt poteftas 
DB, gradus duplicati ipfius conici, ad fimilem po- 
teftatem B G, fic quadratum A D, ad quadratum 
PG.) Ergo vtintrilineo, A E, feu LG, ad PGj 
feu vt parallelogrammum LD, ad parallelogram- 
mum P D, fic in conico , quadratum AD, feu 
quadratum L~G, ad quadratum PGj fed cylin- 
drus DC, acfcylindrum PQ. Qua» vfque modo 
di<Sh funt , patent ex excmplificatis in ante, propof. 
Eodem modo probabitur cylindrum HM, eflead 
cylindrum NO, vt parallelogrammum HG,adpa- 
rallelogrammum NG. Et eodem modo probaretur 
in omnibus alijs. Quare etiam ad modum anteceden- 
tis propofition is concludetur, cylindrum EC, elfe 
ad conicum ABC, vt parallelogrammum E D, ad 
tnlineum ABD, & hoc tam fecundum totum, quam 
fecundum parcfcs proportionales. 

co- 
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Ergo & per conuerfionem rationis, erit cylindrus 
EC, adannulum ftri&um ortum ex reuolutione /e- 
miparabola? EBA, reuolut& circa BD, vt pa- 
rallelogrammum ED, ad femiparabolam EBA, 
& hoc tam fecundum totum,quam fecundum partes 
proportionales. 




SCHO- 
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SCHOLIVM I. 

Pacet ergo ex didis, conicos prasdidos efle ma- 
gnitudines proportionalicer analogas cum fupradi- 
dis trilineis . item prxdidos annulos ftridos ortos 
ex reuolutione femiparabolarum circa ipfas tan- 
gentes in vertice , efle magnitudines proportionali- 
ter analogas cumpraedidis parabolis . 

SCHOLIVM II- 

Patet etiam quomodo ex hac propofit. non modo 
habeamus rationem cylindrorum circumfcripto- 
rum infinitis conicis, & infinitis annulispraedidis, 
adipfosj fed etiam rationem cylindrorum circum- 
scriptorum omnibus fruftis pratdidorum folidorum 
refedorum planis bafi parallelis , ad ipfa . Sed h.ec 
fune diligentius explicanda . 

. Habemus ergo in primis rationem cylindrorum 
circumferiptorum infinitis conicis, ad ipfos. Nam 
cx didis in propofit. pri. lib.pri. habemus quadratu- 
ras infinitorum trilineorum ; nimirum quod paralie- 
logramma ipfis circumfcripta , fint ad ipfa vc nume- 
rus rrilinei vnitateaudus,ad vnitatem . £rgo& cy- 
lindrus circumferiptus cuiiibec conico, erit ad ip- 
fum , vc numerus trilinei, cui; s exponens fit duplus 
exponentis conici vnitate audis , nempe vt duplus 
numerus conici vnirateaudus, ad vnitatem. Qua: 

T c con- 
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concordant cum didis in fchol. $• propofit. 14. fe- 
cundi libri. 

Habemus fecundo rationem cyl indrorum circum- 
fcriptorum infinitis fruftis conicis refedis plano ba« 
fi parallelo . Nam ex propofit. 9. pri. lib. habemus , 
paralleiogrammum L D, circumfcriptum cuilibet 
trapezio APGD, efieadipfum> vt DB> acce- 
pta fecundum numerum trilinei vnitateau&um , ad 
eandem DB, &ad GB, diametrum trilinei ad 
verticem > vnacum rot exteris harum continue pro- 
portionalibus , vt numerus omnium excedat nume* 

rum 
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rum trilinei vnitate . Qu« concordant cum didis in 
fchol. 3. propofit. 14. 2. lib. In hoc enitti feholio 
oftenditur cylindrum circumfcriptum frufto coni- 
co, efle ad ipfum, vt tot diametri conici, cuius eft 
fruftum, vt earum numerus accipiatur fecundum du- 
plum numerum conici vnitate audum, ad tot con- 
tinue proportionales quot funt tales diametri , & 
quarum prima maior fit diameter DB, fecunda 
diameter GB, nempe diameter conici ad ver- 
ticem-.. 

Habemus tertio rationem, quam habet cylindrus 
EC, adannulos ftridos infinitos ex femiparabolis 
E B A, circa BD, genitos. Nam ex propofit. i. 
lib. 1 . habemus parallelogrammum E P, efle ad fe- 
miparabolam EBA, vt numerus parabola: vnita- 
te sudus ad numerum parabola:: cumque numerus 
parabole fupponatur duplus numeri annuli, ficuti 
etiam numerus trilinei fupponitur duplus numeri 
conici; erit parallelogrammum ED, adfemipara- 
bolam EBA, vt duplus nun crus conici , feuan- 
nuli vnitate aedus, ad duplum numerum conici, feti 
annuli. Ergo & cylindrus EC, eritadprsedidum. 
annulumex EBA, circa BD, vtduplusnumc- 
rus conici , fc u annuli vnitate audus ad duplum nu- 
merum annuli : nempe vt numerus annuli audus di- 
midia vnitateSad numerum annuli. Qua: concordant 
ctfm d idis in fec. parte prop. 1 4. fec.lib ri. 

Habemus 4. rationem, quam habet v. g- cylin- 
drus HC, ad fruftum annuli ex portione HN A, 

T t 2 reuo- 
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reuoluta circa B D . Ratio eft, quia cum habeamus 
ex propofic 9 pri.lib. per conuerfionem rationis, ra- 
tionem parallelogrammi H D, ad portionem pa- 
rabolae HNAj nempe quod fit vt DB, accepta 
fecundum numerum trilinei, feu parabolae vnitate_> 
au&um, ad excelfum ipfius fupra D B, B F, & ce- 
teras tot proportionales vt pariter earum numerus 
excedat numerum trilinei vnitate; erit etiam cylin- 
drus HC, ad pra»di&um annulum in eadem ratio- 
ne : nempe erit in conico vt tot D B, quotus eft du- 
plus numerus conici vnitate au&us, ad exceflum ip- 
farum fupra D B, B F, & cseteras tot proportio- 
nales quot funt ipfie . Quae concordant cum fchol. 
4. propofit. 1 4. lib. 2. arguendo per conuerfionem 
rationis . 

Habemus quinto rationem cuiuslibet cylindri 
intermedij HM, ad annulum latum ex fegmento 
intermedio HNPL, circa BD. Quia ex pro- 
pofit. 1 2. prim. huius , habemus rationem parallelo- 
grammi HG, in parabola, ad fegmencum HNPL. 
Ha:c autem cum ficeademcum ea, quam habet DB, 
accepta fecundum numerum parabola» vnitate au- 
dum ,ad excelfum ipfius fupra tot numero propor- 
tionales in rationem GB, ad BF, quarum prima 
maxima, fit vltima minima proportionis DB, ad 
B G, continuatas i n tot terminos, vt numerus eorum 
excedat numerum parabola: vnitate ; erit etiam cy- 
lindrus H M , ad annulum latum ex fegmento 
HNPL, circa BD, vt DB, accepta fecundum 

duplum 
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duplum numerum annuli vnitateau&um, ad excef- 
fum ipfius fupratot numero proportionales in ratio- 
ne GB, ad BF, in conico , quarum maxima fit 
minima proportionis DB, ad BG, continuatae 
in tot terminos , vt numerus eorum fit duplus vilita- 
te au&us numeri conici , feu annuli . 

Habemus fexto rationem cylindri Ek, adan- 
nulum ftri&um ex Tegmento EBNH, circa BD* 
Namcumexpropofit. 10. prim. fit parallelogram- 
n.um EF, ad Tegmentum ad diametrum E&NH* 
vc DB, accepta fecundum numerum parabolae vni- 

tate 


Digilized by Google 




334 DE /WrAT/r/^ PARABOLIS ETC . 
cateau<2um,adexceflrumipfiusfupra vltimam mino- 
rem proportionalem proportionis DBj ad BF, con- 
tinuatae in tot terminos , vt numerus eorum excedat 
numeruii parabola: vnitate, ergo etiam cylindrus 
EK, er{tadpra»di&umannulum,vc DB, accepta 
fecundum duplum numerum conici, feu annuli vni- 
tateauctym, ad exceffum ipfius Cupra vltimam mi- 
norem proportionalem proportionis D B, ad B F, 
continuatae in tot terminos vt numerus eorum^ 
fit duplus vnitate au&us numeri conici * fcu an- 
nuli, 


$,CH o l i v m ni- 

I / I 1 | \T 

Sed ndn fclum ea , quacVfque moifbdi&a funt 
verificanfljf, fcd etiam, est di^Fis,'aFa‘p6irijnt colli- 
gi; nem pii non ftiodo eandem eflfe rationem cylindri 

EC, ad annulum ftridlum ex femiparabola £BA, 
circa B D, reuoluta, cum ratione parallelogrammi 

ED, ad femiparabolam EB A, cuius exponens fit 
duplus exponentis prioris femiparabolx, & hoc tam 
fecundum totum, quam fecundum partes propor- 
tionales ; verum etiam completis integris parabolis, 
& duplicatis trilineis, parallelogrammis, conicis, 
&cxr, eandem eife rationem (vtmanifefte patet) 
parallelogrammi ad duos trilmeos, tam fecundum 
totum , quam fecundum partes proportionales , ac 
cylindri , ad duos conicos . Item , eandem cife ra- 
tionem parallelogrammi ad integram parabolam.. 

tam 
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tam fecundum totum, quam fcciin dum partes pro- 
poniarrgks , ac totius cylindri ad annuli m ftjidum 
ex rota parabola : & confequenter tam tonim annu- 
lum elfen, agni tudinem proporrionaliter analogam 
cum tota parabola, quam duos conicos miiefcd poli- 
tos , efTe magnitudines proportionaliter analcgas 
cum diu bus trilincis itidem inueise pofitis . Ex 
quibus . 

Habemus primo, quod fi diuifis SD, propnrtio- 
nalicerin G, & in cylindro dudo plano LGM, 
A DC, parallelo > in paralletbgram mo vero duda 
LG, AD, parallela ; habebimus rationem cylindri 
RM , ad annulum ftri&um ex maiori portionem 
RBPL, reuoluta circa $D. Nam ex propofit. 
ij.lib. i. facilededucemus, cylindrum RM, efle 
ad praedi&um annulum, vt S G, accepta fecundum 
duplum numerum annuli vnitate au&um, ad SG, 
accepram fecundum duplum numerum annuli , vna 
cumcxceflu BG, fupra vltimam minore » piopor- 
tionalem proportionis SB,ad BG, continuat V. in tot 
terminos, vt eorum numerus excedat duplum nu- 
merum annuli binario. Patet , quia loco citato pro- 
bacumeft, parallclogram num RG, efTeadportio- 
nera maiorem parabolae RBPL, vt SG, accepta 
fecundum numerum parabolae vnitate audum , ad 
SG, acceptam fecundum numerum parabolie, vna 
cum excelfu B G , fupra vltimam minorem propor- 
tionalem proportionis ad B G, continuata? 

in tot 
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in tot terminos , vt numerus eorum “excedat nume- 
rum parabolae binario • 

Habemus fecundo, quod fi dudfcis plano ITVX, 
& linea STV, parallelis vt fupra, fecantibus pa- 
riter SO, proportionalitcr in Vj habebimus ra- 
tionem cylindri IM, ad annulum ftridhim ex feg- 
menro I T B P L , .reuolmo circa S D. Haec au- 
tem fc obtinebitur. Fiatvt VB, ad BG,fic^B, 
ad Fi ratio rerb SB, ad BV, continuetur in 

tot 
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tot terminos vt numerus eorum excedat duplum nu- 
merum annuli vnitate, fitque vltimus minimus ter- 
, minus H. Eodem modo continuetur ratio DB, ad 
BG, fitquevltimus minimus terminus N. Tan- 
dem fiat vttot SB, quotus eft duplus numerus an- 
nuli vnitate au&us,adcxceflum ipfarum fupra N, 
ile F, accepta fecundum duplum numerum annuli 
vnitate au&um, ad O. Ex propofit. 14. Iib prim. 
haurietur ,efle cylindrum 1M, ad prodictum Teg- 
mentum annuli, quod includit, vt F> ci.mSB, ac- 
ceptis ambabus fecundum duplum numerum annu- 
li vnitate auctum, ad O, vnacumexceflutot SB, 
quotus eft duplus numerus annuli vnitate auctus fu- 
pra H. 

* ri S C H O L I V M IV. 

_• Sed hic libet lectori confiderandum proponere 
accidens quodam circa hgc folida contingens, quod 
vtique nobis videtur admirabile , & confideratione 
dignum . Non eft difficultas , quod quot funt para- 
bolae, tot funt &trilinea,& conoidea, & conici: Vel 
vc melius fortaffis loquamur, cuilibet parabola?, cor- 
refpondcnt fuum conoides , fuum trilineum , & fiius 
conicus. Quapropter, cumad menfuranda infini- 
- ta conoidea , adhibita? fint ipfirmet infinita? parabo- 
la?, quae tot funt, quot funt ipfa conoidea j vtique ex 
analogia infinitarum parabolarum, nempe ex pro- 
portione parallelogrammi circumfcripti infinitis 

V u para- 
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-p*'aboIis ad ipfas, videtor conueniens eifec^lligere 
proportionem cylindri circumfcripti omnibus co- 
noidibusparabolicis, ad i pfa conoidea. Quod at- 
tamen ex foperioribus patuit haudverificari . Nam 
ex proportione parallelogrammi ad infinitas para- 
bolas, non elicimus mfi proportionem cylindrorum 
ad omnia conoidea, quorum exponentes fint numeri 
pares : adeout inter quarlibet duo conoidea, quorum 
analogia affignatur, mediet conoidcs . Verum enim 
veroquamuis eodem modo fe videantur haberi in- 
finitae parabolae refpe&u infinitorum conoideorum, 
ficuti infinita trilinearefpeotu infinitorum conico- 
rum, quia ex reuolutione infinitarum parabolarum , 
& infinitorum trilineorum oriuntur infinita conoi- 
dea , & infiniti conici ; attamen non ecdem modo ex 
proportione parallelogrammi ad plana , elicimus 
analogiam proportionis cylindri ad folida . Nam ex 
proportione omnium parallelogrammorum ad i nfi- 
nitas parabolas, non colligimus nifi rationem cylin- 
drorum ad aliqua conoidea; in praefenti vero propo- 
fit. ex proportione parallelogrammorum ad aliqua 
tantum trilinea, nempe ad ea, quorum exponentes 
funt numeri pares, elicimus analogiam proportio- 
nis infinitorum cylindrorum ad infinitos conicos. At 
quod vfque modo videbatur admirabile , videbitur 
admirabilius, fi confidererur hanc diuerfitatem re- 
periri etiam in foJidis genitis ex reuolutionibus di- 
uerfis earundem numero figurarum . Nam ex infini- 
tis parabolis rotatis circa diametros, generantur in- 
finita 
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finita conoidea j ex ijfdem vero rotariscwrarpfas in 
vertice tangentes» oriuncur in S ici anmiii t;nd 
Modofi adhibeamus proportionem, qone iepeiu t 
inter parallelogramma & infinitas parabolas v n w 
poflumus afiignare nifi rationem cylindrorum ad 
conoidea , quorum exponentes lint numeri pares.* ac 
vice verfa, adhibendo proportionem,quac reperitur 
inter parallelogramma, & parabolas, quarum expo- 
nentes fint numeri pates, elicimus proportionem.» 
cylindrorum ad infinitos annulos pradi&ols . Sed 
hasc & fimilia , funt de numero illorum mirabilium , 
de quibus loquitur Galileus in poftremis Dialogis r 
Dial.p. pag. apud nos, 24. 

SCHOLIVM V- 

Initio huiufce operis, fuppofuimus infinitarum 
parabolarum quadraturam aflignatamd Caualerio 
perindiuifibilia. Reliqua omnia, vfque modo offen- 
fa , methodo antiquorum procedere. Sed ex vfque 
modo didis, poflumus deducere, methodo antiquo- 
rum, quadraturam omnium illarum parabolarum, 
quarum exponentes conftituunt progreffionem du- 
plam,ab vnitate inclufiue,incipientem:nempe,qua- 
rum exponentes funt 1. 2.4.8. 16. $ 2. &c. Quod 
fic patebit. Nam parabolas, quarum exponentes 
funt i.& 2. nempe triangulum & parabolam qua- 
draticam , more antiquorum quadrari, etiam modi- 
ce ia geometria yerfatis , patet . De alijs fic pate- 

V u 2 bit. 
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bit. Data parabolae quadraticse quadratura, habetur 
ratio cylindri circumfcripti conico quadra tico adip- 
fum. Habita hac,habeturetiam rado parallelogram- 
mi expropofit.antec. circumfcripti trilineoquadra- 
toquadratico, cuius exponens 4. ad ipfum . Hac ob- 
tenta, obtinetur etiam ratio cylindri circumfcripti 
conico exipfo , ad ipfum conicum . Ex hac deduci- 
tur ratio parallelogrammi circumfcripti trilineo, cu- 
ius exponens 8. ad ipfum . Et confequentcr ratio cy- 
lindri ad conicum. Ex qua ratione hauritur ratio pa- 
rallelogi amnii ad trilineum, cuius exponens 16 , Et 
fic in infinitum, 

propositio v. 

Si parabola quadrat ica jit circumjcnptum parallelogram - 
mum, quod cum tpfa fecetur duabus Irneis baji parallelis , 
aequaliter dt flantibus, e vna a n vertice , altera i baji. Re- 
& angulum contentum fub partibus <~onius refeSfa a cur- 
ua parabolica,erit aquale quadrato dimidia alterius ordi- 
natim applicata ad diametrum parabola, 

H Oc idemoftenditura nobis in noftro libello 
'enetijs impr^flb, cuius titulus. Sexaginta 
problemata Geometrica, in appendice pro indiuifi- 
bilibns. Sic eigo parabola quadratica BAC, cui 
fitciicumfcriptumparallclogrammum HC, quod 
cum parabcla fit fedum duabus DG, kN, ipfi 
BC, parallelis, tali lege, vt AF, MO fint aequa- 
les. 
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les . Dico re&angulum DEG, a?quale effe qua- 
drato LM$ viciflimque re&angulum kLN, ae- 
quale elTc quadrato EF. Quoniam enim ex fchol. 
propoiit. z ulib.piim. quadratum BO, feu DF, 
sequatur quadratis EF, LM, & pariter xquatur 
quadrato EF, & re&angulo DEGj ergo qua- 
drata EF, LM, aquabuntur redangulo DEG, 
& quadrato EF. Quo ablato hinc inde . Ergo 
re&angulum DEG, erit aquale quadrato LM.j 
E odem modo oftendetur re&angulum k LN* ae- 
quari quadrato EF. Quare pasetpropofitum. i 

; . J 'i i * 

, » * 

• 1 > •' • - * - • * * 

PRO 
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PROPOSITIO VI. 

Si quatuor magnitudinum proportionalium prima , (gf terti a 
proportional iter fecentur m punFIo ^ fit que pars prima ad 
partem fetttndd , <-ut pars tertia fimis parti prima ad 
partem quarta Erit reliqua pars prima ad reliquam 
partem fecunda , *vt reliqua pars tertia ad reliquam par- 
tem quarta i '■ r 



S lac quatuor magnitudines proportionales, A B, 
^ ^rioia, CD, fecunda, EF, tertia, & GH, 
quarta, ,vt fit AB, ad CD, vt EF, ad GHj 
fintque tA B, prima , & » E F, tertia fecfcae propor- 
tionaliter in k, & M, vt AB, fit ad BK, vt 
EF, ad FM$ pariter CD, Q H, fint fetfae in 

.--i- i-j-’ -JOtl s E, N, 
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L, N, vt fir kB, ad LD, vc MF, ad NH, 
Dico Ak, eflead CL, vt FM,ad GN. Quo- 
niam ex hypothefi , eft conuercendo, CD, ad A B, 
vc GH, ad £ F; & AB, ad BK, vt £F, ad 
FM; & kB, ad LD, vt MF, ad NH. Ergo 
ex aequali, erit diuidendo, CL, ad LD, vcGN, 
ad NH. i " 

Rurfum quoniam ex hypothefi conuercendo , vc 
LD, ad k B , fic N H , ad M F; &c pariter ex hy- 
pothefi diuidendo, & conuercendo, eft BK, ad 
k A, vt FM, ad ME. Ergo pariter ex aequa- 
li, erit CL, ad AK, vt GN, ad EM. Con- 
uertendoque,eric Ak, ad CL, vc EM, adGN. 
Quod, &c. 

PROPOSITIO VII. 

• * i 

Excejfus cylindri circumfcripti conoidi par abolito quadrati- 
co fupra ipfum , aquatur ipfi conoidi . Quodlibetue feg- 
tnentum talis excejfus refiSii plano , r vel planis bafi pa- 
rallelis , aquatur fegmento eiufdem conoichs inuerse pofi- 
ti,ac contento inter eadem plana . 

E Sto conoides parabolicum B A C, cui fit cir- 
cumfcriptus cylindrus HC. Dico primo, ex- 
cefliim cylindri fupra conoides squari conoidi . Se- 
&a diametro DA, in quotcumque partes squales 
A E, E F, F G, G D, &c. per pun&a E, F, G,rran- 
feant plana kL, MN, OP, ipfi BDC, parallela $ 

fuper 
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fuperbafi autem IEQ, intelliganturcylindri XQ, 
item fuperbafi RFS, cylindri SY, S*;pa- 
riterque fuperbafi TG V, cylindri VZ, T*jt. Pa- 
tet , in exceflu cylindri fupra conoides , infcripcos 
elfe tubos , cylindricos fibi fupcr impofitos ortos ex 
reuolutioneparallelogram morum kX,KR, MT, 
circa AD: item in conoide , infcriptos eifecylin- 
dros Qjfe, S*, T 4», vt in fchemate, tot numero 
quot funt tubi infcripti in exceflu. Tunc, quoniam 
A E, aequatur D G; ergoex propofit. antec.rectan- 
gulum klL, erit aequale quadrato TG. Ergo ^ar- 
milla circularis, cuius latitudo ki, erit aequalis cir- 
culo, cuius femidiameter T G. Ergo tubus cylindri- 
cus kX L, infcriptus in exceflu erit aequalis cylin- 
dro T*f», infcripto in conoide , quia &bafes,& al- 
titudines horum folidorum funt aequales. Eodem 
modo oftendetur tubum MYN» aequari cylindro 
S#: itemquetubum OZ.P, aequari cylindro Q9*: 
& idem oftenderetur de omnibus alijs, quia funt 
aequales numero, dummodo tubus, qui comparatur 
Cum cylindro, aequaliter diftet ab A, ficuci cylin- 
drus a D. Ergo omnes tubi infcripti in exceflu, 
erunt squales omnibus cylindris infcriptis in conoi- 
de. Ergo & exceflus erit aqualis conoidi . Nam 
cuna per continuatam bifedhonem , & fubife&io- 
nem AD, parciumque eiufdem,poffint,morevfi- 
tatoapud geometras , infcribi in exceflu tot tubi cy- 
lindrici, in conoide vero rotcylindri, vt illi quidem 
ab exceflu , hi vero a conoide , defficiant quantitate 

minori 
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dum fi aliter dicatur quam nos dicimus. Exceflus 
ergo praedittus , erit xqualis conoidi . Quare patet 
primum . 

Dico fecundo , quod fi A E, fit aequalis GD, 
adeo vt fi conoides inuerfe poneretur. Tegmentum 
BTVC, contineretur inter plana H 2 ,kL,- nihi- 
lominus excefliim cylindri HL, fupra conoides 
1 A Q , aequari Tegmento conoidis B T V C . Nam 
diuidendo A E, in quotlibct partes , & GD, in 
tot ipfisin AE, numero aequales, & per pun&a 
A E, GD, du&is planis BDC, parallelis s modo 
Tupra expofito , in cxcefiii k A L, inTcriberentur tu- 

Xx bi 
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bi cylindrici, in Tegmento vero BTVC, cylindri j 
tubique cylindrici eflent aquales numero cylindris; 
&omnestubi cylindrici probarentur squales om- 
nibus cylindris, comparando femper tubum aequa- 
liter diftantem ab A, cum cylindro squaliterdiftan* 
tca D. Vnde etiam, ifiore vfitato apud geometras, 
per dedudionem ad impoflibile oftenderetur,excef- 
fum pracdidum K aL, aquari Tegmento BTVC. 
Quare paret etiam Tccundum. ..v-,. 

COROLLARIVM- 

Hrgo totus cylindrus erit duplus conoidis . Ergo 
conoides erit TeTquialcerum coni qui eft tertia pars 
cylindri Tibi circumfcripti . Ergo conoides erit Tub- 
TeTquitcrtium hemifphxiij , TcuhcmiTphsroidis in- 
Tcripti in eodem cylindro H C . Quae omnia concor- 
dant cum dodrinis Archimedis, & aliorum . 



S C H O L I V M. 




Patet ergo ex didis iii lue, & Tuperioribus pro- 
pofit excefliim prsdidum cylindri Tupra conoides, 
ipTumque conoides, efle magnitudines proportio- 
nalicer analogas , iuxta Tenfum definitionis Tupra 
polita:. 

Ad vberriorem autem dodrinam notetur, quod 
cum in fchol.2. propofic. 1 $. Iib.2. vniuerTaliter alfi- 
gnara iit ratio, quam habet cylindrus vg. OC, ad 
’ * fru- 



fruftum BTVC, conoidis cuiufcumque paraboli- 
ci a se inclufiquae in conoidcquadraticojVtex regu- 


la generali ibidem tradita elicitur, cftcadtm cum 


ca , quam habent duse B D, cum duabus T G, nem- 
pe BC, cumTV, ad BD, TG, cum alijs duabus 
feqticntibus in continua proportione B ad I G; 
&cum (fupponendo A E, GD, jcquales eflej pro- 
batum fit, exceflum cylindri H L, lupra IAQ,z- 
qualem etfe Tegmento B T VC, & pariter cylin- 
drus HL, fic aqualis cylindro OC: fequitur c- 
tiam , cylindrum H L , cflfc ad excefium ipfirs fu- 
praconoides 1AQ^ vt BC, T V, ad B D, TG, 
cum illis duabus proportionalibus . £x quibus patet 

Xx 2 per 
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per conucrfioncm rationis, quanam fit r^io cylin- 
dri H L, adconoides IAQ. 

Sed etiam ad vberriorem fcientiam, licet in co- 
noideparabolico quadratico aliarp rationem cylin- 
dri OQy adfruftum BT VC, colligere- Nimi- 
rum, quod fit vt dupla D A, ad DAy clim AG, 
feu vt duplum quadratum B D , ad quadrata BD, 
TG. Quod fic patebit. Cylindrus HL, ad cylin- 
drum XQ, eft vtquadratum K E, ad quadratum 
E I ; nempe vt duplum quadratum k E, ad duplum 
quadratum E I . Cylindrus X Q, eft ad concides 
1 A Q, vt duplum quadratum 1 E, ad quadratum 
I E. Ergo ex xquali j cylindrus HL, erit adconoi- 
des I A Q^vt duplum quadratum kE, ad quadra:- 
tum I E. Ergo & per conuerfionem rationis, cylin- 
dius HL, erit ad exceftu mip{iusfupraconoides, vc 
duplum quadratum kE, ad exceftum iplius fupra 
quadratum. 1E. Quare & cylindrus OC, aqualis 
H L ( fuppofitis A E, .G D, a:qual^>us ) erit ad feg-~ 
mentum BTyC, aquale pr&dioo exceflui, vtduo 
quadrata kE, feu BD, ad cxcefium i pfortim fu pr a 
quadratum IE; ntmpe ad quadrata BD, TG; 
quia quadrata IE, TG, aqualia lunt quadrato B D. 
Cum autem fit vt quadratum B D, ad quadratum 
TG, fic DA, ad AG. Ergo & vtduo quadrata 
B D, ad quadrata B D, TG,ficdupla DA', ad 
DA, AG. Latet ergo in omnibus, & per omnia , 
propofitum . 
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PROPOSITIO VIII. 


JParadelogrammum circumfcriptutn parabola quadratio a ,efl 
ad ipfim , <vt cylindrus circumfrtptus fpbara^el/pba- 
j roidi ad fpbaram , <~uel J pbaroides , tam fecundum totum , 
■ ' * quam fecundum partes proportionales fi diameter fpbara 
rvelfpbaroidis , ($r bajis parabola feccntur in partes pro- 
portio?} ales . ‘ . • :•'* 


It. * 







. 


■it 


V 
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f 1 - tg. i j i r iiwi i • r ^i ir* 1 f ; 

E Sto parabola ABC, cum fibi circumfcripto 
parallclogrammo DA, ficquceiusbalis C A; 
3tem fit femicirculus , vel femiellipfis C F A (Tiue 
C A, diameter ipfuis ficaequalis bafi C A, parabola:, 
tiue non , nam ponitur eadem facilitatis gratia ) cum 
fibicircumfcriptorceiangulo GA; &intell<gamus 
jpfum cum femicirculo , vel femiellipfi rotari circa 
CA. Dico parallelogrammum D A, eflead para- 
bolam A BC, vt cylindrus cx G A , ad fphceram , vel 
ipharroides, (quod femper debet iotelligi ) ex CFA. 
Pari ter d ico fi C A, fccetur proportionali ter, &in 
pa-abola, & parallelogrammo ducantur linea: BE, 
parallela: , & in fphxra ducentur plana parallela cir- 
culo dcfcripto afemidiametro E Fi femper paralle- 
Jogrammum , & parabola m , icemque fplneram, & 
cylindrum, fecari in partes proportionales . Hoco- 
ilrendetur primo in fem i parabola EBC, & rrihemif- 
phterio ex C F E. Diuidaritur C E, femibafis pa- 
rabola, & femidiameter circuli proportionalitcr in 

pun&is 








* -i 


35 o DE 1NPINI71S PARABOLIS ETCs 
pun&is H, k,&c. &in parabola ducantur HL,Kfc 
B E, parallelas, in femicirculo vero HP, kQ, EF, 
parallela;: item ducentur M T, OV, RX, S Z, CA, 
parallelae, vt apparet in fchcmate . Tunc . Quoniam 
in parabola eft ex coroll.propofit. it. p.re&angu- 
him AEC, adre&angulum AkC, vt B E, ad Ok, 
lcuad VE ; hoc cft vt parallelogrammum Bk, ad 
parallelogrammum Vk,- cftque vt re&angulum 
AEC, in parabola, ad re&angulum AkC, ficre- 
&;ingulum A E C, in fphasra , vel Ipharoide > ad re- 
dangulum A k C j & vt redlangulum A E C, ad re- 
clangulum AkC, fic cx Apollon.p. conic. propo» 
(it.i i. quadratum E F, adquadratum kS, feii £Z; 
&vt quadratum E F, adquadratum EZ, fic cylin- 
drus ex parallclogramrno EQ^, circa CA, ad cy- 
lindrum ex E S, circa eandem . Ergo & vt paralle- 
logrammum BK, ad parallelogrammum Vk, fie 
cylindrusex EQ^ad cylindrum ex ES. Eodem 
modo oftendetur, ed*e parallelogrammum I H , ad 
parallelogrammum TH, vt cylindrusex kP, ad 
cylindrum ex K R; idemqueoftendereturde alijs, 
ii adeflent . Ergond modum fuperiorum facile con- 
ci udemus, parallelogrammum DE, efle ad paralie- 
logramma in femiparabola inferipta, vt cylindrus 
ex EG, ad omnes cylindros in hemifphaerio ihfcri- 
ptos. Quare etiam modo Archi me deo facile con- 
cludemus, ede D E, ad EBC, femiparabolam, vt 
cylindrus ex EG, ad ipfum hemifplrvrium , feu 
h-emiiphxroides . Podumus enim in icmiparabola , 

& in 



& in hemifpha?rio infcribere figuras conflantes ex 
parallelogrammis, & cylindris , defficientes ab ipfis 
defFcdu quacumque data magnitudine minori . 
Cum autem fitparallelogrammum D E, ad femipa- 
rabolam BCE, vt cylindrus ex CF, adhemifpha> 
rium , feu hemifphaeroides ex C F E j erit eriam vt 
parallelogrammum DA , ad parabolam ABC, 
fic cylindrus ex A G , ad fphaeram , feu fphaeroides 
cx C P ^ • 

Probabimus fecundo, parallelogrammum v. g. 

LE> 
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L fe, efle ad F B .M H, regmentum parabola? ad dia- 
metrum, vt cylindrus ex HF, ad fegmentumex 
H R F E; (fupponendo H E, efle partes proportio- 
nales CA, bafis parabola?, & diametri circuli? &el- 
lipfis , quod femper debet intelligi . ) Demonftratio 
autem non erit diuerfa a fupra poflta j quia fecando 
HE, in pundisproportionaliter, & faciendo prio- 
rem conftru&ion em : nihilominus probabimus pa- 
rallelogrammum LE, efle ad omnia parallelogram- 
ma in frgmcnto t B M H , infcripta , vt cylindrus 
ex HF, ad cylindros ex parallelogrammis in_» 
H R F E , infcriptis . Et tandem probabimus modo 
Archimedto , L E , efle ad fcgmentum ipfum , vt 
cylindrus ex HF, ad Tegmentum fphceras ex feg« 
mento H R F E, 

Non aliter demonftrabitur efle Lk> adfcgmen- 
rumintermedium k OMH, vt cylindrus ex HQ» 
ad Tegmentum ex Tegmento H R S k . Quod etiam 
probari .poteftex propoiit, anteccd. Qnjacum fitvt 
LE, pnnu ad EBMH, fecundam, ile tertia cy- 
lindrus cx HF, ad quartam fegmentumex Teg- 
mento HRFH,- & cum prima, LE, & tertia 
cylindrus cx H F, (upponaimur Tedar proportiona- 
liter (nam debet Tupponi efle LE,ad Lk, vtcy- 
lindrusex HF, ad cylindrum ex H Q) itemqtieflt 
J E, ad Tegmentum ad diametrum E B O K , vtcy* 
lindrus ex K F, ad Tegmentum cx Tegmento K SFE. 
Fricat LK, ad KOM H, vt cylindrus ex HQ> 
4 d Tegmentum ex Tegmento HKbk. 

Eodem 



Eodem modo patebit, efle DH, ad HMC, vt 
cylindrus ex CP, a d portionem ex portione CR H. 
Nam DE, eftad EBC, vt cylindrus ex CF, ad 
hemifphaerium : item L E, eft ad E B M H , vr cy- 
lindrus ex H F, ad Tegmentum ex Tegmento H t<F£ 
(Tupponi autem debet efle ED, ad DH, vt cy- 
lindrus ex E G , ad cylindrum ex CP. ) Quare 
DH, eritad HMC, vtcylindrusex C P, ad por- 
tionem ex portione CKH. 

Pariter, cum Et DA, ad para bolam , vt cylin- 

Yy drus 
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drus ex A G, ad fphxram : item D H, ad H M C, 
vt cylindrus ex CP, ad portionem ex portione 
C R*H . Si fupponatur DA, ad A L , vt cylin- 
drus ex AG, ad cylindrum ex AP, erit LA, ad 
por.tionem maiorem A B M H, vt cylindrus ex AP, 
ad pprtiohem ex portione HRFA. 

Qjiod fi iterum, CA, bafis, & diameter fecen- 
tup proport ion aliter in & ducanturiparalUke, 

vtpfius: faciliter ex di&is probabitur, Li*, cfie 
ad Tegmentum jkiMH, vtcylindruscx % P, ad 
Tegmentum ex Tegmento H R j ^ . Patet ergo om- 
nibup mqdis probatum cfle , DA, clTe ad parabo- 
lam * tam fecundum totu m , quam fecundum partes 
proportionales, vt cyl in drus ex A G, ad Tphstram, 
vel Iph^roides. Quod &c. v' 

; .C O R.O Ll.ARi.VM... j 


Ergo & pcrconuerfioncm rationis, erit DA, ad 
jexeeirUmiipfiusfu^ra parabolam , nempe ad tfili- 
/iea,»vt cylindrus cx AG, ad exceffum ipfius fii- 
pra lphasram , vel fpteoidcs, & hoc tam fecundum 
tpium,quam fecundum partes proportionales. 

: i i: :t ■ f. ! J • 1*’ 

-v ; SOIIOLIV M I. 

• ■ P ( •' i * . ' . •' i 

-io Pater ergo exdi&is , ad modum fuperiorum Con- 
cludi pofle, parabolam quadraticam, fphacram, & 
fphfTroides,dTe magnitudines proportionaliter ana- 
logas 
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logas iuxta fenfum definitionis fupra expofi&E. Item 
eum eliciatur exfchol.pri.propofit.4. huius, femipa r 
rabolam qujadraticam e fle magnitudinem propor- 
^ionaliter analogam , cumexceflu cylindri fupra-/ 
iiiuna conum; vnde ex didis ibidem, facile poffit eli- 
ci, totamparabolam quadrati^am , eflemagnitudi- 
oem proportionaliter analogam cum exceflii cyliiy 
dri RC, , in /chemate illius propofit. pagina 
fu pra duos conos RBZ, ABC, & duo viline^ 
nempe exceflum paralldogramrui fupra ; pjy*dpQiafp ; 

. •• . . y y 1 q ua - ' 

* "* 
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quadraticam,cfle magnitudinem proportionaliter 
analogam cum ipfis duobus conis RBZ, A B C j 
fequitur concludi pofle, excdTum praedidhmt cylin- 
dri fupra duos conos, parabolam, fpharam,& fphae- 
roides, efle magnitudines proportionaliter analo- 
gas* Item duos conos prardidos, duotrilineaqua- 
dratica, &exceflum cylindri circum fcripti fphnerae, 
vel fphwroidi, fupra h?cfolida,effe pariter magnitu- 
d.nes proportionatiter analogas * 

Fatet ergo ex di&is, qualiter habita ratione vnius 
ex ptaedidis magnitudinibus circumfcriptis , ad ma- 
gnitudinem, cui circumfcribitur, detur ratio reli- 
quarum magnitudinum circumicriptarumj ad ma- 
gnitudines » eliquas quibuscircumfcnbuntur* V. g. 
fi detur ratio cylindri circumfcripti fphacratj ad ip- 
fam fphaeram ,* ltarim patet haberi rationes, & cylin- 
dri ad excdTum fupra duos conos , & confequenter 
ad i pios conos ,* & parallelogrammi > ad parabo- 


lam, &e- 

Item patet qualiter ex vniuerfali/Tima dodrina, 
probatum remaneat id , quod Lucas Valerius, ; & 
nonnulli alij particula*, iter probant* N mirum, ex- 
ceflfum cylindri fupra conum, elfe aequalem hemik 
pb^rio , fcu hemrfphaeroidi in cylindro inferipto* 
Aifettum autem hoc patebit vnicuique confideran- 
U,euDdcm cylindrum circumfcribere hxcfolida,& 
ad ipfa eandem babereranonemi Hoc vero, patet ex. 
cli&is, ver ificari tam £ eundum totumyquamfecunr 
dum partes proportionales * 
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SCHOLIVM II- 

Prscrer aurem ea , quae in prrefenti propofic. pro- 
bata funt de proportione parallelogrammi ad para- 
bolam quadraticam , & cylindri ad fpharram, &c. 
etiam facile probari poteft , quod fi infchermfe- 
quenti, CA, bafis parabola, & diameter femicir- 
euli , feu femiellipfis fecentur proportionaliter in 
H > & per H » agantur HMP, H R Q , B E, 
BF, parallelae, & per pun^a M, R, item agan- 
tur k L , NO, parallelae C A j probari inquam 
poteft >parallelogrammum kH> efle ad portionem 
paraboli MCH, vt cylindrus ex parallelogram- 
.mo HN> ad portionem ex portione CRH 
uolutis vtrifque circa C A * Quod patet , quia faci- 
le patebit, efle HM,ad EB,fcuad HP; nem- 
pe parallelogrammum Hk, ad HD, vt quadra- 
tum H R, ad quadratum E F, feu ad quadratum 
' HQ; nempe vt cylindrus ex parallcldgrammo 
H N , ad cylindrum ex paralleiogrammo H G. At 
fupra probatumeR, I>H , efle ad MCH, vt cy- 
lindrus ex H G, ad portionem ex portione CRH» 
JErgoex aequali, erit k H, ad MCH, vt cylindrus 
ex HN» id portionem ex CRH» Eodem modo 
probabitur efle LH , ad portionem HMRA ,, 
vt cylindrus ex H O, ad portionem, ex portione 
HRFA» •>. 

Item probari potefl , quod fi fe&a HE y propor- 
tione 
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tronaliterm % agantur ^S,£T, parallela* REi, 
•fcFj irem SX, TV, parallelas C A : probari irt- 
quam potefh S H, cflfe ad fegmentum intermddium 
ftSMH, vt cylindrus ex ^ V> ad fegrientum ex 
•feginen to ^ T R H . Quam vero fascunda fit do- 
ctrina fupra expofita ? , & quot poffrnt deduci *ex 
bis, & ex traditis in primo libro , patebit iri propd- 
fit. fequenti, in qua qtiamplurima explicabuntur 
circa partes fphserae, & fphaeroidis- Exquibuspa- 
tebunt quamplurima , qua? traduntur fparfim ab Ar- 

chi- 
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«himede, 4 Luca Valerio,aCaualerio>4Riccardo 
Albio. & ab alijs authori.bus , 


•<- PROPOSITIO IX; ,-Ui.r 

it» ,;»?.* » • ■ r m t *« r, . :••• r. : t 

4 * * Rationes cylindrorum ad njaria figmenta ftbardj. ■ 
<-uel J pbaroidis affignxre . - 


1 


*:» 


, j 


C XMnfoiqu* in hac ptopofitione rradentur, po- 
y tuiifcnr vtique proponi per modum theore- 
matum , fed breuitatis gratia , (latuimus ipfa fic ex- 
Y poficixu^. :5 v . ’ > / r 

3 fto hemifphaerium, vel hemifphrroides B C F, 
<uifttcu:cumrcriptusxylindrus QF, qui cum he- 
mnifpha»rio , vel hemifphseroide fit fe&us plano 
MQ, paralielo BF, plano , & fiat vt CE, ad 
,E O , fic EO, ad R. , . 


Dico primo, cylindrum GQ» efle ad portio- 
4 nem N C P, vt tripla CE, adexceflumipfiusfu- 
pra C E, E O, & R.: Intejligamus CFE, nobis 
teprefentare femiparabolam quadraticam,cuius ba- 
fis CE; diameter E Fj vertex F$ & parallelogram- 
mum ipfi circumfcriptum fit C F , quod cum femp 
parabola Iit fetura linea O PQ, diametro E F, pa^ 
rallela . Ergo ex propofit- anteced. erit parallela». 
grammum CQ, ad trapezium CLQP, vt cylin- 
drus GQ, ad exceflum ipfius fupra portionenu. 
NCP. SecLex fecund. part. propofit. p.lib.prim. 
JhuiusiEftparallcJogrammum CQ,, conuertendo, 
. » i\ i . ad 
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ad trapezium CLQP, vt tripla CE, ad CE»' 
EO,&R. Ergoctiamcylindrus G Q, erit adex- 
ceflum ipfius fupra portionem NCP, vt tripla CE, 
ad CE, EO, & R. Ergo &perconucrfioncm ra- 
tionis, erit cylindrus GQ, ad ipfam portionem 
NCP, vt tripla C E, ad cxmtttt m ipfius fupra CE, 
EO,& R. Quod&c. 

Dico fecundo, prxdi&um cylindrum eflTe ad ppf- 
di&am portionem N C P, vt quadratum C E, ad re* 
dangulum COE, cum duobus ter tijs quadrati 
C O . Cumenim probatum fit GQ» eiTe ad excef- 
fumipfius fupra portionem NCP, vt tripla CE, 
ad CE, EO, & R. Ergoducettdeomniain CE, 
erit G Q, ad praedidum exccfliim , vttripliim qua- 
dratum CE, ad quadratum CE, cum redangulo 
CEO, & cum redangulo CE, R ( nempe cum 
quadrato EO.) Ergo per conuerfionem rationis, 
erit G Q, ad portionem NCP, vt triplum quadra- 
tum C E , ad exceflum ipfius fupra quadrata C F., 
E O , & fupra redangulum CEO. Ergo & vt ter- 
tia z partes horum planorum j nempe vt quadratum 
CE, ad tertiam partem pradi&i exceffus. Sed ter- 
tia pars exceflfus prxdi&i , eft «qualis redangulo 
COri, & duobus tertijs quadrati CQ, vt ftatim pro- 
babitur. Quare &c. Qjod &c. 

Alfumptum fic patebit. Nam triplum quadra* 
tum C E, excedit quadrata CE, EO, &redangu- 
lum CEO, eribus redangulis COE, & duplo qua- 
drato C O . Quorum tertia pars eft redangulum-. 

COE, 
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COE, cum fubfefquialtero quadrati C O, 

Dico tertio, quod co n ftrutf is i jfdem, quxfupra, 
erit cylindrus M F, ad Tegmentum B N P F , vel vt 
tripla C F, ad duplam CE, vna cum exceflu CE, 
fupra R; vel vt CE, ad CO, cum duabus terti/s 
partibus O E, & cum tertia parte excefliis O E, fu- 
pra R . Ratio eft , quia ex fchol. prim. propofit. 1 o. 
lib prim. parallelogrammum EQ> eft in parabola 
quadratica, ad Tegmentum EOPF, ad diametrum, 
in pra:di(fti$ rationibus , 


'W 7 

r T 



Dico quarto , eundem cylindrum MF, eflead 
idem Tegmentum B N P F , vt triplum quadratum 
C F. , ad duolum quadratum C E , vna cum re&an- 
gulis COE, ECO. Vel fubtrip^ando terminos , 
vt quadratum CE, ad fublefquialterum quadrati 

Z z C E» 
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C E, cum tertia parte re&angulorum COE , ECO . 
Ratio eft, quia ex fchol. ter. cit. propofiteft paral- 
lelogrammum EQ, ad Tegmentum ad diam?trum 
E O P F , vt tripla E F , ad duplam E F , cum O P. 
Sed ex fchol. propofit. 22.lib.prim. huius. Eft E F, 
ad OP, vt quadratum CE, ad re&angula CO E, 
ECO; vndeeft vt tripla EF, ad duplam F. F, cum 
OP, fic triplum quadratum CE, ad duplum qua- 
dratum C E , cum re&angulis COE, ECO. E r go 
etiam cylindrus M F, erit ad Tegmentum B NP F , 
vt triplum quadratum CE, ad duplum quadra- 
tum CE, vna cum rccfcwgulis COE, ECO. 
Quod &c. 

Dicoquinto, Tegmentum BNPF, aequale cfte 
tribus conis, circa diametrum O E, quorum duorum 
fitbafisBEF, alterius vero circulus NOP. Patet, 
quia cum probatum fit, cylindrum efie ad Tegmen- 
tum vt triplum quadratum EC, ad duplum qua- 
dratum EC, vna cum reCfcmgulis COE, ECO; 
nempe vt triplum quadratum BE, ad duplum qua- 
dratum BE, vna cum quadrato NO; &cumfitvt 
triplum quadratum B E, ad duplum quadratum B E, 
vna cum quadrato NO, llc triplus conus, cuius ba- 
fis BEF, axis OE, nempe cylindrus MF, ad du- 
plum conum pr^di&um , vna cum cono , cuius bafis 
NOP, axis OE. E t go N F, ad illos conos >& ad 
Tegmentum erit in eadem ratione. Ergo fegmentu.n 
erit aquale praedi&is conis. 

Djco Texto, quod fi cylindrus G F, feceturalio 
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plano S Z , B F , parallelo , & fiat vt C E , ad E O, 
fic EO,ad R;& pariter fiat vt O E , ad E V , fic 
R, ad H, & H, ad k. Erit cylindrus MZ> ad Teg- 
mentum T N P X, vt tripja C E, ad excefliim ipfius 
fupra R, H, k. RatioeftquiaexTchol.pri.propo- 
fit. la.Iib.pri.huius.parallelogrammum VQ, eft 
ad Tegmentum parabola: VOPX , in prxdifta 
ratione. 

Dico feptimo, praedirum cylindrum, efle ad pr$- 
di&um Tegmentum, vt quadratum CE, adre&an- 
gula EOC, ECO, EVO, cum fubfeTquialtcro 
quadrati V O . Patet , quia confideranti fchol.fec. 
pra»cit. propofit. patebit parallclogrammum V Q, 
efle ad Tegmentum parabola: O P X V , in praedi&a 
ratione, Quai e & cylindrus ad Tegmentum. 

Zz 2 Dico 
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Dico odauo, quod fi intclligatur cylindrus DX, 
circumfcribensfegmentum intermediam TNPX, 
& fiat vt C E } ad E V , fic hac ad 1 ; pariter fiat 
vt CE, ad EO, fic hac ad R; & rurfum fiatvt 
OEj ^d EV, fic R, ad H, & H, ad k. Erit cy- 
lindrus DX, ad prxdidtum fegmentum, vt triplus 
cxcefius CE, fupra R, ad exceflum tripla: CE, fu- 
pra R, H, k. Ratio dependet ex fchol. propofit. 

1 8 \ lib. prim. in quo dicitur , parallelogrammum 
V +£& eCfejdl feg ii en tum O P X V , in ratione afli- 
gnata.,. 

Diconorto, quod fthrmifphaifium, feuhemif- 
pharoides BCF, intclligatur fedimi-plafto-MQP, 
ipfi B E F, parallelo, & fiat vt CE, ad EO, fic 
hac ad R. Erit fegmentum BNPF, ad diame- 
trum, ad portionem NCP, vt duplum re&angu- 
lum CEO, vnacum rc&angulo fub OE,inex- 
cefium CE, fupra R, ad quadrarim CO, vna 
cum re&angulo fub C O, &fubexccflu C E, fupra 
R ,• nimirum ad duplum quadratum CO, cum re- 
ctangulofub C O, inexcefium O F, fupra R. Ex 
quibus, completa fphara, & fpharoide, facile poieft 
deduci ratio maioris portionis, ad minorem . Pro in- 
intelligentia aiferti, infpiciatur fchol. propofit. io. 
lib. prim. 

Dico decimo, quod fi completa fphara , &c- vtin 
fchem.fequent. ratio AE, ad EO, continueturad 
duos alios terminos X, Z. Cylindrus MH, erit 
ad portionem maiorem NBAFP, vt tripla AO, 

ad 
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ad duplam A E, cum exceffu trium EO,fupraZ; 
nempe ad duplam AO, cum exceffu EO, lupra 
Z . Ratio petatur cx fchol propofit. i 3 .lib.prim. 
huius. 



Dico vndecimo , quod fi cylindrus GH, cum 
fphxra , vel fpharroidefecetur duobus planis M Q, 
DT, ipfi BF, parallelis, ipfumque intercipienti- 
bus, & fiat vt O E, ad E R, fic C E, ad V,- item fiat 
vt CE, ad OE,fichrccad X; pariter fiat vt AE,ad 
E R, fic ha?c ad Z; tandem fiat vt tripla A E, ad ex- 
ceffu mi pfius fu pra Z, fic tripla V, ad i>. Dicovti- 
quecffe cylindrum MT, adfegmentum 1BNPFS» 

vt 
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vt tres V, cum tribus C E, a i duas C E , hoc efl: 
ad A C,cum CO, & cum exceflu O E, fup^a X, 
vna cum 9* . Et fubtriplando terminos , efie cylin- 
drum pradi&um , ad prxdi&um fegmentum , vt V, 
cum CE> ad CO, cum duabus terti/s partibus O E, 
& cum tertia parteexceflfusipfiuslupra X, vna cum 
tertia parte Probae hoc fchol.prop. 14. lib prim. 

huius, in quo probatur parallelogrammum K Q, efie 
ad Tegmentum parabohe quadratica: OPFSR, in 
praedi&is rationibus . 

Dico duodecimo, quod fi intclligatur cylindrus 
Y z , fecans fphxram , vel fphsroides . Cylindrus 
YP, erit ad portionem NCP> vt O a, ad dimi- 
diam AO, cum fexta parte CO. Pariter cylindrus 
N2, erit ad portionem maiorem NBAFP, vt 
CO, ad dimidiam CO, cum fexta parte O A. Hoc 
deducitur ex regula generali tradita in calce fchol. 
propofit. 17. lib.prim.quiaparallelogramma CP, 
PA, fimt ad portiones parabolae quadraticx CPO, 
OPFA, in didis rationibus* 

S C H O L I V M. 

Ex fuperiori ergo propofit. licuit animaduerterc, 
quot notiti^ deducantur in fphsra, &fpha?roideex 
analogia, qua? reperitur inter hsec folida, interque 
parabolam quadraticam. Oftenfiseteniminlib. pri, 
quampluribus veritatibus vniuerfaliter in omnibus 
parabolis, & confequenter inquadratica, manife- 

flata: • 
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ftata: fucr£ etiam eardem veritates in fphaera , vel 
fph;*roide. At nunc antequam nos expediamus ab 
hac analogia, opere pnetium duximus notare ; quod 
cuminnoitro libello 60 Problematum geometrico- 
rum, foluta fuerint nonnulla problemata infph*- 
ris, multa horum pofle applicari & fph.eroidi, & pa- 
rabola; quadratica; . Imo cum , vt deducitur ex co- 
roll.propofic.4.huius. &exfchol. prim. propofit.8. 
huius, etiam exceflus cylindri fupra duos conos in- 
uerse pofitos fibi infcriptos, quorum communis ver- 
tex fit medium pun&um diametri cylindrhfit ma- 
gnitudo proportionaliter analoga cum prsdi&is ; 
patet ha;c applicari pofle etiam pra;di£o excefliii. 
Qua; autem hscfint, facile cognofcetur ex eodem 
libello . 


PROPOSITIO X. 

Re cla nculum cinumfcriptum femictrculo i efl adipjum, <z>t 
reci Angulum cirtumfcnptum fmtellipf^d ipfam^tam fe- 
cundum totum , quam fecundum partes fibi correfponden- 
tes , quarum diametri fint partes proportionales totarum 
diametrorum . 

E Sto fcmielliplis ABC, cum fibicircumfcripto 
parallelogrammo DA, & femicirculus AFC, 
cui pariter fit circumfcriptum parallelogrammum 
AG, firque diameter AC, eadem, fiue fint diuer- 
fa:. Dico prim. DAjeflead ABC, vt A G, ad 

AFC. 
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A F C. Si probetur hocin quadrantibus, idem etiam 
verificabitur in totis. EC, ergo diuidantur pro- 
portionaliter in quotcumque pundis H,k, &c. (ad 
euitandam autem confufionem fecabuntur tantum 
in duobus )& per ipfa ducantur HM, kO,HR, kS, 
ipfis BE } EF, parallela: item ducantur MT, OV, 
RX, SZ,CA parallelas. Quoniamex Apoll. pn. 
coni. propofit. 2 1. in cllipGcft quadrarum BE. ad 
quadratum O k, vr re&angulum A E C, ad rcCt.in- 
gulum AkC; & vtredhmgulum AEC, inellip- 
fi,adre&angulum AKC, fic ex hypothefi, in cir- 
culo redfcmgulum AEC, ad re&angulum AkC; 
& pariter in circulo, vtrc&angulum A^C, adie- 
dangulum A kC, fic quadratum E F, ad quadra- 
tum kS. Ergo vt quadratum B E , adquadratum 
OK, feii VE, ficquadratum F E , adquadratum 
k S, leu E Z . Ergo & vt B E, ad E V, nempe vt pa- 
rallelogrammum Bk, ad parallclogrammum V K, 
fic FE, ad EZjnempeparallelogrammum Eq, ad 
parallclogrammum E S . Eodem modo probabitur, 
eflcparallelogrammum I. K, ad Mk, vtKP, ad 
kR ; idemque probaretur de omnibus alijs,fifcmi- 
diametri CE, fupponerentur fedbr in pluribus pun- 
ftis. Cutn autem etiam parallelogramma Bk, kL, 
& alia fi adeflentjfint proportionalia parallelogram- 
mis EQ, QH, &c. Patet ad modum fuperiorum^. 
concludi polle, L E , & DE, efie ad omnia paralle- 
logiamma in elliplis quadrante infcripta,vt Ep.EG, 
au omnia parallelogramma in quadrante circuliin- 


Digitized by Google 



LIBER §VA RTVS . 369 i 



fcripta. Ex quibus etihm facile viris Archimedeis 
parebic,cfle DE, ad ellipfis quadrantem, vt EG, 
ad circuli quadrantem. Nam per continuatam bi- 
feciionemfemidiarnetrorum CE, patet in illis qua- 
drantibus pofl~e infcribi figuras ex parallelogram- 
mis fibi fuperimpoficis conflantes , deficientes ab 
ipfis quadrantibus magnitudine quacumque data 


^eci dico iyciindo, pa r‘n 11 hlififrV. g E) W,-* 

efle adpottiotiem^fcnifcih^ViN M » G, ad ' 

. t ... 
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CHR; idemqueinteliigendum efle de omnibus par- 
tibus proportionalibus . Imo fi portionibus MCH, 
CHR, intelligerentur circumfcripta parallelo- 
gramma , hseceffent ad portiones in eadem ratione, 
tam fecundum totum, quam fecundum partes pro- 
portionales . Quod cum probandum fit fupradi- 
do modo, & cum in ijsfim ilibus exempla facpe re- 
petita fint, ideo haec omittuntur» Patet ergo pro- 
pofitum . , 


S C H O L I V M. 

Ex didis ergo,& ex fuperioribus manifefte pa- 
tet, circulum , & ellipfitn , elTe quantitates propor- 
tionaliter analogas iuxta fenfum definitionis lupra 
expolita? , quotiefcunique diametri fccentura lineis 
ipfas iuxta exigentiam feGantibus ; £roportiqnaliter. 
Hasc patent ex didis . 

PROPOSITIO XI. 

' e 

Sctlores circuE, & eliipfs , fue maiores, fiue minores^ quo- 
rum chortU fecent proportionafrter diametros , funt ma - 
gmtudines proporfnnaltter analoge iuxta fenfum expli- 
catum . 

S int ABC, fcmieliipfis, & AFC, femicirculus, 
&femiellipfis fint femifedoresminor DKC, 
maior DAKj femicirculi vero fit femifedor minor 

CKE, 
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Ck£ 9 maior E Ak$ horum femichorde fint DG,GE, 
<lua?fecentproportibnaliter diametros t A. Dico 
femife&ores minores DkC, CkH, item femife&ores 


DkC,CkE, qUibus circamfcribanturparalldogram- 
ma IC,HC. Tales fe&ores,taliaqueparallelogram- 
ma poffunt tripliciter fecari. Primo lineis DG,GE? 
fecundo lineis LMN, NOP; tertio lineis QR$ 9 
STV« Si fcccntur primo modo. 

Aaa x Quo. 


maiores DAK, EAk, efle magnitudines propor- 
tionali ter analogas iuxraTenfum fupra explicatum. 
Oftendeltlr prius de femife&oribus minoribus 
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Quoniam -eft triangirli 11 D^kG',' aipaHlelo- 
grammum k D, vt triangulum k E G, aci parallelo- 
grammim k E (quia triangula fent dimidia paral- 
lclogiammorum ) parallelo^ammum vero k D, eft 
ex hypothefi , ad pa r al I elo g ra rtr^uryT (5 C , vt paral- 
lclogrammimi adprarajfdogTifWmum £C ; & 
cx propolit.adtCced. D Crcftad portionem DG C, 
vt E C, adpoTrtionem GEO. Ergtf e jc asqual i , erit 
triangulum pkG^ad portionem DJG p, yc trian- 
gulum kGF^ ad portionem G E C-ljl 

Si vero fetentur lineis LMN, PON*. Quoniam 
triangulum pkG, eft adferhiportionem.pGC, vt 
k G E, ad G E C, D G C, autem eft ad M N C, vt 
GEC, ad -NOC, ex pjopofic. anteccd. Ergo ex 
Tquali,kDG, eft ad M N C, vt kQT., ad NOC. 
Cum autem ex fuperioribus ,. criain M N C , fit ad 
DMNG, vt NCO, ad N T OEG. Ergo rurfumex 
aequali, erit KDG, ad DMNG, vt kGE, ad GNOE. 
Et componendo , K D M N , erit ad D M N G* "vip 
KNOE. ad GNOE ijSed DMNGi e$ ad MC\\ 
vt GNOE, ad NCO oErgorarrdemox aequali ,eric 
KDMN,.ad MCN, vc kNOE/adN^a r>tn' m 
S i tandem fecentur lineis QRS, STV. Quoniam 
DGC, eft ad triangulum DkG,vt CEG, ad trian- 
gulum, GkF;- triangulum, aotem DkG, eft idtfiU 
pezium DRSG, vt triangulum Gk£, ad trapezium 
SGET. Ergo ex aequali, & componetfidosericCDRS, 
ad DRSG, vt CSTE, ad GS TEI Sed DRSG, eft 
ad R K S, vt G S T E, ad $ k T. Ergo rurfum ex se- 

quali, 


• • • 


quali, erif C D |y S, ad R k S, vc ,C S T E, ad SkT, 
Quare probatum eft, fe&oreh minores efle magnitu- 
dines proportionaliter analoga;. 

Sed etiam femife&ores maiores D A k , E A K, 
poflunt fecari tribus modis. Poflunt enim primo fe- 
cari fcmidiamctris B K, Kf. Quod autem tunc 
D B k, fit ad B A K, vt K EF, ad K. A F, eft manife- 
ftuni. Quia cum DCG, fit ad totum regmentum 
D B K G, vt C G E , ad totum fegmentum G k F E $ 
& pariter cum eadem D C G , fit ad triangulum^ 
DkG , vt CGE, ad triangulum GK£. Ergo & 
C D G, erit ad reliquiim fetorem D B K, vt CG E, 
ad kFF. Sed etiam DCG, eft ad BCk, feuad 
B A K, vt C G E, ad K C F, fefi ad K A F. Ergo con- 
ucrtendp,& ex aequali, erit fecfcor DBK, a d BA k j 
vt K fi F, ad k A F. ‘ 

Poflunt fecundo fecari lineis QRS, STV. Et 
tunc Quoniam probatum eft , fe&oretn B D k, efle 
ad D G C, vt K E F, ad G E Cj & paritet cnro pro- 
batumfit, DGC, efle ad QDGS r vt GC s Ej ad 
S G £ V; & vt D G C, ad D RS G , fic «G G E, ad 
GSTE. Hrgo concludetur etiam, efle C GD, ,ad 
QRD, vt C G E , ad TVE. Quare concludetur 
ex jquali, efle BDK, ad QR D, vt kFE, a d 
TVE'. Vnde facile concludetur ex di&is }! prius 
componendo, A D k , ad kBD, vt A E k, ad kFE: 
pofteaexxquali , & diuidendo, efle AQR k , ad 
QJLD, vt AVTk, ad TVE. 

Poflunt tcitio fecari lineis XZ, Ec Tunc* 

c "‘•C 'v' ^ 

, QUO- 
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Quoniam componendo, probatum eft DAK, efle 
ad BAk, vt kAE, ad Ak F; & BAk, eft ad, 
XAZ, vt k A F , ad ZAY. E r goexa?qua 1 i, & 
diuidendo, erit DXZk, ad XAZ, vt kEYZ, 
ad A Y Z . Probatum eft ergo prxditftos fe&ores ef- 
fequantitatesproportionalitcranalogas. Quod &c. 

SCHOLIVM. 

j 

Quae fint figurae proportional iter analoga in ma- 
gnitudine, explicatum fuit initio huius libri . In prae- 
fenti autem explicanda funt magnitudines propor- 
cionaliter analoga: in grau itate: pro quibus, fit. 

* . ' 4 ’ • • * 

DEFINITIO II. 

Plana, vel folida proportionaliter analoga in gra- 
uieate dicentur , in quibus du&is lineis, vel planis li- 
neae, vel plano pro regulainferuientc parallelis, & 
lineam quandam, quse fit, vel altitudo , vel veluti al- 
titudo proportionaliter fecantibus,fcmperfecabunt 
plana , vel folida proportionaliter ingrauitate, feu 
in partes proportionalitergraues. . ' 

Verum, vt etiam haec definitio clarius explicetur^ 
Dentur duo plana, vel folida, vel vnum planum, alte- 
rum folidum ACB, DFE 9 quorum altitudines, 
feii veluti altitudines AB, DE, fiue aquales, fiue 
inaequales, fecentur proportionaliter iri quibuslibet 
pundis LjkjPjRj lineis, vel planis I.M, PS$ k N, 

RV, 
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RV, parallelis BC, EF, adeo vt fit vt BA, ad AL, 
fic E D, ad DP, vel vt B A, ad Ak, (ic E D, ad 
D R . Si quam proportionem habet grauitas Teg- 
menti LMCB, ad grauitatem Tegmenti A M L, 
hanc eandem habeat grauitas Tegmenti PSFE, ad 
grauitatem Tegmenti DSP: vel grauitas Teg- 
menti kNCB, fitad grauitatem Tegmenti ANk, 
vt grauitas Tegmenti REFV, ad grauitatem Teg- 
menti DVR, &TicTempervbicunque plana, vel 
Tolidadu&aTuerint. Plana, vel Tolida ABC, DEF, 
dicentur proportionaliter analoga in grauitate . 

Sed antequam ad vlteriora progrediamur, ani- 
maduertere debemus veritatem quandam , quae ab 
aliquibus Tupponitur tamquam principium, ab ali- 
quibus vero, prarcipue, quorum meminimus, a Mari- 
no 
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no Ghetaldo in principio Archimedis promoti, in 
fcrfidis,& a Caualerioin propofit.prim. exerc.5. vni- 
uerfaliterdemonftratur. Haec autem eft • Quod fi 
duo grauia fint eiufdem gradus grauitatis , erit vt 
moles vnius ad molem alterius, ita grauiras vnibsad 
grauitatem alterius. V. g. fi moles ABC, DEF, fint 
eiufdem gradus grauitatis, erit vt magnitudcr B AC, 
ad magnitudinem D^F,ficgraujtas BAC, adigra- 
uitatem EDF. His explicatis, fit. '* 

1 i. . >* 

: -PROPOSITIO XII. i' 

* 

Magnitudines proportiov aliter analogis fecundum fenfitm 
. definitionis prima huius \ihi% funtftopprtmahier 
. K . . . ,J ; ' analoga m gramtate. • ; ; 

•* ■ • r t 


S int dure magnitudines ABC, DEF, proportio- 
nalitcr analogae in n agnitudine,&c. adeo vtfe- 
g. kN, RV, modo explicaro, fit magnitudo 
RkNC, ad magnitudinem K AN, vt magnitudo 
ERVF, ad magnitudinem DRV. Dico etiam 
grauitatem magnitudinis BKNC, effe ad grauita- 
tem magnitudinis . kAN vt grauiras magnitudinis 
ERVF, ad grauitatem magnitudinis RDV. Quo- 
niam enim tx iuppofito principio , c j ft vt molis 
BKN C , ad molem K AN , fit grauiras antecedentis 
adgiauitatem confequentis j&exhyp uh< fi /elt vt 
molis B^Nc, ad molem K AN, fic n olis RVF, 
admoleni RDVj&vt molis REFV, aun ,( “m 

RDV, 
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RDV, fic grauitas ad grauitatem . Ergo & vc gra- 
uitas molis Bk NC , ad grauitatem molis k A N, 
fic grauitas molis ERVF, ad grauitatem molis 
DRV. Quod, &c. | 

S C H O L I V M. 

Patet ergo , omnes magnitudines probatas fupra 
proportionaliter analogas in magnitudine, eflee- 
tiam proportionaliteranalogas in grauirate . 

Verum vt ad vlteriora progrediamur, eft ftippo- 
nenda alia veritas, quae a multis oftenditur, fed pr.e- 
cipuca Caualeriopropofit.6 cit.exercit. nimirum 
momenta grauiumappeniorum componi ex ratione 

Bbb magni- 


Digitized by Google 


3j% DE INFINITIS PARABOLIS ETC. 
magnitudinum, & diftantiarum a fulcro, v. g. fi I, fit 
fulcrum librae AB, in qua in pun&is L,k, fine appen- 
fae magnitudines AIO, 1BCO; momentum mo- 
lis AIO, ad momentum molis I B C O, compone- 
tur ex ratione molis ad molem , & ex ratione L !, ad 
Ik.; Sit ergo. j 0 

• * *. » * . * >■ i» 

#•; \ 

i 
i 

St duo quotcumque grauta fucant proportio» alit er a» aloga in 
grauii4te,eorum centr^rauitatis aberunt proportio — 
nahtbr ab homologis terminis ip forum. 

V, 1 

S int duo qua?cumque grauia ABC, DFE, pro- 
portionaliter analoga in grauitate iuxta fen- 
fum definitionis 2 . fintque hxc vel ambo plana, vel 
ambo folida, vel vnum planum, alterum folidum 
( parum enim refert, cum propofitio omnia compre- 
hendat) & quodlibet illorum fit vel inter duas li- 
neas, vel inter duo plana parallela, & horizonti per- 
pendicularia, AD ; BC; DG, EF; & horum gra- 
uium altitudines, feuveluti altitudines, fint AB, 
DE,- pun&avero A, D, fint extremitates altitudi- 
num homologae. Dico in his centra grauitatis ab- 
effeproportionaliter a ptmdis A, D. Supponatur 
ABC, quantitas , cuiufcumque fit generis , ap- 
penfaapun&o I, a quo defeendat horizonti per- 
pendicularis IO; QT , vero fecet D E , in partes 
DQ, QJH, proportionales ipfis Ai, 1B; fitquel, 

cen- 


PROPOSITIO XJI*. 
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centrum squifibrij magnitudinis ABC. Dico quod 
Q, erit etiam centrum aequilibrij magnitudinis 
E D F . Intelliganturenimfegmenta AOI, IBCO, 
appc-nfa nequilibraliter a. pungis L, K; fintqUe ipfis 
LI, 1 K, proportionales ipfae P Q , QR. Partes 
etiam DTQ, TQEF, appenfae intclligantur a 
pun&isP, R. Momentum magnitudinis COiB, 
ad momentum magnitudinis O AI, habet ratio- 
nem compofitam ex ratione grauitatis magnitudinis 
COIB, adgrauitatem magnitudinis QAI, & ex‘ 
ratione dillantia: KI, addiftantiam IL, exprinci- 
piofuppofito. At vtgrauitas magnitudinis IOCB, 
adgrauitatem magnitudinis OA1 , fic grauitasmo- 
lts F T QJE, ad grauicatem molis TDQ, ex hy- 
pothefi t & paritet vt k I, ad I L, fic R ad Q P. 

B b b x Ergo 
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Ergo momentum molis BIOC, ad momentum.# 
molfe IA O-, ‘componetur quoque ex rationibus 
grauitatis molis EQTF, ad grauitatem molis QDT, 
& RQ^, ad QJ*. Sed ex eodem principio, etiam 
momentum magnitudinis TQEF, ad momentum 
magnitudinis DTQ, componitur cx ijfdem pro- 
portionibus r Ergo vt momentum magnitudinis 
BIOC, ad momentum magnitudinis ,lAO,;fic 
momentum molis EQTF, ad momentum mplis 
QpT. Sed momenta moliam iiiOC, IAO, (unt 
a qtiilia.* Ja^q&‘ momenta molium EQTF, QJ}T, 
arqualia erunt. Ergo erit centrum sequitibrij 
melis D E F. Vnde tam in IO, quam in QT, erunt 
centra grauitatis ipfarum magnitudinum . Ergo ip- 
farumcentra grauitatis aberunt proportionaliter a 
pun&is A> D. Quod erat probandum. 

Quam vero facunda fit praTens propofitio< ex in- 
fer ius dicendis ftatimcoftabit. Quamplurium enim 
magnitudinum centra grauitatis, ex fupra in alijs re- 
pe itis, pofitintadinucniri. Sit ergo. 

PROPOSITIO XIV. 

(j n tru m gra nuatis cuiusbbet conoidis parabolici , cuius ex- 
ponens (it numerus pir, fic diuidit eius axtm, <~vtpars ad 
•verticem fit .id reliquam, njt dimidium numen conoidis 
rzjnitate audum^ad dimidium numeri conoidis. 

E " Sto conoidesparabolicumquodcumque ABC, 
cuius exponens fit numerus par^firque eius 

centrum 
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centrum grauitatis M. Dico BM,eflead MD, 
vt dimidium numeri conoidis vnitate au&um , ad 
dimidium numeri conoidis. V. g. in conoide qua- 
dratico, vt i. ad i . In quadratoquadratico vc 3 .ad 
In quadracocubico vt 4. ad $. Et fic in infinitum-. . 
Supponamus ABC, etfe etiam parabolam, cuius ex- 
ponens fit fubduplus exponentis trilinei . Quoniam 
ex fchol. 1 . propofit. 3 . huius , conoides & parabola 
funt magnitudines proportionaJiter analogae. Ergo 
ex propofit. 12. erunt etiam proportion aliter analo- 
ga in grauitate. Ergo ex propofit. anteced. eorum 
centra grauitatis aberunt proporticnalitcr £ vertici- 
bus 
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bus B. Sed M, centrum grauitatis in parabola fic 
fecat BD, vt BM, fit ad MD, vt numerus para- 
bolae vnitateauftus ad numerum parabol? ex fchol. 
pri. propofit. 2. lib- 3. Ergo & in conoide . Sed nu- 
merus parabola eft dimidium numeri conoidis . Er- 
go m conoide erit B M, ad M D, vt dimidium nu- 
meri conoidis vnirate au&um, ad dimidium numeri 
conoidis. Quod eratoftendendum. 

. •• / : •' ' ' 

S C H.O L I V M. 

! / ' 

$ 

Patet ergo propofit. 41. lib. 2. Luce Valerij de 
cent- gra. & omnium illorum, qui probant in conoi- 
de parabolico quadratico , M, fic fecare B D , 
vt BM, fic ad M D, vt 2. ad i. efic noftrae co- 
rollarium. 1 

• PROPOSITIO XV. 

i r , 

i,. „ .. t ** : • » * • . » 

ffentrum grauitatis excdjfits cylindri circumfcripti conoidi 
■ r antec. propofit fiepra cono’ des , fic diuidit axim conoidis , 

• .. njt pdrs ad <■ verticem fit adrehquam , nat dimidium nu- 

• meri conoidis njmtate aufium > ad fefquialterum numeri 
conoidis njmtate auCIum . 

. J ;» - 

C Onoidi A B C, antcc. propof. fit circumfcri- 
ptus cylindrus E C, & F, fit centrum graui- 
tatis exceflus cylindri fupra conoidcs. Dico BF, 
ede ad FD, vt dimidium numeri conoidis vnitate 

.au&um 
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aju&uui ad fefquiakerum numeri conoidis vnitate 
au&um. V.g.inquadraticovc 2. ad 4. In quadrato 
quadratico vt j. ad 7. In quadratocubico vt 4« ad 
i o. & fic in infinitum . Nam fi fupponamus vc 
prius , ABC, elfe parabolam , cuius exponens fit 
fubduplus exponentis conoidis, & EC, elfeparalle- 
logrammum ei circumfcriptum , patebit ex prop. 3. 
huius, & ex fchol. prim. eiufd, excefliim cylindri fu- 
pra conoides , & exceflum parallelogrammi fupra 
parabolam , efle magnitudines proportionalirer 
analogas. Ergo&exdi&is in hoc libro, erunt ma- 
gnitudines proportionaliter analogae in grauitate. 
Ergo eorum centra grauicatis aequaliter aberunt a B. 
Sed ex fchol. propofit-8.1ib. j . F, centrum grau itatis 
cxcdfus parallelogrammi fupra parabolam, fic diui- 
dic B D, vt B F, fit ad F D , vt numerus parabolae 
vnitate au&us, ad triplum numerum parabolae vni- 
tate au&um. Ergo& inconoide. Sed quia numer 
rus parabolae eft dimidium numeri conoidis , nume- 
rus parabola vnitate au&us eft dimidium numeri 
conoidis vnitate au&um >• ficuti triplus numerus pa- 
rabola vnitate au&us , elt fefquiakerum numeri co- 
noidis vnitate audum . Quare patet propofitum. 

« 

SCHOLIVM. 

Sed ex docirinis fuperius traditis , non modo 
habemus centra grauitatis praedi&a, fed etiam cen- 
truqi grauicatis fruftorum conoideorum fupra expli- 
cato- 

4 

f 

V. 
n- 
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catorum , contentorum inter duo plana bafi paralle- 
IWV. g. fi ducatur planum PMG, bafi ADC, pa- 
f-allelum , habebimus centrum grauitatis frufti 
APGC. Ratio eft, quia fi fupponamus ABC, ef- 
feetiam parabolam, cuius exponens fit fubduplus 
numeri conoidis, Tegmentum APGC, parabolae 
eft, ex didis, proporcionaliter analogum ingrauita- 
te cum Tegmento APGC, conoidis. Cum ergo 
expropofit. io.lib 3. affignatumfiteentrum graui- 
tatis Tegmenti APGC, parabolae cuiuCcumque, 
affignatum etiam erit centrum grauitatis Tegmenti 
APGC, conoidis cuiufcumque, cuiuscxponcns 
fit numerus par. 

Ex quibus patere poteft propof.42. lib. 2-dc cent. 
grau. Lucae Valerij, in qua probat H, centrum gra- 
uitatis Tegmenti APGC, conoidis parabol ici qua- 
dratici,ficTccare MD, vt MH, fit ad HD, vt 
duplum quadratum A D, cum quadrato P M, ad 
duplum quadratum PM, cum quadrato A D, effe 
veluti corollarium dedudum ex noftra methodo 
vniucrTali. Namtumdudis AB, BC, in para- 
bola, Tegmentum A P C C , fit magnitudo propor- 
tionalitersnalogain grauitate cum trapezio AkLC, 
ex fuperius didis ; cum H, centrum grauitatis tra- 
pezij ficdiuidat M D, vt MH,fitad HD, vtdu- 
pla A D , cum KM, ad duplam kM, cum AD, 
vt probatum eft in fchol prim.pr2ec.pr0p. 10. lib. 3. 
fcqiritur H, centrum grauitatis frufti conoidis qtia- 
dratici fic fecare M D . sed cum ex genefi parabo- 
la^ 
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hzyfitvt A D, ad k M, fic quadratum A&, ad qua- 
dratum PM, vndeeftvtdupla AD, cum kM t 
ad duplam k M , cum AD, fic duplum quadra- 
tum A D, cum quadrato PM , ad duplum quadra- 
tum P M, cum quadrato A D. Bigo in frufto conoi- 
dis, MH, erit ad HD, vt duplum quadratum AD» 
cum quadrato PM, ad duplum quadratum PM, 
cum quadrato AD. Imb fi MD, feceturintres 
partes atquales M N, N O, O D, habebimus ex di- 
dis in fchol. citat. H, centrum frufti APGC, fiefe- 
care N O, mediam tertiam partem MD, vt NH, 
fit ad HO, vt quadratum AD, ad quadratum PM. 
Quod no vidimus aaimaduertifie Lucam Valerium. 

Sed centrum grauitatis, talis frufti cuiufcumque 
conoidis , cuius exponens fit numerus par , inuenie- 
tur alijs etiam duobus modis . Si enim conoides 
ABC,fit fe&um plano H D k , plano A E C , pa- 
rallelo, inueniemus primb fic eius centrum grauita- 
tis . B E, B D, fecenturin S, vt tam BQ^fit 
ad Q.E, quam BS, ad SD, vt dimidium numeri 
conoidis vnitate au&mn ad dimidium numeri co- 
noidis. Ergoexpropofit.antec. S, &Q, erunt cen- 
tra grauitatis conoideorum ABC, HBk. Ratio 
A E, ad HD, continuetur in tot terminos vt nume- 
rus eorum excedat ternario numerum conoidis , & 
fit vltimus minimus terminus L; fi atque vtexce (Tus 
A E, fupra L, ad L, fic SQ, ad Q V. Dico V, 
efle centrum quxfitum . Cum enim, ex propofit. 
pri. lib.a. fit conoides A B C, ad conoides HBK, 

Ccc vt 
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vw>oteftas A E, duplo gradu altior poteftate co- 
noidls, adfimilem potcftatCm H D, nempe vt A E, 
a4 I Ergo & diuidendo , erit A H K C, ad H B k, 
vtexce$fus AE, fupra L, ad Lj nempe reciproce 
vt SQ, ad jQV. Ergo V, eiit centrum quaifi tum. 

Secuftdo. Reperiantuf & {^centra grauita- 

ta$ conoideorum AB C, HBK; iritelleftoqiie co- 
no ide ADC, eiuftfem generis cutn prioribus, fic 
P> eius centrum grauitatis. Ffatvt BD, ad DE, 
ficPQ, ad QJl. Ergo R, vbicunque cadat, eric 
centrum grauitatis AbCD, excefllis conoidis 
ABC, fupra conoides ADC. Quod patebit, quia 
fupra fa&urri eft, vt B D, ad D 1 !*, fic P Q, ad QR. 
Scdvt BD, ad DE, ficexpropof&j.lib. r. huius, 
diuidendo, A B C D , ad conoides A D C. Ergovt 
AB C D, ad A D C, fic reciproce P Q^ ad QR. Er- 
goex Archim. R, erit centrum grauitatis ABCD. 
Quod notetur, & feruetur. 

Fiat vt redangulum AOC, differentia inter 
quadrata a E, H D , ad quadratum H D , fic S Rj 
ad RT . Ergo T, erit centrum grauitatis exceflus 
frufti AHk-C, fupra conoides ADC. Qirod pa- 
riter fic patebit. Quoniam enim, vt patebit in fe- 
quenti propofit. AB CD, eftad HBk, vt quadra- 
tum A E, ad H D, quadratum. Ergo diuidendo, 
erit AHDkCD, ad HBk, vtre&angulum AOC, 
ad HD, quadratum; nempe ex conftroftione, vc 
S R > ad! R Ts 'reciproce . Sed R, eft centrum totius 
A BC D 3 S, eft centrum conoidis H B K . Ergo T, 

erit 
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eritccntnimfolidi AHDtCtt - 

Tandem r^oAE, id H D, ^tihttetorfn t(k 
termino? jj. numerus eorum excedat numerum co-’ 
noidu binarioj & Pt,ficaraidatiirin V.VtPV,fft" 
** y T ».^4uayItSkji mininij termini «iVeffqaoS.' 

£°n\r pitebit, Na^Vd<hMaitf 

nt P V, «d Vir, yt duo vltimi minimi termimin- 
uent, cum vttiles duo minimi ter^ 

*V^ Q ex cor 9 1,ar * pfopdfft. 4 . fibri. 

^ A D c * Ergo eric reciproce, vtP^i 
ad V T > fic folidum A H D k C 0 , ad &fi6idetf 

. Ccc a aDC. 
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ADC. Ergo V, erit ex Arch i m. centrum qu*- 
fitum-j. 

PROPOSITIO XVI. 

Si conoides quodcumquepsrabohcumfecetur plano baft paraL 
teloyf&fuptr eadem baji y circaque diametrum fegmenti , 
conttituatur aliud conoides eiufdem grueris cum priori. 
Erttrejiduum totius comidts , dempto abeo fecundo ce u 
noideyAd conoides ad nserttcem y <ut bajis comidts , adba- 
fim conoidts Ad c verticem . 

'i / i' *’ > 

Sto conoides parabqlicum quodcumque ABC, 
P, quod fit fe&umplano HD k, ba(l A E C, pa- 
rallelo j fitque conditu cum aliud conoides ADC, 
ciufdem generis cum prioribus* Dico folidunru* 
A B C D, effe ad conoides H B K , vt bafis A E C, 
ad bafim H D k, feu vt quadratum A E, ad quadra- 
tum HD. Ratio A E, ad HD, continuetur in tot 
terminos , vt eorum numerus excedat numerum co- 
ncidis ternario , fitque vltimus minimus terminus 
M, L, vero fit antepenultimus , nempe excedens nu^ 
merum conoidis vnitate.Quoniam conoides ABC, 
cft ad conoides A DC, vt B E, ad E D, ex propofit. 
3. lib.i. Ergo per conuerfionem rationis, &conner- 
tendo,erk ABCD, ad A BC, vt DB, ad BE. 
Sedvt DB, ad BE, ficpoteftas HD,eiufdem gra- 
dus cum conoide, ad fimilem poteftatetn A E j & vt 
talis p oteftas ad talem poteftatem ? fic L , ad A E . 

Ergo 
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Ergo ABCD, eritad ABC, vt L, ad AE. Ve- 
rum conoidcs ABC, eft ad conoides ad verticem 
H B k, eic propofit. prim.lib.2. vc poteftas A E, du- 
plici gradu ai tior poceftate conoidis, ad fimilem po 
teftatem H D; nempe vt A E, ad M. Ergoexatqua- 
li,erit ABCO, ad HBk, vt L, ad M. Sedvt 
Jt > ad M, fic A E, ad tertiam proportiodalenu» 
ipfarum A£, HDj & vt A E, ad talem ter- 
tiam , fic quadratum A E, ad quadratum HD. 
Ergo & vt quadratum A E, ad quadratum HD$ 
nempe vt bafis adbafim, fic AflCD, ad HBk. 
Quod&c. 


PRO. 
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PROPOSITIO XVII. 

» 4 i ' 

Centrum grauitatis c uiuslibet conici 3 (ic diuidit eius axim > 
njt pars ad r verticem fit ad reltquam , njt duplus nume- 
rus conte i 'vnitate auttus^ad <-vnitatem. 
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S lrconiccsquicuftiqdc A B C, fitquceitfiterttrnm* 
r gMititatis *B'J Dfco B E , tffc ad' E D , vt du* 
ptu/nomcrusoonici fnitace audtH, ad vnitatWL-. 
NVtrtjteiftprim. conico, fciliett in cono*, vt j.adtv 
In feei vt j. ad i . In tertio vt 7. ad 1. &(rc»iHnfini- 
tum. Supponamu* A B-D, efle etiam trilineum, cu- 
ius exponens (it duplus numeri conici. Quoniam 
ex propofit. 4. huius, conicus ABC, & trilineum 

aBD, 
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ABD, fuot piagnitudines proportionaliter analo- 
ga, & confequenter erptopofic** * • funt propp rtlb- 
nalitcr analoga» m grauitate jergo eorum ccntrafe- 
cabuoc B 0 , eodem modo. Sed exfchoUprim.prb- 
pofit*,lib- 3 . centrum ;E, trilinei A BD, ficrfiaidic 
BL>, vtBE,,fitad ED, vtntimerus criKiiei vilitate 
audus, ad vnitatem j qui numerus trilinei vn irate-» 
audus, quoniam numerus trilinei duploseft numeri 
conici , ett duplus numerus conici vnitate audus . 
Ergo E, centrum grauitatis conici, ficdiuidec BD, 
vt BE, fit ad E D,vt duplus numerus conici vnita- 
te audus ad vnitatem. Quod, &c. ^ 

SCHOLIVM. 

Patet ergo propofit. 59 . Luca; Valerij lib. pri.de 
cent. grauit. 6c omnium illorum, qui probant, cen- 
trum grauitatis coni fic fccare axim , vt pars ad ver- 
ticem fit ad reliquam vt 5 . ad 1 . efle noftra: corofla- 
rium_,. 

PROPOSITIO XVIII. 

: 1 

Qntrum grauitatis excejfus cylindri etreumferipti cuilibet 
conicarum /upraipfum , fic dtuidit axim conici, ntipa/, 
ad 'zterticem fitad reliquam , njt duplus numerus coniti 
- imitate auftw , ad duplum numerum coniU' ternarie 

, 4K & : {f:«- r ‘ ! m ; . »;■ >• . t -ii ' ; 

. /. •! *' » : 

Conico 
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G Onico A BC, antec. propofic. fit circumfcri- 
ptuscylindrus FC, & H, fit centrum graui- 
tatis exceffus cylindri FC, fupra conicum A B C. 
Dico BH, efTe ad HD, vt duplus numerus conici 
vnitatc audus, ad duplum numerum conici ternario 
audum . V. g. in pri. annulo vt 3 . ad 5 . In fec. vt 5 • 
ad7. In tert. vt 7. ad 9. Et fic in infinitum . Nam 
fupponamus,vt prius, A BD, eflfe etiamrrilineum , 
cuius exponens fit duplus numeri conici, & F^, efTe 
parallelogrammum fibi circumfcriptum . Patebit 
ex fchol» pri. propofit. 4. huius . Exceffum cylindri 
fupra conicum, & femiparabolam FBA 5 e fTe ma- 
gnitudines proportionaliter analogas j & confc- 
quenter , ex didis, efTe etiam magnitudines propor- 
tionaliter analogas in grauitate . Ergo eorum cen- 
tra grauitatis aberunt xqualiter a B. Sedexfchol. 
a.propofit.2. lib.3. centrum arquilibrij femiparabo- 
lac FBa, ficdiuidit Fa, v.g.in k,.vt Fk, fit 
ad kA, vt numerus parabola vn itate audus, ad 
numerum parabola ternario audum j qui numerus 
parabola; vnitate audus , eft duplus numerus annuli 
vnitateaudus, quia numerus parabola; fupponitur 
duplus numeri annuli , ficuti propter eandem cau- 
fara, numerus parabolae ternario audus, eftduplus 
numerus annuli ternario audus . Ergo H, cen- 
trum grauitatis pra»didi annuli, fic fecabit B D , vt 
BH, fit ad HD, vt duplus numerus annuli vni- 
tate audus , ad duplum numerum annuli ternario 
au&um. Quod&c. 

r; SCHO- 
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SCHOLIVM. 
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Sed etiam nunc , ex doctrinis fupra traditis , non 
modo habemus centra grauitatis prxdi&a, fed etiam 
aliorum folidorum , qua* nunc explicabimus . Primo 
habebimus centrum grauitatis frudi cuiufcumque 
conici , refe&i plano ba fi parallelo . V. g. fi conicus 
ABC, fecetur plano LHM, bafi A DC, paral- 
lelo, habemus centrum grauitatis frudi A L xM C. 
Hoc autem centrum tribus modis habetur. Primo , 
quia cum , ex fuperius di<dis , pateat, frudum coni- 
cum ALMC, ede proportionaliter analogum in 
grauitate cum trapezio A L H D , cuius exponens 
fit duplus exponentis frudi, &cum trapezij cuiuf- 
cumqueinuencum fit centrum ajquilibrij in diame- 
tro H D, in propofit. 1 2. lib. ?• inuentum erit con- 
fequenter centrum grauitatis frudi conici ALMC. 
Secundo inuenietur fic . Tam BD, quam BH, fic 
fecenturinO, N, vt BO, ad OH, & BN, ad 
N D, fint vt duplus numerus conici vnitace au&us 
advnitatem- Ergoexpropofit.17. O, & N, erunt 
centra grauitatis conicorum ABC, LBM. Fiat 
autem, vtexceduspotedatis DB, duplici gradu al- 
tioris potedate conici, fupra fimilem potedatem_. 
B H , ad ipfam potedatem B H , fic O N , ad N E. 
Pundtum E, erit centrum grauitatis frudi ALMC. 
Nam cum ex fchoL propofit. i . lib.t. fitvtpotedas 
D B, duplici gradu alciorpotedate conici , ad fimi- 

Ddd lem 
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lem poteftatem BH, fic conicus ABC, ad coni- 
cum LBM. Ergo diuidendo, erit ALMCj ad 
LBM, vtexcefliispoteftatis DB, gradus expUcari, 
fuprafimilem poteftatem BH, adfimilem potefta- 
tem BH ,• nempe ex conftrtuftione , reciproce, vc 
ON, ad NE. Patet ergo, quod fi fupponamus 
ABC, conum cfle 5 ex di<ftis HO, efle quartam., 
partem BH,- &efle ON, ad N E, vt exceflus cubi 
DB, Tupra cubum BH, a d cubum BH. g 0 mpo- 
nendoque,cflc OE, ad EN, vt cubus DB, ad cu- 
bum BH. Vnde patet, propofit. 25. lib.$. decent, 
grau . L uca: Valeri j , in q ’ a a i t . Omnis f rufii coni , cen- 
trum grauitatis e FI punfium illud , in quoeius a xis Jic diui- 
ditur , <xtf pars r qua minorem bafim Attingit ajptmens quar - 
tam p Artem axis ablati coni. Jit ad eam, qua inter pojlremam 
fettionemy ftj quarta partis abfcijfa ad bafim axis totius co- 
ni terminum mterijcitur , a >t cubus , qui Jit ab axe totius , ad 
tubum , qui jit ab axe ablati coni . cfle huius vcluti co- 
rollarium . Tertio, fint O, & N, centra conicorum 
A BC, LBM, vt prius ;& intellefto conico AHC, 
eiuidem gradus cum prioribus, Gt eius centrum gra- 
uicatis Q- Sicigofiatvc BH, ad HD, GcQN,ad 
N R . Erit R , centrum grauitatis folidi A B C H. 
NamexpropoGt.3.1ib.2.cftdiuidendo, ABCH, ad 
A H C, vt B H ,. a d H D j nempe reciproce vt Q N, 
ad N R . Fiat S D , aequalis L H , & fiat vt recian- 
gulum A S C, ad quadratum LH,ficO R, adRT. 
Ergo T, erit centrum grauitatis folidi ALMCH. 
Cum enim fit ( vt probabitur inpropofit.fequent. ) 
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folidnm A B C H, ad conicum L B M, ad verticem, 
vc quadratum AD, ad quadratum LH. Eritdiui- 
dendo , folidum ALMCH., ad LBM, vtre&an- 
gulum As C, ad quadratum LH; nempe ex con- 
firudione, redproce, vt OR, ad RT. Tandem 
ratio DB, ad BH, continuetur in tot terminos, vc 
numerus eorum excedat duplum numerum conici 
vnirate ; & QJ, fic fecetur in V , vt fiat vt omnes 
ha? pfoportionales prxtcr D B, ad D B, fic Q.V , ad 
VT. Dicopundum V, efFe q'’jefitum centrum. Et- 
enim , ex corollar. propoiit. 5. lib. i. patet efle om- 
nes illas proportionales inuentas abfquc DB, ad 
-DB, vtfolidum ALMCH, ad conicum AHG. 
£cgj>erit reciproce, vt-ALMCH, ad AHC-, Tic 

Ddd 2 QV, 
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Sed portionis LP A, parabola? cuiufcumqureVeft fi£ 
•earum in propofit. 14« !ib, 3. centri m grau icatis in 
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QV> ad V T . Quare patet propofitum. 

Secund.infigura fequenti, habemus centrum gra- 
uitatis annuli lati cx portione LPA, parabola? cu- 
iufcumqueireuolutacirca GD. Racioeft, quia ta- 
lis annulus,eft, ex didis, magnitudo proportionali- 
ter analoga in grauitate cum portione fimili para- 
bolx, cuius exponeris fit duplus exponentis annuli . 
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bafi LA. Ergo confequenter erit inuentum cen- 
trum grauitatis annuli ex LPA,in GD- 

Imo ex eadem propofit. eft cciam inuentum cen- 
trum grauitatis annuli ftri<fti ex Tegmento EBPL, 
ad diametrum reuoluto circa BG. 

Ex propofit. 1 9. lib 3. inuentum eft centrum gra- 
uicatisannuli ftri&i ex R B P L, portione maiori cu- 
iufcumque parabolas, reuoluta circa SG. 

Expropofit. autem 2 1 . eiufdem libri , inuentum 
eft centrum grauitatis annuli ftri&i ex Tegmento 
1TBPL, reuoluto circa SD. 

Tandem fi mente concipiamus inter plana ITX, 
E B K, traicialiud planum ipfi E B K, parallelum j 
inuentum erit ex propofit. 1 7. lib.3 . centrum graui- 
tatis partis annuli contentae inter planum du<ftum,& 
planum 1 T X . • ' ■ 

PROPOSITIO XIX. 

* ■ » - 

Si conicus quicumque fecetur plano ba.fi parallelo , & fupet 
eadem baji , circaque diametrum (egmentt conftituatur 
alius conicus eiufdem generis cum priori . Erit refduum 
totius conici , dempto ab eo fecundo conico •» ad tomum 
ad <verticem , <vt bajis conici , ad bajim comet ad 'ver- 
ticem. 

Sto conicus ABC, in fchem. pefito pag. $ 9 $» 
JT, qui fit fe&us plano LHM, baTi ADC, paral- 
lelo , & i n teli igamus alium conicum AHC> eiufde m 

ordi- 
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ordinis cum ABC. Dicofolidum ABCH, effead 
conicum ad verticem L B.M, vt bafis A D C,ad ba- 
fim LHM. Ratio DB,ad B H, continuetur in tot 
terminos vt numerus eorum excedat duplum nume- 
rum conici binario, & fintduo vltinri minimi terroi- 
: ni X, Z. Quoniam enim expropofir.^.lih.i. coni- 
cus ABC, eft ad conicum AHC, vt B D, ad DH. 
Ergo per conuerfionem rationis, & conuertendo* 
ierit ABC H> ad AB c, vt BH, ad BD. Sed quo- 
niam , ex propofit. i. eiufdem lib. 2. A BC, eft ad 
LBM, vt potcftas DB, cuius numerus fit duplus 
vn itate audus «umeri conici, ad fimilem poreftatem 
B H- & vttalis potcftas ad talem poreftatem, 6c 'D B, 
ad Z, . Ergo 'ABC, erit ad L B M, vt D B , ad Z. Er- 
igo ex aequali , erit AB CH, ad LBM, vt BH, ad Z. 
Sedvt BH, ad Z,ric DB, ad X, quia tot proportio- 
nales interijeiuntur inter fecundum terminum HB, 
&vltimum Z, ac interprimunt DB,&pen ultimum 
X. Ergo ABCH, erit ad LBM, vt DB, ad X. Sed 
Z , eft vltimus terminus terminorum excedentium!, 
duplum numerum conici binario. Ergo.X, excedet 
duplum numerum conici vnitate. ErgOFatio DB, 
ad X, erit duplicata rationis DB, ad talem termi- 
num prodicte feriei , qui excedat numerum conici 
vnitate*. Sed quoniam ex natura parabolarum, & 
trilineorum explicata , eft A D, ad LH, vtpoteftas 
D B , eiufd m gradus cum parabola ad fimilem po- 
teftatcm BH$ ;& vt talis poteftas ad talem potefta- 
tem, fic DB, ad talem- terminum praedii® feriei, cu- 
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ius numerus excedat numerum conici vnitate. Ergo 
AD, ad LH, ericvt D&> ad illum terminum exce- 
dentem vnitate numerum conici. Ergo & quadra- 
tum AD, erit ad quadratum LH, vt DB, adX, 
ad quam habet duplicatam rationem illius , quam 
habet ad illum terminum • Sed vt D Bj . ad X, iti 
probatum cftefle ABCH, ad LBM, & vt qua- 
dratum ad, ad quadratum LH, icabafis ADC, 
adbafim LHM. Ergovtbafis ADCr ad LHM, 
fic ABCH, ad LBM. Quod erat oftendcnJum A 



PROPOSITIO XX. 


Variorum figmentorum /phtera , fphxroidts , ( 9 ^ excejfus 
cylmdri fupra duos conos inuer se pofitos , quorum bafis 
oppofiu bafis cyhndn > <vertex <vero medium punclum 
axis cylindri t aj]ignare centrum grauitatis . 

P Robauimus fupra in propofit.8. & in fcholijs 
eiufdem , fphaeram , fpha?roides , & exceflum 
cylindri fupra duos conos, elfc magnitudines pro- 
portionaliter analogas , & inter fe , & cum parabola 
quadratica , tam fecundum totum , quam fecundum 
partes ((i parabola fecetur lineis diametro parallelis, 
iecantibus proportiona liter bafim par a bolide dia- 
metrum, fcuaximpredi&orumfolidorum. ) Ergo> 
ex fuperioribus , erunt etiam omnia ha?c proportio- 
nalicer analoga in grauitate. Ergo habito centro 
grauitatis vnius illorum tam fecundum totum >quam 

fecun- 
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fecundum partes, habebimus etiam centrum graui- 
tatis aliorum , &c. Cum autem fupra aflignata fine 
centra aequilibrij parabolae quadratica: , variarum- 
que eiufdem partium, appenfarum fecundum bafim, 
exipfis centris inuentis, deducentur centra talium 
folidorum . Explicabimus autem hxc tantum in_» 
fphaera , & quae de ipfa dicentur , intelligenda etiam 
erunt & de fphaeroide, & de illo exceflu . 

Eftoergo A BC, hemifphsrium, &c. Dicopri- 
rto , quod fi BE, eius axis ficfccetur in T, vc 
BT, fit ad TE, vt 5. ad 3. T, erit centrum., 
grauitatis hemifpbserij • Nam fifupponamus A B E, 
efle femiparabolam quadraticam , cuius bafis B E . 
Eritexfchol.2. propofit. i.lib.j. T, centrum aequi- 
libri) femiparabolae. 

Sed intelligamus hemifphaerio circumfcriptum 
cylindrum kC, &fupponamus N, efle centrum 
grauitatis exccffus cylindri fupra hemifpbxrium, 
fcu hcmifphi’roides A BC, & etiam coni, cuius bia- 
fis kBM, axis BE. Dico EN, efle ad NB, vt 
3. ad 1. Deducitur ex fchol. 1 • eiufdem prop. Quia 
centrum aequili bri/ triiineiquadratici AkB,inpr«- 
difla ratione fecat ak. 

item ex eodem fcholio habemus, quod dudo pla- 
no G F H, AC, parallelo ,• centrum grauitatis, ex- 
ceflus cylindri GC, fupra fegmentum aOPC, 
quod lit S> ficdiuidit EF, vt ES, fit ad SF, 
vc 3. ad 1 . Pater , quia talis exceflus eft proporcio- 
nalicer analogus in grauitatecumtrilineo AGO • 
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Si autem fupponamus N> & S, 
difca, & fiat S N, ad N vt 
fcu BE, fupra cubum EF, adeuoum 
erit centrum grauitatis exceflus cylindri. K H, fu- 
pra portionem hcmifpbaerij , feu hcmifpha:roidi$ 
OBP, &frufti coni, cuius bafis KM, vertex E, 
quod fruftum continetur inter plana k M , G H . 
Hoc deducitur ex fchol. a. propofit. 12. 3» Qi»a 
centrum aequilibri)' trapezij kG OB , parabolae 
quadraticac lecat kG, in eadem proportione. •; 

Ex fchol. 1 . propofit. 1 4. lib. 3 . elicietur, centr^i 
grauitatis portionis OBP, eflein BF, prius!?* 
dU bifariam in N; deinde fe&a NB, in fe-i 
eundum centrum grauitatis trapezij k G O B j tan- 
dem in pundso R, in quo FN, dimidium axis 
portionis ficdiuiditur , vt QN, fit ad NR, vt 
csccffus tripi* BE, fupra B£, EF, & harum 

Eee ter- 


401 T>E INFINITIS PARABOLIS ETC. 
tertiam minorem proportionalem , ad has tres pro- 
portionales. K 

Exl!!Wil propoTit. 1 6 . Cettfttim graultatis 
fegmenti A GP C , ciHn F E , piius fetfa bifa- 
riam iq T ,• pofteaficihS, vt FS , fit quarta 
pars F:E; tandem fc&a TE, in talipuq&o V, 
vt ST|, «quarta pars FjfH jjt ad T V, vt dupla 
BE, cjum exceflu B E , .fupra tertiam cofctinue 
minorem proportionalem ipfarum BE, EF; ad 
hanc tertiam. Ratio eft, quia V, eft etiam cen- 
trum aequilibri j fuppoiiti legmcnti parabolici ad 
diametrum AOFE, Imo cum in calce eiufdem 
fcholij fitadnotatumexfchol. z. & 3 k propofit. io. 
lib. i . pofle inueniri alio modo centfumgrauitatis 
talis fegmenti AOFE , parabplat quadraticse , 
eodem etiam modo poterit reperiri V, centrum 
grauitatis fegmenti hemifpha?ri;,&c. 

Sed fupponamus, hemifphterium cum cylindro 
fecari alio plano DC^, parallelo AC. Rado au* 
tem BE, ad EZ, continuetur in &fiacvt Z E* 
ad EF, fic I, ad R, & R, ad S. Centrum graui* 
tatis fegmenti intermedij OLNPi erit in ZF, 
prius fe&abifariamm Tj pofteiin V, fecundum 
centrum grauitatis trapezij parabolici D G GUiyfdi 
exceflfus cylindri D H , fupra fegmentum OLNft 
tandem ficin X, tali pun&o in dimidiaT F> vtl VT* 

.fitad .TX^vt eTcclJu^^pl^ E'B> Eipr^tfeSf 

ad Jpfasp. Vel X , centru m grayitatis pt2fcdf®lfog- 
menti fic locatum erit, vc VT, fitati 

gula 
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gula EB|Z, EZB, EFZ, cum duobusdemjsqna- 
drati FZ, adiedangulum ZEF, cum tertia ji^rte 
quadrati ZF. Hax autem aflerta Facile probfi bun- 
tur ex fchol. 1 .propofic.i7i.lib.?. \ T\ 

% Sedefto Fphxra, vel fpharoides ABCD, eum Gbi 
circunj/cripto cylindro KL, qui fecettrr-plad& CjH 
A C, parallelo. Centrum grauitatis portionis frfftio- . 
ris. OBP, cft in FB, prius FedabiFariimtn Ijdein- 
de in Q, & R, fic vt E E R, fint tripla» ipFahim 
QB, R Fj^ofteafeda RQ, frein St quod erit cen- 
trum ^rauitacis exceflus cylindri kH^ fijprairifam 
portionem ) ve RS, fitad SQ, vtcuWs,B E,aJcu- 
bum EF>. tandem in T, tali pua dtf, in quoFR; ;(c 
diuidinur,vt J I, fit ad IT 3 vtjjiipla~BF, cum exceffii 
E F> fupra quartam minorem prbportionalerd pro- 
portionis B £, ad EF , ad B E* cum ill^t^harta 
proportionali • ,Ratio affcrti habetur ex fehol. i. 
propobt. 19. 

*** Eee 2 Tan- 
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Tandem cylindrus k H, fecetur plano V AC, 
parallelo, adeo vc plana V G H, intercipiant pla- 

num,AC; &fiat vt QE,ad EF, ficBE,ad +$*■ 2, cu- 
ius tripla fit 3, & fiat vt BE, ad EQ^fic hic ad 4; 
item nat vt B E, ad E F, fic hic ad S ,* tandem fiat vc 
tres B E, ad ercetfum ipfarum fupra S 4, fic ^ 3 , ad 
j * . ■ Centrum' gr au itatis Tegmenti intermedi; 
OXZP,eritin QF, prius fe&a bifariam (Tuppo- 
natur)in Ij deinde in S, & K, fic, vc ES, ER, fine 
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tripis i pfarum S Q, R F$ poftea fe&a fic R S, in Y , 
( quod erit centrupi grauitatis exceflus cylindri 
y H, fupra fegmenturn ) vt R Y, (it ad Y S, vt cubus 
QE, ad cubum E F; tandem in T,pundoin FI, di- 
midia totius axis fegmenti attingente minorem ba- 
fim,in quo fic diuiditur,vt Y 1, fitad IT, vt 3 *, cum 
dupla BE, fcu cum B D, & cum exceffu B E, fupra 4, 
ad vnacumq. Omnia depcndentex propofit» 

2i.lib. 3. 


propositio XXI. 

. J 1 

Omnis portionis , €5* omnis jfc&oris Ellipfis , centrum 
grawtatis reperire. 

S it Ellipfis, cuius quaelibet portio C A D, diame- 
ter AB; & huius portionis fit inueniendum-, 
centrumgrauitatisffufficit enim inuenire centrum 
grauitatis tantum vnius portionis > ex tali enim cen- 
tro inuento, patebit modus inueniendi centrum cu- 
iufcumque portionis , & etiam cuiuslibet fe&oris). 
Super diametro A® , fiat circulus cadens intra , vel 
extra eMipfim , & fecans CD, etiam produdam fi o- 
pusfit, in F,G. Portionis F A G, circuli, fit cen- 
trum grauitatis H . Dico H, efle centrum grauitatis 
etiam portionis ellipfis C AD. Patet ex fuperius di- 
dis ; illae enim circuli, & elnpfis portiones, funt ma- 
gnitudines proportionaliter analogae in grauicare_# . 

Q^a- 
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Qijare patet propofitum, Cum ergo res fit de sejeui- 
djens, in eius explicatione non eft amplius immo* 

r^rc|ufR_ <r) ,, , . i; ; ^ ,nr.) :rWT ; . v m 

* -• • *i 5 *■ h-A: : fi;-/- .» . - ...» A-i 

..•,r:SCHOLlVM ■ v- 

* / ! • 

t • ' •. . • * ' N 

Hxc furit, benignele&or, qu* pro hac vice > de-, 
terminanimus tibi communicare.. Statueramus ab 
initio a etiam confcribere librum quintum de infini- 
tis fpiralibusjac quonianf nobis intereft quam citius 
prafcntem librum publicam lucem intueri, ideo de- 
- ' termi- 
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terminauimus hunc pro fequenti annOrefttt&reyiH 
Httic attahien aflbciabimbs alwta quo 
agetur dfccentrd^amtatfs hyperboIaR# rotfcfMft 
trademus, quae tibi haudiHhictrnda fbr^rbitraifi&i. 
Imo aliquam do&rinam in Hoc libro 
pliabimus . Ha?c potuiflent confcribi fimui cum his, 
& raagis,magifqueemicuifTentfuperius tradita. At- 
tamen etiam fequenti anno, fecunditas do&rinarum 
in hoc opere explicatarum , magis , magifque appa- 
rebit . An autem in prsefenti libro a nobis elabora- 
ta tibi pergrata fiatura fi^e x ignoranf us. Vnum autem 
nobis fufficiat, nimirum in hoc opere contenta, non 
difplicuifle Excellenti (fimo Viro, condifcipuloque 
noftroamantiflimo Petro Mengolo, Bononfe pu- 
blice Mathefimprofitentej cui vt in plurimis fcien- 
tijs, ita in Mathematicis neminem quis re<fteante- 
pofuerit . Quam plurimos in hoc libro errores rc- 
peries, haud tamen confiderationis multae. De duo- 
bus vero cupimus te monitum efle . Primum eft, 
quod pag. 92 . fchema ibi appofitum non eft pro- 
prium, fed debet confpici illud pag.po. Hoc au- 
tem fa&um eft thypograph i incuria. Secundum eft, 
quod in fchema pag. 1 61 . linea curua GC, debet 
tranfire per interfe&ionem linearum MB, HRquod 
pariter a fculptore originem duxit . Relicuos quos 
adinuenies , partim funt proprij , partim ab ipfa im- 
pradiioncinfeparabiles. Proproprijs vero arbitra- 
mur facile nos a te polfe veniam impetrare , fi alicu- 
ius operis impra:flionem aliquando expertus fueris , 

pr*- 
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praecipue mathematicae, & iubtilis fpeculationis . In 
corregione etenim , intelledus auroris fic eftab- 
ftraAus , ficque incumbit fubftantiae , vt impoflibile 
propemodum fit vnica reuifione , qualis noftrafuit* 

omnia adnocare. Valeat 

* • • • ■ ■ ■* * 
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